
 

 0202/  0202التابع الأصلي              من وتطبيقات النهايات والاشتقاق        موعة التمارين والمسائل التدريبيةمج
 : 
ً
ي لتابع  :وّلالسؤال الأ  أولا

ات الآت   تأمل الجدول ثم أجب عن الأسئلة الآتية :   fجدول التغير

2)  : ن  𝑫𝒇، ثم أوجد النهايات عند أطراف   𝑫𝒇  عيرّ

ي أو شاقولي وجدته .   (0
 اكتب معادلة كل مقارب أفق 

ابع (3
ّ
 . 𝒇 أوجد مجموعة قيم الت

𝒇(𝒙)أثبت أن للمعادلة :  (4 =  ،  𝛂حل وحيد  𝟎
 . 𝒇(𝒙)استنتج إشارة   (5

)()(استنتج مجموعة تعريف التابع :  (6 xfxg  . 
ي لسؤال الا

ي لتابع ثاتن
ي المجاور هو خط بياتن

 و المطلوب :  f:  الخط البياتن

ن : ( 2  . 𝑫𝒇، ثم أوجد النهايات عند أطراف   𝑫𝒇عيرّ

  .  و شاقوليهأقاربات أفقية ثم اذكر ما له من مf  اكتب جدول اطراد التابع ( 0

ي 3
ي نقطة منه فاصلتها    Cلخط ل( اكتب معادلة للمماس الأفق 

ن
 .  5.0xف

ي جوار 4
ن
 .   ( اكتب معادلة للمقارب المائل ف

ل5
ّ
)1(1( عل f ية صغرى

ّ
ية محل

ّ
 . قيمة حد

 اذكر قيمة حدية محليّة أخرى مبينا نوعها مع التعليل .    ( 6
mxf عدد حلول المعادلة  m( اذكر بحسب قيم 7 )(. 

ي لتابع  :ثالثالسؤال ال
ات الآت   أمل الجدول ثم أجب عن الأسئلة الآتية : تfجدول التغير

)(وجدأ (2 fDf  . 

])[(أوجد نهايةثم  عندfأوجد نهاية  (0 xffدعن.                                                                                                                       

ن ما للتابع (3 ن نوعها fعير ية محليّة ، و بيرّ
ّ
 .من قيم حد

ن أن للمعادلة  (4 )(2بير xfوحيد عل ل حR . 

ي ا  (5
ي للخط البياتن ي و اذكر الوضع النسب 

 مع كل مقارب وجدته .  Cكتب معادلة لكل مقارب أفق 

)(ln)(المعرف وفق gأوجد مجموعة تعريف التابع  (6 xfxg  . 

اجحة  (7 )(0أوجد حلول المي   xf .  

ي وجدته  (8
 . اكتب معادلة لكل مماس أفق 

ي للتابع  (9
 . fارسم الخط البياتن

ي لتابع   : رابعالسؤال ال  
ي المجاور هو خط بياتن

 و المطلوب :  fالخط البياتن

ن 2  ( عيرّ
fD  ،`fD . 

lim)(أوجد ( 0 xf
x 

 .  fثم أوجد المستقر الفعلي للتابع

1(f(،f)1(( أوجد3 و اكتب معادلة المماسdي فاصلتها
ن
ي نقطة من الخط البيات

ن
  . )1(ف

ي ومعادلة لنصف المماس الشاقولي . 4
 ( اكتب معادلة لكل مماس أفق 

ات( اذكر القيم الحدية محليّا ثم نظم جدولا 5  .  بالتغير
)(0( أوجد عدد حلول المعادلة 6 xf. 

اجحة 7 )(0( أوجد حلول المي   xf  . 

ي لتابع   : خامسالسؤال ال
ات الآت  ي  fجدول التغير

 تأمل الجدول ثم أجب عن الأسئلة الآتية :  Cخطه البياتن

)(1 وأوجد عدد حلول المعادلة Dff)(ثم  Dfأوجد ( 2  xf  . 

ن ما للتابع( 0                             حدية   قيممن  f  عير

ي النقطة  Cللخط  من اليسار  اكتب معادلة نصف المماس( 3 
ن
 .)3,1(ف

ي (  4 
ي  واكتب معادلة المماس الأفق 

 ؟  اكتب معادلة المقارب الأفق 
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ً
 لآتية : اابع و الت ات المطلوبة لكل من نهايالأوجد    : السؤال الأول ثانيا

ي جوار   -2  
ن
تابع يحقق     fحيث ف
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  3-   f    اجحة xxxfتابع يحقق المي   11)( ا كانت    2
ّ
 . عند f، احسب نهاية  0xأي

  4-  f    اجحة تابع يحقق المي 
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ّ
  .  عند f، احسب نهاية  0xأي

  5-   231)( 2  xxxf  احسب نهايةf عند .   
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xf  احسب نهايةf 0عندa .   

ي   
 : المشار إليها aاحسب نهايات التوابع الآتية عند      :السؤال الثاتن
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ن من التوابع الآتية كل   مجموعة تعريف أوجد    لث : السؤال الثا    : أفقية أو شاقوليّة أو مائلة مقاربات ما لكل منها من ثمّ بيرّ
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  ( 2  النهايات الآتية : استخدام تعريف قابلية الاشتقاق أوجد    :رابع السؤال ال
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وفق   𝐑المعرف عل   fليكن التابع   :خامسالسؤال ال
1

2
)(
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x

x
xf  ادرس قابلية اشتقاقf  ن  ،  عند الصفر من اليمير

ي  معادلة لنصف المماساكتب ثمّ                             
ن للخط البياتن ي النقطة  fCمن اليمير

ن
 .A)2,0(ف

                    

 : 
ً
 للصيغة   1\Rالمعرّف عل   fليكن التابع   الأوّل: لسؤال ااثالثا

ً
  وفقا
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1
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x
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ن الأعداد                                  . معدومة امحليقيمة حدية   f)1(  كونتل ,baعير

ي السؤال ال
ن
xxxfالمعرّف وفق   fليكن التابع   :ثات 4)( 2   

 .  عند  fأوجد نهاية التابع                    

xx اكتب بالصيغة القانونيّة المقدار                    42  . 
2أثبت أن المستقيم                     xy ي للتابع  مقارب

 . عند  fمائل للخط البياتن

ي جوار                   
ن
 . أوجد معادلة للمقارب الآخر ف

المعرف عل    fليكن التابع  : السـؤال الثالث 2,0  22وفق)( xxxxf    

ي عند  fاثبت أن  -1
 
 .2xعند  قشتقاأنه لا يقبل الا ، و  0xاشتقاف

ات  -2 ن  fادرس تغير ي النقطتير
ن
ن ف ي المماسيرّ

 بها واكتب معادلب 
َ
 .  B)0,2( و O)0,0(  ونظم جدولا

ي  -3
ن
ن ف  .   Cثم ارسم  ,ABارسم المماسير

)(44  وفق المعرف  fليكن التابع  ابع : الرّ السؤال  2  xxxf . 

ن مجموعة تعريف التابع   -2                       عند أطراف مجموعة التعريف . ة تو نهايعيرّ
xyالمستقيم أثبت أن   -0                       ي للتابع  :

 . عند  fمقارب مائل للخط البياتن

ي  -3                       ي ادرس الوضع النسب 
 .      لمقارب مع ا fCللخط البياتن
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ي  Cليكن :سادسالسؤال ال
:وفقR\}1{المعرف عللتابع ل الخط البياتن
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2
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
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x
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ن ماله من  النهاياتأوجد (  2  .أفقية أو شاقولية مقاربات عند أطراف مجموعة التعريف ، و بير

استنتج مشتق التابع : ، ثمّ f للتابع  التابع المشتق(  أوجد  0
2)1(sin

sin2
)(




x

x
xg : المعرف عل𝑹 ∖ {

𝝅

𝟐
+ 𝟐𝝅𝒌} . 

ي نقطة منه فاصلتها  Cللخط dلمماس لكتب معادلة ا (  3
ن
𝒙ف = ن الخط ا، ثم أوجد النق 𝟎 كة بير  . dلمماس او  Cط المشي 

ات التابع( 4 ية اكتب جدولا بها ثم و fادرس تغير
ّ
ن ماله من قيم حد  Cالخط  ثم ارسم   dالمقاربات والمماس ارسم محليا ،بيرّ

5   ) 
ً
𝒙𝟐)عدد حلول المعادلة :  𝑹من    𝒎  و بحسب قيم الوسيط ناقش بيانيّا − 𝟐𝒙)𝒎 − 𝟐𝒙 +𝒎 = 𝟎 . 

ي للتابع C ليكن   : بعساالسؤال ال
)(1وفق   Rالمعرف عل   fالخط البياتن 2  xxf . 

ن   -2  ات التابع واكتب جدولا بها وبير  Rf)(ادرس تغير

lim])([أوجد   -0  xxf
x




ي جوار 
ن
ي للخط  ، ثم استنتج معادلة المقارب المائل ف  ع المقارب . م Cوادرس الوضع النسب 

ي       
ي للتابع   Cارسم المقارب والخط البياتن

)(22ثم استنتج رسم الخط البياتن 2  xxxg . 

المعرّف عل  fليكن التابع   :ثامنالسـؤال ال ,0  23 وفق)( 3  xxxf  

ات  - 2   ية إن وجدت  fادرس تغير
ّ
 بها ، ثمّ دل عل القيم الحد

ً
م جدولا

ّ
 .و اكتب معادلة نصف المماس الشاقولي ونظ

)(0أثبت أن للمعادلة  - 0   xf  
ً
 وحيدا

ً
يحقق  حلا 1,0 .  

عل  fأوجد التابع الأصلي للتابع  - 3   ,0 .                                        

.𝟐]المعرف عل المجال f ليكن التابع    :تاسعالسؤال ال 𝒇(𝒙)وفق  ]∞+ = 𝒙 − √𝒙 − ي  𝟐
 Cو خطه البياتن

 . x=2عند  fادرس قابلية اشتقاق التابع  -1

ات التابع  -2 .𝟐]عل المجال  fادرس تغير 𝒇(𝒙)و أثبت أن للمعادلة  ]∞+ =  حل وحيد .  𝟒

مستمرا و اشتقاقيا عل  fليكن التابع   :عاش  الالسؤال  1,0I  : ن طير  ويحقق الش 

Ixfكان   Ixأيا كان                     )(   و أيا كان  ، 1,0x  1كان)(  xf .  

 للمعادلة                    
ّ
xxfأثبت أن )( ي

ن
 . Iحلا وحيدا ف

 
ً
 وفقR عل المعرّف fليكن التابعالأوّل: لسؤال ا: ا رابعا
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xf  أثبت أن التابعf  عل مستمرR .  

ي للتابع               
عل المجال  fارسم الخط البياتن 1,1  ن أنه  عل هذا المجال .   يقبل تابعا أصليا وبيرّ

ي للتابع احسب مساحة السطح ا              
ن الخط البياتن ن fلمحصور بير  . 1x ،1xومحور الفواصل و المستقيمير

)()min,(أوجد التابع الأصلي للتابع                xxxg   عل المجال 2,0  .                                                                              

ي السؤال ال
ن
المعرف عل    f:ليكن التابع ثات 3, وفق xxxf  3)( . 

 .3xعند  fادرس قابلية اشتقاق التابع  -1

ات -2  بها fادرس تغير
َ
ي من قيم حدية واذكر نوعها مع التعليل .  ثمّ ونظم جدولا

ن
ن ما لخطه البيات  بير

ن والمستقيم ثمّ  Cارسم  -3 ي للتابع والمحورين الإحداثيير
ن الخط البياتن  .3xاحسب مساحة السطح المحصور بير

 .  أوجد حجم المجسم المتولد من دوران السطح السابق حول محور الفواصل  -4

ي  Cليكن :ثالث السؤال ال
{المعرف عل لتابع ل الخط البياتن
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ن ماله من  النهاياتأوجد (  2  .أفقية أو شاقولية مقاربات عند أطراف مجموعة التعريف ، و بير
ات التابع(  2  . Cالخط  ثم ارسم المقاربات ارسم  ، اكتب جدولا بهاو fادرس تغير

ن (   3 ن  Cاحسب مساحة السطح المحصور بير  .  1x  ،4xومحور الفواصل والمستقيمير

المعرف عل  fليكن التابع :رابعالسؤال ال 2,0  وفق
2))(()()( xExxExf  

ه  xE)(بعبارة لاتحوي  fالتابع اكتب            
ّ
ن أن  أصليّا وبيرّ

ً
عليقبل تابعا 2,0لثمّ أوجد تابعه الأصلي ع 2,0. 
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ن أن المستقيم   -2   :3بير  xy ي  مائلمقارب
ي ثم ادرس  للخط البياتن ي مع المقارب  الوضع النسب 

 . ∆للخط البياتن

اتادرس   -0   ية محلية . fالتابع  تغير
ّ
ن ماله من قيم حد ات وبيرّ  ونظم جدولا بالتغير

ن أن   -3   ي للتابع  للخطمركز تناظر  I)4,1(لنقطة ابير
  . fالبياتن

ي للتابع   -4  
 . fارسم كل ما وجدت من مقاربات ثم ارسم الخط البياتن

2)2(01عدد حلول المعادلة    Rمن  mبحسب قيم  ناقش -5    mxmx .                                  

ي لسؤال الا
ي للتابع C ليكن  :ثاتن

وفق   Rالمعرف عل   fالخط البياتن
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2ثبت أن المستقيم أ  -0     xy  ي للتابع
 . عند  fمقارب مائل للخط البياتن

 تابع فردي .  fأن التابع  أثبت  -3    

ات التابع واكتب جدولا بها  -4     ي ات وارسم مقاربما وجدت من رسم ثم اادرس تغير
 .  Cالخط البياتن

 للصيغة    1\Rالمعرّف عل   fليكن التابع   :لثثالسؤال الا
ً
وفقا
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عل المجال  fأوجد تابعا أصليا للتابع              ,1   .          

المعرف عل  fليكن التابع  :رّابعالسؤال ال  وفق   1,
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
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 .  𝑰( ادرس النهايات عند أطراف  2
ات التابع ثمّ  f( ادرس التابع 0  بتغير

ً
 .  fاكتب جدولا

المعرّف عل   fليكن التابع    :سابعالسـؤال ال 0\R   
ً
للصيغة   وفقا

x
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xf


)(  

ن الأعداد  -1 المستقيم     كونيل ,baعير
2

1
:  xyd    ي للتابع ي  fمماس للخط البيانب 

ن
 .نقطة من محور الفواصل ف

ات ادرس  -2   التابع تغير
x

x
xf

4

12
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
   ن مالونظم جدولا بالتغير ي من مقاربات أفقيّة أو شاقوليّةات وبيرّ

 . خطه البياتن

ي للتابع  -3
ن
 مع كل مقارب وجدته .  fارسم الخط البيات

المعرّف عل  fليكن التابع :    ثامنالسؤال ال ,0   4وفق
2

)( 
x

xxf ، 

ات -1 ية إن وجدت .  fادرس تغير
ّ
 بها ، ثمّ دل عل القيم الحد

ً
م جدولا

ّ
ي من مقاربات ونظ

ن
ن ما لخطه البيات  وبير

)(0أثبت أن للمعادلة  -2 xf  
ّ
يحقق  ن أحدهما حلا 1,0  و الآخر ،  يحقق 3,2. 

المعرف عل    fليكن التابع      تاسع : السؤال ال 2,2  24  وفق)( xxxf    ي
ن
 . C خطه البيات

 ، ثمّ أعط التفسير الهندسي للدراسة .  2xعند و ،  2xعند  fادرس قابليّة اشتقاق التابع  -1

ات -2 ابع ادرس تغير
ّ
ن  f الت ي النقطتير

ن
ن ف ي المماسيرّ

 بها واكتب معادلب 
َ
   B)0,2( و O)0,0( ونظم جدولا

ي   -3
ن
ن ف  .   Cثم ارسم  ,ABارسم المماسير

ن و  -4 ن المحورين الإحداثيير ي للتابع احسب مساحة السطح المحصور بير
ن
 . 2xوالمستقيم  الخط البيات

المعرف عل f ليكن التابع   :عاش  السـؤال ال   0\R   للصيغة 
ً
  وفقا

3

1
)(

x
axxf  ي

 .Cو خطه البياتن

ن العدد  -1 xyd ليكون المستقيم  a عيرّ 3:   ي
ن  C مقاربا للخط البياتن ي بير Cd، ثمّ ادرس الوضع النسب  ,. 

ات التابع  -2 ي من مقاربات fادرس تغير
ن
 ما لخطه البيات

ً
نا
ّ
  . مبي

  .  Cارسم ما وجدت من مقاربات ثمّ ارسم  -3
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