
 0982050646         المــلــكـية فــــي الــريـاضـيــــــات/محــمودالحـمد

       ثـانـوي العــلـمـيــلث اـــالـثــــــــــــــال

   الأوراق الذهبية في قراءة الخط البياني:

 ع٢ً      حٝح ْطكط ْكاط الخط ايبٝاْٞ  Cٖٞ لدُٛع١ فٛاصٌ ْكاط الخط  : بٝاْٝاً إيجاد  لدُٛع١ ايتعسٜف

يٛجٛد ْٓتب٘ لذٛز  ايفٛاصٌ ْٚهتب المجاٍ َٔ أقص٢ ٜطاز الخط ايبٝاْٞ إلى أقص٢ يمين الخط ايبٝاْٞ ٚ

ْكاط َفسغ١ لا تٓتُٞ يًخط ٚعٓدٖا ْطتجني تًو ايٓكط١ المفسغ١ َٔ لدُٛع١ ايتعسٜف ٚتطتج٢ٓ أٜضا 

 المكازبات ايصاقٛي١ٝ َٔ لدُٛعات ايتعسٜف . 

ع٢ً لذٛز ايتراتٝب    تساتٝب ْكاط الخط ايبٝاْٞ حٝح ْطكط الخط ايبٝاْٖٞٛ لدُٛع١ المطتكس ايفعًٞ : 

ْٚهتب المجاٍ َٔ أقص٢ ٜطاز الخط الخط ايبٝاْٞ إلى أقص٢ يمٝٓ٘  ْٚٓتب٘ لإضتجٓا٤ ايٓكاط المفسغ١  َٔ 

ع الخط لدُٛع١ ْكاط المطتكس ايفعًٞ ٚتطتج٢ٓ أٜضا المكازبات الأفك١ٝ َٔ المطتكس ايفعًٞ إلا في حاي١ تكاط

 .كازب الأفكٞ َٔ المطتكس ايفعًٞ ايبٝاْٞ َع المكازب عٓدٖا لا ْطتجني تساتٝب الم

ْسضِ خط عُٛدٟ َٔ لذٛز ايفٛاصٌ َٔ ايٓكط١  أٟ إيجاد صٛز٠ عدد َا :     إيجاد 

تستٝب  ,طع بين الخط ايبٝاْٞ ٖٚرا ايعُٛد باتجاٙ الخط ايبٝاْٞ ثِ ْطكط ْكط١ ايتكا    

 . ١a ايتكاطع ٖٞ صٛز٠ ٖرا ايعدد ْكط

  ٚتعني ٌَٝ المُاس عٓد فاص١ً ٖرٙ ايٓكط١:      إيجاد 

 :ٖٚٓا نمٝص َاًٜٞ 

        أفكٝاً  ٚعٓد ٖرٙ ايٓكط١ ٜهٕٛ المٌٝ َعدَٚاً أٟ  المُاس إٔ ٜهٕٛ:الحاي١ الأٚلى 

المُاس في ٖرٙ ايٓكط١ َا٥لًا ٚعٓدٖا ...ًٜصَٓا ْكطتين يمس َُٓٗا إٔ ٜهٕٛ  الحاي١ ايجا١ْٝ  :

 المُاس ٚبايتايٞ ٌَٝ المُاس أٚ المطتكِٝ المكازب الما٥ٌ  ٜهٕٛ ٚفل ايكإْٛ   

                                                                   
     

     
  

 شاقٛيٞ ٖٚٓا المٌٝ لا ْٗا٥ٞ أٟ المصتل غير َٛجٛد إٔ ٜهٕٛ المُاسالحاي١ ايجايج١ : 

إٔ ٜهٕٛ ٖٓاى ْصفٞ مماس ٚ ٜهٕٛ المٌٝ َٔ ايُٝين لا ٜطاٟٚ المٌٝ َٔ  الحاي١ ايسابع١ :

 ايٝطاز 
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       ثـانـوي العــلـمـيــلث اـــالـثــــــــــــــال

ع٢ً  aايك١ُٝ  ايٛاقع١ فٛم Cٚ ْأخر قِٝ    Cْٓظس يًخط  :       حًٍٛ المتراجح١  إيجاد

 لذٛز ايتراتٝب .

ايٛاقع١ فٛم ٖرٙ  cْٓظس يًخط ايبٝاْٞ ٚ ْأخر قِٝ  :         إيجاد حًٍٛ المتراجح١

 ايك١ُٝ ع٢ً لذساتٝب َع إغلام المجاٍ عٓد طسف ايك١ُٝ ايعدد١ٜ  ضُٔ المجاٍ .

 

ع٢ً  aايك١ُٝ ايٛاقع١ تحت  Cْٚأخر قِٝ  Cْٓظس يًخط  :      إيجاد حًٍٛ المتراجح١ 

 لذٛز ايتراتٝب .

 

ع٢ً  aايٛاقع١ تحت ايك١ُٝ  Cٚ ْأخر قِٝ  Cْٓظس يًخط  :       إيجاد حًٍٛ المتراجح١ 

 لذٛز ايتراتٝب َع إغلام المجاٍ عٓد ايطسف ايرٟ يحٟٛ ايك١ُٝ ايعدد١ٜ ضُٔ المجاٍ 

تهٕٛ أطساف المجالات َغًك١ عٓد ٚجٛد إشاز٠ المطاٚا٠ في إشاز٠ ايتراجح ٚ تفتح  : َلاحـظــ١

 ز٠ المطا٠ٚ في إشاز٠ ايتراجح .أطساف المجالات عٓد عدّ ٚجٛد إشا

ْأخر فٛاصٌ الجص٤ ايصاعد َٔ الخط ايبٝاْٞ ْٚطجٌ  :        إيجاد حًٍٛ المتراجح١ 

 المجاٍ ايرٟ ٜهٕٛ فٝ٘ ايتابع َتصاٜد تماَاً

فٛاصٌ الجص٤ الهابط َٔ الخط ايبٝاْٞ ْٚطجٌ المجاٍ  ْأخر :        إيجاد حًٍٛ المتراجح١ 

 َتٓاقص تماَاًايرٟ ٜهٕٛ فٝ٘ ايتابع 

  :  [   ]  إيجاد صٛز٠ لداٍ 

-A  ٜهٕٛ : [   ]نإ ايتابع َتصاٜد ع٢ً المجاٍ إذا      [   ]  [         ] 

B-  ٍٜهٕٛ [   ]إذا نإ ايتابع َتٓاقص ع٢ً المجا :[         ]      [   ]  
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       ثـانـوي العــلـمـيــلث اـــالـثــــــــــــــال

ْٓظس يًطسف ايرٟ يحٟٛ شا٥د لاْٗا١ٜ ْٚٓظس إلى  :إيجاد ايٓٗا١ٜ عٓد شا٥د ٚ ضايب لاْٗا١ٜ 

أقص٢ يمين الخط ايبٝاْٞ ٚ َٔ ثِ ْطحب خط أفكٞ يًٓكط١ المكاب١ً ع٢ً لذٛز ايتراتٝب 

 ْٚطجٌ المطًٛب .

ْٓظس يًطسف ايرٟ يحٟٛ ضايب لاْٗا١ٜ ٚ ْٓظس إلى أقص٢ ٜطاز الخط ايبٝاْٞ َٚٔ ثِ  أٚ

 ْطحب خط أفكٞ يًٓكط١ المكاب١ً ع٢ً لذٛز ايتراتٝب ْٚطجٌ المطًٛب .

 : إيجاد ايٓٗا١ٜ عٓد عدد                             

 

 

 

 

ثِ ٜهٕٛ عدد ْكاط   y=kْسضِ َطتكِٝ أفكٞ َعاديت٘  :      إيجاد حًٍٛ المعادي١ 

...بُٝٓا حًٍٛ ٖرٙ       تكاطع ٖرا المطتكِٝ َع الخط ايبٝاْٞ ٖٛ عدد حًٍٛ المعادي١ 

 . {           }فٛاصٌ ْكاط ايتكاطع...المعادي١ ٖٞ 

     َع المحٛز  Cٖٞ ْكاط تكاطع الخط       "   حاي١ خاص١ "

 ٚ حًين أ الحًٍٛ ٜكتصس ٜكتصس الجٛاب ع٢ً أْ٘ ٜٛجد حٌإيجاد َلاحظ١ ٖا١َ جداً :

 . َاعدد الحًٍٛ / ...يريو ْتب٘ يصٝغ١ ايطؤاٍ فُٝا إذا ناْت ,أٚجد عدد الحًٍٛ أٚ

  َعادي١ َطتكِٝ أٚ مماس :

 ٚبايتايٞ تهٕٛ َعادي١ المُاس: المطتكِٝ أفكٞ زَصٙ )      (  : الحاي١ الأٚلى

                       

lim𝑥→𝑎+ 𝑓 𝑥       ننظر إ لى  يسار المقارب                   ننظر إلى يمين المقارب                  𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝒂−

𝒇 𝒙  
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       ثـانـوي العــلـمـيــلث اـــالـثــــــــــــــال

 :  ٚبايتايٞ تهٕٛ َعادي١ المُاس   المطتكِٝ شاقٛيٞ زَصٙ   الحاي١ ايجا١ْٝ :

                

 .   ٚايتابع غير اشتكاقٞ عٓد

        M: المطتكِٝ عادٟ أٚ مماس أٚ َكازب َا٥ٌ :عٓدٖا نختاز ْكطتين الحاي١ ايجايج١ 

ٚN           : ْٕٛيمس َُٓٗا ٖرا المطتكِٝ ٚفل ايكا 

                                                                        
     

            
     

 ثِ نختاز إحد٣ ايٓكطتين ْٚهتب المعادي١ ٚفل ايكإْٛ :

                      

 

   :( بـٝـاْـٝـاًلذًٝاً ) ايكِٝ الحد١ٜ 

 المٛافك١ يًك١ُٝ الحد١ٜ : aٜٓعدّ ٚ ٜغير إشازت٘ عٓد ايٓكط١    الحاي١ الأٚلى : المصتل 

ًّ الخط ايبٝاْٞ ٜكبٌ مماضاً أفكٝاً عٓد   . aأٟ أ

  

    

 

 

 

 

 قيمة حدية صغرى محليا   قيمة حدية كبرى محليا  

X 

y 

X 

y 
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       ثـانـوي العــلـمـيــلث اـــالـثــــــــــــــال

 ٜغير إشازت٘ عٓدٖا     f'(x)ٚيهٔ  aغير اشتكاقٞ عٓد  fالحاي١ ايجا١ْٝ :ايتابع 

 

 

 

 

 : aفي حاٍ ناْت ايتٛابع َعسف١ ٚغير َطتُس٠ عٓد 

 

           

 

 

 
 قيمة حدية صغرى محليا   قيمة حدية صغرى محليا  

 حدية كبرى محليا  قيمة  قيمة حدية كبرى محليا  

 حدية كبرى محليا  قيمة 
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