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: أجب عن 
ً
 درجة لكل سؤال ( )  :الآتية الأسئلة الثلاثأولا

احسب السؤال الأول: 


 . 

 للتابع  السؤال الثاني:
ً
 أصليا

ً
 . على عيّن تابعا

 للتابع  السؤال الثالث:
ً
 أصليا

ً
جد تابعا   على المجال . 

 :
ً
 ( لكل تمرين درجة )  :ةالآتي تمارين الأربعةالحل ثانيا

ليكن لدينا التابع  :الأول  التمرين
  


 

 المعرّف على   :والمطلوب 

التي تحقق  و  و  عيّن الأعداد الحقيقية    
 

. 

 .احسب  

بالعلاقة   التابع المعرّف على  ليكن :الثاني التمرين   :والمطلوب 

ثم استنتج قيمة   احسب 


 

نضع  


  و   أثبت أن . 

باستخدام التكامل بالتجزئة أثبت أن     و  ثم استنتج قيمة. 

بالعلاقة   المعرف على الخط البياني للتابع  ليكن  :التمرين الثالث


 :والمطلوب 

احسب  


 ثم استنتج معادلة المقارب الأفقي وادرس وضعه النسبي. 

 .و  والمستقيمين ومحور الفواصل  مساحة السطح المحصور بين   احسب 

 للتابع  بحيث يكون  عيّن كثير حدود من الدرجة الثانية  
ً
 أصليا

ً
 .تابعا

 حجمه  عندما يدور السطح  
ً
 دورانيا

ً
 ., استنتج قيمة  حول محور الفواصل فإنه يولد مجسما

بالعلاقة   المعرّف على الخط البياني للتابع  ليكن  :تمرين الرابعال  :والمطلوب 

أثبت أن المستقيم     وادرس وضعه النسبي. مقارب المائل للخط 

 بها , ارسم  ادرس تغيرات  
ً
م جدولا

ّ
 . ونظ

 .والمستقيم  والمستقيم  احسب مساحة السطح المحصور بين  
 

 

C



 

 

: أجب عن 
ً
 درجة لكل سؤال ( )  :الآتية الأسئلة الثلاثأولا

احسب السؤال الأول:  . 

 للتابع  السؤال الثاني:
ً
 أصليا

ً
 . على عيّن تابعا

 للتابع  السؤال الثالث:
ً
 أصليا

ً
جد تابعا

 



 .على المجال  

 :
ً
 ( لكل تمرين درجة )  :حل التمارين الأربعة الآتيةثانيا

 والمطلوب: تابع أصلي للتابع  و  تابع أصلي للتابع  ليكن  :الأول  التمرين

 أن أثبتباستخدام التكامل بالتجزئة ,     و   . 

 .و  استنتج قيمة كل من  

 والمطلوب: و   لدينا التابعينليكن  :الثاني التمرين

 .على المجال   و  ادرس الوضع النسبي للخطين  

 .على المجال   و  ارسم في جملة متجانسة الخطين البيانيين  

و  والمستقيمين  و  احسب مساحة السطح المحصور بين  


. 

 والمطلوب: بالعلاقة   المجال المعرف على الخط البياني للتابع  ليكن  :الثالث التمرين

 بها ادرس تغيرات  
ً
م جدولا

ّ
 .ثم ارسم  ونظ

 .و  والمستقيمين ومحور الفواصل  احسب مساحة السطح المحصور بين  

ليكن التابع  


  احسب ,   ثم استنتج. 

بالعلاقة  المعرّف على  الخط البياني للتابع  ليكن  :الرابع التمرين  :والمطلوب 

 .وارسم خطه البياني  ادرس تغيرات  

 ومحوري الإحداثيات. مساحة السطح المحصور بين   احسب 

ث يكون التابع يبح و  و  عيّن الأعداد الحقيقية      للتابع 
ً
 أصليا

ً
 .تابعا

 حجمه  عندما يدور السطح  
ً
 دورانيا

ً
 ., استنتج قيمة  حول محور الفواصل فإنه يولد مجسما

 

 



 

 

: أجب عن 
ً
 درجة لكل سؤال ( )  :الآتية الأسئلة الثلاثأولا

احسب السؤال الأول: 


. 

 للتابع  السؤال الثاني:
ً
 أصليا

ً
 . على عيّن تابعا

 للتابع  السؤال الثالث:
ً
 أصليا

ً
جد تابعا


على المجال  

 
  
 
. 

 :
ً
 ( لكل تمرين درجة )  :حل التمارين الأربعة الآتيةثانيا

 والمطلوب:  المعرّف على ليكن لدينا التابع  :الأول  التمرين

 .و  احسب  

التي تحقق  و  عيّن العددين الحقيقيين    . 

  
ً
 أصليا

ً
 . على للتابع  استنتج تابعا

بالعلاقة  المعرّف على  لتابعل للخط البياني نرمز إلى  :الثاني التمرين
 

   
 

 والمطلوب: 

 .على المجال  ارسم الخط البياني للتابع  

 .احسب  

 والمطلوب: بالعلاقة   المعرف على الخط البياني للتابع  ليكن  :تمرين الثالثال

 .على المجال  إشارة التابع ادرس  

 .و  والمستقيمين ومحور الفواصل  مساحة السطح المحصور بين   احسب 

أثبت أن التابع  
  

  تابع أصلي للتابع . 

 حجمه  عندما يدور السطح  
ً
 دورانيا

ً
 ., استنتج قيمة  حول محور الفواصل فإنه يولد مجسما

بالعلاقة   المعرّف على الخط البياني للتابع  ليكن  :تمرين الرابعال  :والمطلوب 

أثبت أن المستقيم     وادرس وضعه النسبي. مقارب المائل للخط 

 بها , ارسم  ادرس تغيرات  
ً
م جدولا

ّ
 .ونظ

والمستقيمين  والمستقيم  احسب مساحة السطح المحصور بين     و. 
 

 



 

 

: أجب عن 
ً
 درجة لكل سؤال ( )  :الآتية الأسئلة الثلاثأولا

احسب  السؤال الأول 



 . 

 للتابع  السؤال الثاني:
ً
 أصليا

ً
عيّن تابعا   على. 

 للتابع  السؤال الثالث:
ً
 أصليا

ً
جد تابعا





على المجال   . 

 :
ً
 ( لكل تمرين درجة )  :الأربعة الآتيةحل التمارين ثانيا

 والمطلوب:  المعرّف على ليكن لدينا التابع  :الأول  التمرين

 .و  بدلالة  اكتب  

 للتابع  
ً
 أصليا

ً
 .على  عيّن تابعا

احسب  


 . 

 العددينليكن لدينا  :الثاني التمرين


 و 


 :والمطلوب 

 .ثم استنتج  و  احسب  

 أثبت أن التابع 


فردي ثم استنتج أن  


  كان 
ً
 .من  أيا

بالعلاقة   المعرف على الخط البياني للتابع  ليكن  :تمرين الثالثال  :والمطلوب 

على المجال  ادرس إشارة   . 

و  والمستقيمين ومحور الفواصل  مساحة السطح المحصور بين   احسب  . 

 .على  عيّن تابع أصلي للتابع  

 حجمه  عندما يدور السطح  
ً
 دورانيا

ً
 ., استنتج قيمة  حول محور الفواصل فإنه يولد مجسما

بالعلاقة   المعرّف على الخط البياني للتابع  ليكن  :تمرين الرابعال   :والمطلوب 

المستقيم مع  ادرس وضع   . 

 بها , ارسم ادرس تغيرات  
ً
م جدولا

ّ
 .ثم ارسم  ونظ

 ينوالمستقيم  والمستقيم احسب مساحة السطح المحصور بين     و. 
 

 



 

 

:
ً
 أولا

 السؤال الأول:

  
     

  
        

   
  

 
 

          
 

  

 السؤال الثاني:


    

 
    

 
 

 :الثالثالسؤال 

      


 

     



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

:
ً
 ثانيا

 التمرين الأول:

  


 
 

                                    
     

   
   

 

           
 

   
 

       


  

بالمطابقة نجد 



  

   

   

 

 نجد  أو  من 

فنجد  نعوض في      أي  

فنجد  نعوض في       أي  ومنه :وبالتالي 

  
 

 

                         
  

         
    

  

 
 

     
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الثاني:

   

                                       

 
 

      
      

 

           
  

      
 

 

                                                                     


  و   


       

  
    

                                                                                                

 

     
   

 

لدينا   :وبالتالي 

    

   

 
 

و 
   

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الثالث:

     و


 

                 
  

  
    

 
 مقارب أفقي في جوار  وبالتالي  

الوضع النسبي: ندرس إشارة الفرق 


   بما أن  فإن إشارة الفرق من إشارة 

عندما    فوق المقارب فإن 

عندما    تحت المقارب فإن 

                                                          
      

 
                

      

      
                
   

 

من الدرجة الثانية أي            وبالتالي     

أي:  تابع أصلي للتابع    

        
        

        

بالمطابقة 

 

 

 

نجد  من        

فنجد  نعوض في     أي  

فنجد  نعوض في     أي  

وبالتالي يكون  
    
 

 

                                         
           

  
 


                 

                         
             

 

 



 

 

 التمرين الرابع:

     و  

                                                             


  
    

المستقيم لي وبالتا   في جوار  مقارب المائل للخط 

الوضع النسبي: ندرس إشارة الفرق 
   بما أن   فإن إشارة الفرق من إشارة 

 فوق المقارب فإن  عندما 

 تحت المقارب فإن  عندما 

                                                                        


   و


  

     لذلك نفرض التابع ,  لا يمكن معرفة إشارة المشتق     المعرف على 

          

عندما   إن ف  حيث   
          

 
وبالتالي  نجد أن  من جدول اطراد    والتابع  

 
 متزايد تماما

 
                   

 

 

 

                                                                             
    

 
              

      

      
              
   

 
 

 



 

 

:
ً
 أولا

 السؤال الأول:

        


   
               

   
   

 

   
   
 

  

 السؤال الثاني:

   

 
      

 
 

 :الثالثالسؤال 

 



 على المجال  

          
     

    
 

   
   

     
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

:
ً
 ثانيا

 التمرين الأول:

 تابع أصلي للتابع  و  تابع أصلي للتابع  

                                                                              

 

   
   

    

   

 

  
   

  

 فنجد: في  نعوض                                                                                             

      

    

   

    

 فنجد: في  نعوض 

      

     

    

     

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الثاني:

 و  خطه البياني  خطه البياني 

                                                                  

 
                                                                      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                         
 

        

 

 
  

 

   
                

  
 

 
  

  
     

                
     

 

     
         

                   
      

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الثالث:

   و 

                                                    


    وبالتالي  شاقولي عند مقارب 


 


 مقارب أفقي في جوار  وبالتالي  

 
 

        

عندما    فإن   أي    مرفوض 

  وبالتالي التابع 
 
 متناقص تماما

 

 

                                                     

        
 

                                                                                                   


 

 
         

            
       

     

          

   

أي      



 

 

 التمرين الرابع:

     و  


 و

 
   وبالتالي المستقيمفي جوارمقارب أفقي للخط 

                عندما   فإن  حيث 

 
 

 

 

 

 

                                                                              

 

                       
        

التابع                                للتابع 
 
 أصليا

 
أي:  تابعا  

      

       

       

بالمطابقة نجد 



  

 

 نجد  ن م      

فنجد  نعوض في     أي         فنجد  نعوض في    أي 

وبالتالي 
 

   
 

 

                                       
  

          
  

 



      

         
     

 

 

 



 

 

:
ً
 أولا

 السؤال الأول:




 

     
   

    
 

بالمطابقة نجد 
 

 
وتكافئ  

 

 
 

ومنه  بالجمع نجد    :وبالتالي 
 

 

             
   

             

 السؤال الثاني:

    

    

 :الثالثالسؤال 

 
     

 

 

  
 

     
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

:
ً
 ثانيا

 التمرين الأول:

 

                                                              

        

                                                                       

      

   

   

   

                                
   

         
   

  

    
        
   

 

 
  
 

 

   
      
   

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الثاني:

و  
 

   
 

 

ندرس إشارة الفرق                                       

       

 
   

 
و  

 


  
 

 

 



 
   

 

 

                                                                     

  
    
   

 

   
   

                
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الثالث:

   و 

                  

 

 

 

                                                                       

 


           
                                

  

 
             

                          
             

 


     

نوجد مشتق التابع                                                         
  

 :فنجد 

  
                 

  على المجال تابع أصلي للتابع  أي أن

                                      
   

      
 

 


         

      
    

 

 


 
       

         
    

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الرابع:

     و    

                                                                            
 

   

المستقيم وبالتالي    في جوار  مقارب المائل للخط 

الوضع النسبي: ندرس إشارة الفرق    فوق المقارب لتالي وبا 

                                                                        


   و


  

 
 
وبالتالي التابع متزايد تماما    

 

 

                         
     
    

                         
 

 
 

 



 

 

:
ً
 أولا

 السؤال الأول:




  

 
   

   
             

 
 

 

         
                       

        
 

         

 السؤال الثاني:

  

    

 

          
                 

          
  

    
       

    
 

 
      

            
      

 

 
     
 

 

 :الثالثالسؤال 

    
    

   
 

    

 

 



 

 

:
ً
 ثانيا

 التمرين الأول:

 

                  
      

 
 

     
              

     
 

   

                                                                             

                                        


   

        
 

 

     
       
   

 

 
   

      
    

 


   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الثاني:




 و 


 

                                                        
   

  

    
  

        
 

 

   
        

     
     


    

                                                                                                  


 




     

 
 

 فردي  وبالتالي التابع 

 ي وخطه البياني متناظر بالنسبة للمبدأ فإن مساحة السطح المحصور بين الخط البياني ومحور الفواصلبما أن التابع فرد

 متناظرة بالنسبة للمبدأ و  والمستقيمين 


   


   


 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الثالث:

     و  

بما أن                                                                          ن إشارة م إشارة 

 فإن  عندما 

 فإن  عندما 

                           



 



 
 

         
 

 

  

 



 
                             
 

 

    


       
 

 

                                                            

تابعه الأصلي   

                                                 




 
       

 
 

 


 
    

         
    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 التمرين الرابع:

     و   

                                                                                                        

             

 
                                                                        


   و


  

         

 عندما   فإن  حيث     أو   حيث  

 
                   

 

 

 

 

 

 

    
               

   


       
                  

      
 

        

 
 

 


