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 مكثفة شغف الختام 

 ذ

 أولاً : عن مجموعات التعريف :

 :  لاث حالاتثمجموعة تعريف تابع من خطه البياني نميز  لإيجاد 

 لا يحوي نقاط انقطاع( :   )منحني التابع خط وحيد و مستمر ولى : إذا كان الحالة ال  -1

ل  إلى فواص  ) ∞−) أو   : تكون مجموعة التعريف من فواصل أقصى نقطة من اليسار عندئذ

 (  ∞+) أو  ن أقصى نقطة من اليمي

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 : المنحني عبارة عن اجتماع أكثر من خط   ةالثانيالحالة  -2

 ها اجتماعات ين لوحده ثم نضع ب ع نوجد مجموعة تعريف كل فر

شاقولي ) و  ما إما مقارب رة عن خطين يفصل بينهتابع سيكون عبا و تجدر الإشارة هنا أن ال 

ة (  وح) و عندها نفتح المجال عند النقطة المفتنقطة انقطاع ون المجال دائماً مفتوح( أو ده يكعن

 د النقطة المغلقة  عنو نغلقه 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐷𝑓 =] − ∞, +∞[ 

𝐷𝑓 =] − ∞, 1[∪ [1, +∞[ 
𝐷𝑓 =] − ∞, +∞[ 

𝐷𝑓 = [0,4] 𝐷𝑓 = [0,2] ∪]2,4]  
𝐷𝑓 = [0,4] 
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 هايات و المقاربات : : عن النثانيا 

 نهايات يفُضل أن نكتب ما نجده من مقاربات قبل البدء   عندما نجد سؤالاً يطُلب فيه

 : لاً فمث

𝑦إذا وجدنا أن   = limفهذا يعطينا معلومة أن   ∞+افقي عند  مقارب  1
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 1  

𝑥و إذا وجدنا أن   =  ه يقع على يمين مقارب  𝐶العلى( و   نحو)  ∞+مقارب شاقولي للتابع عند  2

 

 

 أسئلة تعيين المقاربات النهايات  و عن و بذلك نتمكن من الإجابة عن أسئلة 

𝑥 → 2 𝑙𝑖𝑚 𝑓(𝑥) = +∞ 𝑥 → 2+ 

𝐷𝑓 =] − ∞, 1[∪]1, +∞[ 
 

1 3 

𝐷𝑓 =] − ∞, 1[∪]1,3[∪]3, +∞ 
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 :   1مثال

 

 

 

 

 

 

 

 

 

نحو  )  ∞−) نحو الاعلى(  و   ∞+غالباً يكون الجواب  ات فمقارب يملك التابع لا : إذا كان ملاحظة

 الدنى(  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ً  ارب المائل : : عن المقثالثا

∞→𝐿𝑖𝑚𝑥عندما يطُلب حساب  -1
𝑓(𝑥)

𝑥
في معادلة  𝑥اوي أمثال  فيجب أن نتذكر أن هذه النهاية تس  

 ه يكون :  و علي  ) أي تمثل ميله ( لمقارب المائل ا

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)

𝑥
= 𝑎 = 𝑚المقارب =

𝑦2 − 𝑦1

𝑥2 − 𝑥1
 

,𝐴(𝑥1حيث  𝑦1)  و𝐵(𝑥2, 𝑦2) مستقيم  نقطتين مميزتين يمرُّ منهما ال 

: هنا لدينا   

𝑦 =  بالتالي  ∞−و عند  ∞+ند  قي عمقارب أف 1

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 1 , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = 1 

𝑥 =  على اليمين :   ∞+و  مقارب شاقولي نح 1

lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) = +∞ 

𝑥 =  و على اليسار :  ∞−مقارب شاقولي نحو   1

lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥) = −∞ 

limهنا نلاحظ أن  
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = +∞  

limو 
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = +∞ 
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 رب المائل : ب إيجاد معادلة المقاإذا طل -2

𝑚نوجد الميل   - أ =
𝑦2−𝑦1

𝑥2−𝑥1
 

𝑦طبق القانون  ن -ب − 𝑦1 = 𝑚(𝑥 − 𝑥1)  

 ثال السابق :  ففي الم

𝑦 − 𝑦𝐴 = 𝑚(𝑥 − 𝑥𝐴) →     𝑦 − 0 = 1(𝑥 − 0) →    𝑦 = 𝑥  

 ق : شتقا عن الابعاً : را

 قابلية الاشتقاق:  -1

 تالية: في الحالات ال 𝑎عند   اققابل للاشتق غير 𝑓يكون  

 مي إلى مجموعة التعريف لا تنت   𝑎كانت   إذا - أ

 

 ها لنه غير معرف عند  x=1غير اشتقاقي عند  𝑓هنا                                      

 

 

 

 

 

 

 

 

 )منقطع(   𝑎غير مستمر عند   𝑓ف و لكن  ريتنتمي إلى مجموعة التع  𝑎إذا كانت   -ب

 

 لكنه غير مستمر عندها فهو غير  x=1معرف عند   𝑓نلاحظ أن                                              

𝑥اشتقاقي عند                                              = 1 

 

 

 ∞+مستقيم المرسوم مقارب مائل في جوار هنا نلاحظ أن ال

limو بالتالي عندما يطلب 
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)

𝑥
 نحسب ميله  فهو يريدنا أن   

  𝐵(1,1)و  𝐴(0,0)و نلاحظ أن المستقيم هنا يمر من  

 و بالتالي : 

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)

𝑥
= 𝑚𝑑 =

𝑦2 − 𝑦1

𝑥2 − 𝑥1
=

1 − 0

1 − 0
= 1 
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 منكسر (  )  𝑎قبل نصفي مماس عند  ذا كان التابع يإ -ت

𝑥  يقبل نصفي مماس عند 𝑓أن  نلاحظ                                        = 𝑎  غير  فهو 

𝑥تقاقي عند اش                                             = 𝑎 

 

 

 

 

 

 

 

 

ً إ -ث  ه (  ) يكون التابع مغلق عند طرف 𝑎د   عنذا كان التابع يقبل مماساً شاقوليا

 

 

 

                                         𝑓    غير اشتقاقي عند𝑥 = 𝑥لنه يقبل مماساً شاقولياً عند   1 = 1 

 

 

 

 

 

 حالتين : نميز هنا  𝑓′(𝑎)حساب   -2

𝑓′(𝑎)ئذٍ نضع  ة حدية( : عندقيم أفقياً ) أويوجد للتابع مماساً  𝑎عند  - أ =  ةً  مباشر 0

 بع مماساً مائلاً : يوجد للتا 𝑎عند  -ب

𝑓′(𝑎)عندئذٍ :   = 𝑚 المماس =
𝑦2−𝑦1

𝑥2−𝑥1
   

𝑦طبق القانون  نيجاد معادلة المماس و لإ − 𝑦1 = 𝑚(𝑥 − 𝑥1) 
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لكن مع ملاحظة أنه قد  لٌ هنا : المر سه القيم الحدية  -3

 يكون هناك قيم حدية على أطراف المجال كما يلي :  

 

𝑓(1)هنا                                               =  قيمة حدية صغرى   0

نضع تراتيبها لنها غير مكتوبة  ) لم    ية كبرىقيمة حد 𝑓(0)و                                                 

 الرسم(  ىلع                                                  ع

 

 

 

 

 

𝑓′(𝑥)المتراجحات  -4 >  متزايداً   𝑓ى يكون تعني مت  0

𝑓′(𝑥)و المتراجحات   < ً  𝑓ى يكون  ي متعنت 0   متناقصا

 

اً أفقياً عند  ماس ل ميقب f  أن حظنلا: 𝑓′(0)حساب  

x = fو بالتالي  0 ′(0) = 0  

f(0)لكن  =    تصوير() 2

 معادلته :  

𝑦 − 2 = 0(𝑥 − 0) 
𝑦 = 2 

عند   مائلاً اً ماس ل ميقب f  أن حظنلا: 𝑓′(2)حساب  

x =  يمر من النقطتين :  المماسهذا و  2

𝐴(0,0)  , 𝐵(2, −1) 

 و بالتالي : 

f ′(2) =
−1 − 0

2 − 0
= −

1

2
 

 معادلته:  

𝑦 − 0 = −
1

2
(𝑥 − 0) 

𝑦 = −
1

2
𝑥 

  مائلاً اً ماس ل ميقب f  أن حظنلا: 𝑓′(−1)حساب  

xعند   =  يمر من النقطتين :  المماسهذا و  1−

𝐴(0,3)  , 𝐵(−1,1) 

 و بالتالي : 

f ′(−1) =
1 − 3

0 − (−1)
= −2 

𝑦معادلته :   − 3 = −2(𝑥 − 0) 
𝑦 = −2𝑥 + 3 

𝑓′(𝑥) < 0 →   𝑆 =]1,3[ 
 لأنه متناقص على هذا المجال 

ما:  أ  
f ′(x) > 0  →   𝑆 =]0,1[∪]3,4[ 

 لأنه متزايد على كل من هذين المجالين 


