
 

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا    

 الموجه الأول                                                                                                                                                        

 أ / دلال مبارك الحجرف                                                                                                                                              

 م  2021/  2020العام الدراسي :                               وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 ( التكامل الغير محدد  1 -5الوحدة الدراسية الخامسة ) التكامل ( بند )                   

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 Properties of Indefinite Integralخواص التكامل غير المحدد                          

1- ∫ 𝑘 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 𝑘 ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 . 𝑘 ≠ 0 خاصية الضرب بعدد ثابت                  

2- ∫[ 𝑓(𝑥) ± 𝑔(𝑥)]𝑑𝑥 = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 ± ∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥   خاصية الجمع والطرح 

 ملاحظات:                          

a- ∫ −𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = − ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 

b- ∫(𝑓(𝑥) + 𝑘)𝑑𝑥 = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 + ∫ 𝑘𝑑𝑥 

                                     

∫  متغير  𝑥في التكامل,  المكاملةالدالة هي  𝑓, الدالة  علامة التكامليعبرّ عن   الرمز

∫أي أنّ: التكامل. 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝑭(𝒙) + 𝑪 

𝐹(𝑥)هو   𝑥بالنسبة إلى  𝑓وتقرأ: التكامل غير المحدد للدالة   + 𝐶 

𝐹(𝑥)حيث  + 𝐶  هي مجموعة كل المشتقات العكسيةF . 

𝐹(𝑥), وعندما نحصل على  ثابت اختياري  وهو  ثابت التكاملهو  𝐶الثابت   + 𝐶   نقول إننّا

 .𝑓أوجدنا التكاملأو  𝑓كاملنا  

 

 Rules of Indefinite Integralقواعد التكامل غير المحدد                    

1- ∫ 𝑘 𝑑𝑥 = 𝑘𝑥 + 𝐶     عدد  ثابت 𝑘 

2- ∫ 𝑥𝑛 𝑑𝑥 =
𝑥𝑛+1

𝑛+1
+ 𝐶     .      𝑛 ∈ 𝑄 −  قاعدة القوى {1−}



 

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا    

 الموجه الأول                                                                                                                                                        

 أ / دلال مبارك الحجرف                                                                                                                                              

(𝟏أحسب:                                       −   ∫(𝟑𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 − 𝟏)𝒅𝒙        

 

 

 

 

 

          𝟐) − ∫(𝟐𝒙 − 𝟑)(𝒙 + 𝟒)𝒅𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

            𝟑) − ∫
𝒙𝟐 + 𝟓𝒙 + 𝟒

𝒙 + 𝟏
𝒅𝒙           

 

 

 

 

         𝟒) − ∫ (
𝟑𝒙𝟐−𝒙

𝒙
)

𝟐

𝒅𝒙  



 

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا    

 الموجه الأول                                                                                                                                                        

 أ / دلال مبارك الحجرف                                                                                                                                              

        𝟓) − ∫
𝒙 + 𝟏

√𝒙
𝟑

+ 𝟏
𝒅𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

      𝟔) −  

 

 

 

 

 

 

 

 

       𝐹(𝑋)    فأوجد        𝐹(−1) و         0 =      𝐹(𝑋) = ∫(2𝑥 + 5)𝑑𝑥        7     ) إذا كان  

 

 

 

  

  



 

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا    

 الموجه الأول                                                                                                                                                        

 أ / دلال مبارك الحجرف                                                                                                                                              

( ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل          إذا كانت خاطئة   3 –  1البنود من )        

 

 

 

 

الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة ( ظلل   7 –  4البنود من )        
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 د( التكامل الغير محد  1 -5الوحدة الدراسية الخامسة ) التكامل ( بند )                   

 قاعدة التكامل بالتعويض 

Rule of Integration by Substitution 

 فإن: 𝑓هي المشتقة العكسية للدالة  𝐹إذا كانت       

∫ 𝑓(𝑔(𝑥))𝑔′(𝑥)𝑑𝑥 = 𝐹(𝑔(𝑥)) + 𝐶 

𝑑𝑢وإذا كان        = 𝑔′(𝑥)𝑑𝑥 , 𝑢 = 𝑔(𝑥) :فإن 

∫ 𝑓(𝑢)𝑑𝑢 = 𝐹(𝑢) + 𝐶 

          

 أوجــــد :              

       1) − ∫(𝑥2 + 2𝑥 + 5)3(2𝑥 + 2)𝑑𝑥 

 

 

 

    

 

 

         2) -  
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     3) -  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     4 ) -  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    5 ) -  

 

 

 

 

 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

 

 

 

      6) - 

 

 

 

  

 

 

 

 

      7 ) - 

 

 

 

 

 

 

 

 

     8) –  

 

 

 

 

 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

( ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل          إذا كانت خاطئة   3 –  1البنود من )        

 

 

 

 

 

 

الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة ( ظلل   7 –  4البنود من )        
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 تكامل الدوال المثلثية (   3 -5الوحدة الدراسية الخامسة ) التكامل ( بند )                   

 تكامل غير المحدد للدوال المثلثية

    𝟏 −  ∫ 𝐬𝐢𝐧 𝒙  𝒅𝒙 = − 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝑪 

          𝟐 −  ∫ 𝐬𝐢𝐧 𝒌𝒙 𝒅𝒙 = −
− 𝐜𝐨𝐬 𝒌𝒙

𝒌
+ 𝑪 

𝟑 −  ∫ 𝐜𝐨𝐬 𝒌𝒙 𝒅𝒙 = 𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝑪 

   𝟒 −  ∫ 𝐜𝐨𝐬 𝒌𝒙  𝒅𝒙 =
𝐬𝐢𝐧 𝒌𝒙

𝒌
+ 𝑪 

            𝟓 − ∫ 𝒔𝒆𝒄𝟐 𝒙  𝒅𝒙 = 𝐭𝐚𝐧𝒙 + 𝑪                                         

       𝟔 − ∫ 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙  𝒅𝒙 = − 𝐜𝐨𝐭 𝒙 + 𝑪 

            𝟕 − ∫ 𝐬𝐞𝐜  𝒙. 𝐭𝐚𝐧 𝒙 𝒅𝒙 = 𝐬𝐞𝐜 𝒙 + 𝑪 

            𝟖 −  ∫ 𝐜𝐬𝐜 𝒙. 𝐜𝐨𝐭 𝒙  𝒅𝒙 = − 𝐜𝐬𝐜 𝒙 + 𝑪 
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل          إذا كانت خاطئة   2 –  1البنود من )        

 

 

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة   8 –  3البنود من )        
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

          

  م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

  التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

  الأسية واللوغاريتمية تكامل الدوال )   4 -5الوحدة الدراسية الخامسة ( التكامل ) بند (                   

 اشتقاق الدوال الأسية  

)   1قاعدة (   
ௗ

ௗ௫
𝑎௫ = 𝑎௫ ln 𝑎                                             

قابلة للاشتقاق فإن:       𝑥دالة في   𝑢إذا كانت 
ௗ

ௗ௫
𝑎௨ = 𝑎௨ ln 𝑎

ௗ௨

ௗ௫
  

     )2قاعدة (
ௗ

ௗ௫
𝑒௫ = 𝑒௫                                          

 قابلة للاشتقاق فإن :      𝑥دالة في   𝑢إذا كانت 
ௗ

ௗ௫
(𝑒௨) = 𝑒௨ ௗ௨

ௗ௫
  

  اشتقاق دوال اللوغاريتمات الطبيعية 

)       3قاعدة (
ௗ

ௗ௫
(ln 𝑥) =

ଵ

௫
 

قابلة للاشتقاق فإن:      𝑥دالة في   𝑢إذا كانت 
ௗ

ௗ௫
(ln 𝑢) =

ଵ

௨

ௗ௨

ௗ௫
  

لاحظ أن: 
ௗ

ௗ௫
൫ 𝑔(𝑥)൯ =

௚ᇱ(௫)

௚(௫)
  

  )           4قاعدة ( 
ௗ

ௗ௫
(ln|𝑥|) =

ଵ

௫
  

  

  

  

  

  

  

 

 تكامل بعض الدوال الأسية واللوغاريتيمية 

  التكامل غير المحدد  المشتقة قاعدة 

𝑑

𝑑𝑥
𝑒௫ = 𝑒௫ න 𝑒௫𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐 

𝑑

𝑑𝑢
𝑒௨ = 𝑒௨

𝑑𝑢

𝑑𝑥
= 𝑢′𝑒௨ න 𝑢′𝑒௨𝑑𝑥 = 𝑒௨ + 𝑐 

𝑑

𝑑𝑥
ln|𝑥| =

1

𝑥
 න

1

𝑥
𝑑𝑥 = ln|𝑥| + 𝑐 

𝑑

𝑑𝑢
ln|𝑢| =

1

𝑢

𝑑𝑢

𝑑𝑥
=

𝑢′

𝑢
 න

𝑢′

𝑢
𝑑𝑢 = ln|𝑢| + 𝑐 

  
∫    لاحظ أن:                   

𝒙′ ( 𝒙)𝒅𝒙

𝒈(𝒙)
= 𝒍𝒏 |𝒈(𝒙)| + 𝒄 



   

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

 

     

 التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

                            :  مشتقة كل من الدوال التالية أوجد 
√𝒙  

               

  

𝒙𝟑ି𝟒
 

  

  

     

𝐜𝐨𝐬 𝒙
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 التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

       

  

ଷ௫  

  

  

  

  

               
௫మି௫ାଷ    
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 التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

) ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل          إذا كانت خاطئة   6 –  1البنود من (        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

) ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة  10 –  7البنود من (        
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 التكامل بالتجزيء (   5 -5الوحدة الدراسية الخامسة ) التكامل ( بند )                   

 Integration by Parts Formula                      التكامل بالتجزيء        قاعدة           

∫ 𝒖 𝒅𝒗 = 𝒖𝒗 −  ∫ 𝒗 𝒅𝒖 

 

 أوجد كلاً مما يلي                                             
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل          إذا كانت خاطئة   3 –  1البنود من )        
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة   5 –  4البنود من )        
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 تخدام الكسور الجزئيةباسالتكامل (   5 -  6الوحدة الدراسية الخامسة ) التكامل ( بند )                   

𝒇(𝒙)أوجد الكسور الجزئية للدالة:             =
𝟓𝒙−𝟏  

   𝒙𝟐  +𝟐𝒙−𝟏𝟓
    

∫ثم أوجد                            𝒇 (𝒙)𝒅 𝒙 
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل          إذا كانت خاطئة د التالي البن              :  

 

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة   3 –  2البنود من )        
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 المحددالتكامل (   5 -  7الوحدة الدراسية الخامسة ) التكامل ( بند )                   

 Properties of the Definite Integralخواص التكامل المحدد                     

:دالة متصلة على الفترة  𝑓إذا كانت   , 𝑎 فإن  𝑏 ,  𝑐 ∈ 𝐼 ,  𝑘 ∈ 𝑅 ,  𝐼 

1)    ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑎

𝑎
= 0 

2)   ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑎

𝑏
= − ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑎
 

3)   ∫ 𝑘 𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= 𝑘(𝑏 − 𝑎) 

4)   ∫ 𝑘 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= 𝑘 ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑎
 

5)   ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑐

𝑎
+ ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥

𝑏

𝑐
 

∫أنه:   3لاحظ في خاصية  𝑑𝑥
𝑏

𝑎
= 𝑏 − 𝑎 : 𝑘  فإن =  كان إذا 1

  1) 

 

 

 

  2) 
 

  

 

 

   3) 
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

 :  أن دون حساب قيمة التكامل أثبت           

 

 

 

 

 

   

 

 

 

 

 :  أن  دون حساب قيمة التكامل أثبت         
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

 

 أوجد كلاً مما يلي :               
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

  

  

7 

9 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل          إذا كانت خاطئة (    3-  1)  البنود من      

 

 

 

 

 

  

ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة   ( 5  – 4البنود من )    
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية           التوجيه الفني للرياضيات                                                                                            

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 المساحات في المستوى (   6 -  1( بند )  تطبيقات على التكامل)   السادسةالوحدة الدراسية                   

: مساحة منطقة محددة بمنحى   , 𝒂 ]ومحور السينات في الفترة   𝒇أولًا 𝒃 ] 

𝒇(𝒙)إذا كانت:   ≥ 𝟎       ∀ 𝒙 ∈ [ 𝒂 , 𝒃 ]                            

𝑨فإن:                    = ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝒃

𝒂
                                    

𝒇(𝒙)إذا كانت:   ≤ 𝟎       ∀ 𝒙 ∈ [ 𝒂 , 𝒃 ]                            

𝑨فإن:                    = − ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝒃

𝒂
                         

𝒇(𝒄)دالة متصلة على الفترة  𝒇لتكن   = ∋ 𝒄 حيث  𝟎 (  , 𝒃 )   ,   [ 𝒂 , 𝒃 ] 

, 𝒂 ]ومحور السينات في الفترة  𝒇فإن مساحة المنطقة المستوية المحددة بمنحنى الدالة   𝒃 ]  :هي 

𝑨 = |∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝒄

𝒂

| + |∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝒃

𝒄

| 

, 𝒂 ]ثانياا: مساحة منطقة محددة بمنحنيي دالتين في الفترة  𝒃 ] 

 مساحة منطقة محددة بين منحنيين 

, إذا كانت كل من    𝒈   متصلتين على الفترة,   [ 𝒂 , 𝒃 ]   حيث 

𝒇(𝒙) ≥ 𝒈(𝒙)    ∀ 𝒙 ∈ [ 𝒂 , 𝒃 ] 

, 𝒇فإن مساحة المنطقة المستوية المحددة بمنحنيي الدالتين   𝒈   والمستقيمين𝒙 = 𝒃 , 𝒙 = 𝒂  :هي 

𝑨 = ∫ [𝒇(𝒙) − 𝒈(𝒙)]
𝒃

𝒂

𝒅𝒙 

  فإن حدود التكامل هي الإحداثيات السينية لنقاط التقاطع عندما تنحصر منطقة بين منحنيات متقاطعة,

       𝑨 = |∫ (𝒚𝟏 − 𝒚𝟐)𝒅𝒙
𝒃

𝒂
| = |∫ (𝒚𝟐 − 𝒚𝟏)𝒅𝒙

𝒃

𝒂
| 

 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية           التوجيه الفني للرياضيات                                                                                            
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية           التوجيه الفني للرياضيات                                                                                            
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية           التوجيه الفني للرياضيات                                                                                            
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية           التوجيه الفني للرياضيات                                                                                            
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية           التوجيه الفني للرياضيات                                                                                            

 

 

  

  

9 

1 0 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية           التوجيه الفني للرياضيات                                                                                            

 

 

:   ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل       إذا كانت خاطئة(    5-  1)  البنود من      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة  8  – 6البنود من )    
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 الفروانية التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 حجوم الأجسام الدورانية(   6 -  2( بند )  تطبيقات على التكامل)  السادسة الوحدة الدراسية                   

 ومحور السينات والمستقيمين 𝐟إذا نتج مجسم من دوران منطقة محددة بمنحنى دالة   

 𝐱 = 𝐚 , 𝐱 = 𝐛  حيث𝐚 < 𝐛 :دورة كاملة حول محور السينات فإن حجم هذا المجسم يساوي 

𝑽 = ∫ 𝝅(𝒇(𝒙))𝟐𝒅𝒙
𝒃

𝒂

 

,𝐟إذا نتج مجسم من دوران منطقة محددة بمنحنيي الدالتين  𝐠  والمستقيمين𝐱 = 𝐚 , 𝐱 = 𝐛  دورة كاملة حول محور

, 𝐟السينات, بحيث  𝐠  لها الإشارة نفسها[𝐚, 𝐛] , 

 فإن حجم هذا المجسم يعطى بالقاعدة: 

𝑽 = 𝝅 ∫ [(𝒇(𝒙))𝟐 − (𝒈(𝒙))𝟐]𝒅𝒙
𝒃

𝒂

 

𝒇(𝒙)حيث:  ≤ 𝒈(𝒙) ≤ 𝒇(𝒙)     أو   𝟎 ≥ 𝒈(𝒙) ≥ 𝟎                 
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 الفروانية التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 الفروانية التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 الفروانية التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

:   إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل       إذا كانت خاطئة ظلل      (    5-  1)  البنود من      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة  8  – 5البنود من )    
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 الفروانية التعليميةلجهراء التعليمية / منطقة التوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية      التوجيه الفني للرياضيات                                                                                                 

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 معادلة المنحنى(   6 -  3( بند )  تطبيقات على التكامل)  السادسة الوحدة الدراسية                   
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية      التوجيه الفني للرياضيات                                                                                                 
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية      التوجيه الفني للرياضيات                                                                                                 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

             

 

 

 

 

 

   

 

5 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية      التوجيه الفني للرياضيات                                                                                                 

 

 

:   ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل       إذا كانت خاطئة(    2-  1)  البنود من      

 

 

 

 

 

:  ( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة 4  – 3البنود من )    
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                   التوجيه الفني للرياضيات                                                                    

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 المعادلات التفاضلية (   6 -  4( بند )  تطبيقات على التكامل)  السادسة الوحدة الدراسية                   
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                   التوجيه الفني للرياضيات                                                                    
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                   التوجيه الفني للرياضيات                                                                    
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                   التوجيه الفني للرياضيات                                                                    
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                   التوجيه الفني للرياضيات                                                                    

 

 

:   ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل       إذا كانت خاطئة(    2-  1)  البنود من      

 

 

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة  6  – 3البنود من )    

  

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

1 

2 

4 

5 

3 

6 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                 التوجيه الفني للرياضيات                                                                      

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 قطع المكافيء ال (  7  - 1( بند )   المخروطية القطوع)   السابعةالوحدة الدراسية                   

  



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                 التوجيه الفني للرياضيات                                                                      
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                 التوجيه الفني للرياضيات                                                                      
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                 التوجيه الفني للرياضيات                                                                      
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 منطقة الجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليمية                                 التوجيه الفني للرياضيات                                                                      

 

 

:   ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل       إذا كانت خاطئة(    2-  1)  البنود من      

 

 

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة  8  – 3البنود من )    
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 الناقص قطع ال (  7  - 2بند )  السابعة ) القطوع المخروطية (  الوحدة الدراسية                   

  



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

 

 

           

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

               

 

 

 

 

 

 

 

 

4 

5 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       
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:   العبارة صحيحة  وظلل       إذا كانت خاطئةظلل       إذا كانت (    3-  1)  البنود من      

 

 

 

 

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة  7  – 4البنود من )    
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 الزائد قطع ال (  7  - 3بند )  السابعة ) القطوع المخروطية (  الوحدة الدراسية                   

  



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

   

9𝑥2إذا كانت:     − 16𝑦2 =  معادلة قطع زائد أوجد:  144

a-  .رأسي القطع الزائد   

b-  .البؤرتين 

c-  .معادلتي دليلي القطع 

d-  .طول كل من المحورين 

e-  . معادلة كل من الخطين المقاربين ثم ارسم شكلاً تخطيطياً للقطع 
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

 

 

             

,𝐹1(0أوجد معادلة القطع الزائد الذي بؤرتاه :   −3), 𝐹2(0,3)  ورأساه𝐴1(0, −2), 𝐴2(0,2)   

 , ثم أوجد معادلة كل من خطيه المقاربين وارسم شكلًا تقريبًّا للقطع.  
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:   ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل       إذا كانت خاطئة(    4-  1)  البنود من      

 

 

 

 

 

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة  8  – 5البنود من )    
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 لجهراء التعليمية / منطقة الفروانية التعليميةالتوجيه الفني للرياضيات                                                                                               منطقة ا       

         

 م  2021/  2020العام الدراسي :                              وزارة التربية                                        

 التوجيه العام للرياضيات                                                           الفصل الدراسي الثاني    

 الاختلاف المركزي(  7  - 4بند )  السابعة ) القطوع المخروطية (  الوحدة الدراسية                   

 تعريف: 

القطع المخروطي هو مجموعة كل النقاط في المستوي الإحداثي حيث تكون نسبة بعد كل منها من نقطة ثابتة 

المقدار الثابت يسمى الاختلاف  اثابتًا. هذ)البؤرة( إلى بعدها عن مستقيم ثابت )الدليل( في نفس المستوى تساوي مقدارًا 

 eالمركزي للقطع المخروطي ويرمز إليه بالرمز 

eإذا  =  (Parabola)قطعًا مكافئًا          يكون القطع المخروطي    1

eإذا  <  (Ellipse)          قطعًا ناقصًا           يكون القطع المخروطي    1

eإذا  >  (Hyperbola)      قطعًا زائدًا               يكون القطع المخروطي   1

𝑒 =
𝑐

𝑎
 

 

 دد نوع القطع في كل مما يلي ثم أوجد معادلته.ح                              

a- ( اختلافه المركزيe = F( وبؤرته:  1 (
1

2
 , 0) 

b-  اختلافه المركزي(e =
1

2
, F(2وإحدى بؤرتيه:  ( 0) 

c- ( اختلافه المركزيe = x( ومعادلة أحد دليليه: 2 = 1 
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 حيث معادلته:أوجد الاختلاف المركزي لكل قطع مما يلي 

a- 
𝑥2

25
+

𝑦2

9
= 1 

b- 𝑥2 − 25𝑦2 = 1 

 

 

 

  
 

  

 

 

 

 

 

e)أوجد طول المحور الأكبر للقطع الناقص الذي اختلافه المركزي                         =
√5

3
 وحدات. 4وطول محوره الأصغر  (
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:   ظلل       إذا كانت العبارة صحيحة  وظلل       إذا كانت خاطئة(    4-  1)  البنود من      

 

 

 

 

 

 

( ظلل الدائرة الدالة على الإجابة الصحيحة 8  – 5البنود من )     
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