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عددان صحیحان مجموعھما    
بمقداروثلاثة امثال اصغرھما یزید عن ضعف اكبرھما

9

9

0
اوجد 

  
والاكبرالاصغرنفرض ان الحل     == ι

 ι + =س 
 ι =س  ط 300

 ×
 ×

0
1

 ι + =س 
 ι =س  ط 300

81 0 0

س  5=02D 4=س
9  ι += 4D9  ι=4 ط

 ι=5 5, العددان ھما 4

=

=

=



+
+

+

+

 

 ι

  

 ι

  
 

 

+ ι
    
   

      

  

=

 
ي  ض  D  1      ع =  18 =  9   8 =  0 ع  

 ι

2

س 

ضي   5 =   9 – 1  ص = 4 
5 = 5 4 ضي 0  × 9 

 

= E وطاحٛ امطتطٗن 
==================================
   مستطیل محیطھ = ٢٠سم ومساحتھ = ٢٤  أوجد بُعدیھ  

 
 

الحل    
 ϥأ νήϔϧ      α = ϞϴτΘδϤϟ΍ ϝϮρ

 

         ι = Ϫοήϋϭ
  = ϪτϴΤϣ˻1

˻   =    )ι + α (˻1
   = ι + α˺1
  = ι˺1 ط 

 ×
  = ϞϴτΘδϤϟ΍ ΔΣΎδϣ ˻˽

   = ι α˻˽   
   ( α˺1 ط  = ) α˻˽  

 

˺1  αط α˻ 1=  ˽˻ ط  
  α˻

˽˻α +  1˺ ط 
   α (ط ˽  α ()ط ˿ = )1 
   = α˽α   =˿ 
 =ι˿=ι

 ϞϴτΘδϤϟ΍ ΩΎόΑأ˽  ،˿ 

  =1

 ،
˽

==================================

 ،

 = ΎϤϬϋϮϤΠϣ ϦϳΩΪϋ ˿   = ΎϤϬϴόΑήϣ ωϮϤΠϣϭ˻1
   ϥ΍ΩΪόϟ΍ ϥ΍άϫ ΪΟϭأ

 

 
الحل    

 

            ι ، α ΎϤϫ ϥ΍ΩΪόϟ΍ ϥأ νήϔϧ 
 = ι + α˿α˻ι +˻ =˻1

  = ι˿ ط     αα˻  ( +˿ ط )α˻  =˻1
α˻ +˼˿ ط ˺˻α + α ˻1˻ ط

 
˻α˻ ط ˺˻  + α˺˿  =

1
 ÷˻          

 α˻ ط ˿  + ά 
 α ( ط ˻  α ( )ط˽ = )

1

   = α˻ = α˽ ι   =˽ =ι  ˻ 
E  ϥ΍ΩΪόϟ΍  ΎϤϫ˻  ،˽

 =

  =1
1

 ، ،

  العددان = ٣٤  أوجد ھذان   
    

وطتطٗن طٕلْ ٖصٖد عَ عسضٛ مكداز 4 ضي  عددان الفرق بینھما ˻ ومجموع مربعیھما
 نفرض أن العددان س ، ص   

ل
 

، فإذا ناُ  ذٗط امطتطٗن 8  0 ضي . أودد وطاحٛ امطتطٗن الح
ل

 
ه امطتطٗن = ع     وعسضْ = صالح ٌفسض أُ طٕ 

4 وذٗطْ =  08    ع - ص = 
ع + ص × 0 = 08 ÷ 0

14 4 ع + ص =  ع - ص = 
=ص 14 ع + 

-= ι ˻س 
 

-
= ι ˻س 

α˻ι +˻ =˽˼

 

  ι

α

˻   (  )˻  = + ι ˻˽˼
˽˽˻+ ι˻˽˼1

1  ι˻+ ι˽-˼=1 ˻÷˻
 ι˻+ ι-=1 ˻˾˺

         (
ط
1( =  ط()    ˾˼

 ι  ι      
     ˾˼ ==  ،

=α        
= ˾، ط˼

  ط, العددان ھما
 

˾ ˾  ,أ،ط˼ ˼
==================================

مثلث قائم الزاویة طول أحد ضلعى القائمة یزید عن
سم أوجد محیطھ ١٠= وطول وتره  ٢ع الاخر بمقدار  الضل  

نفرض أن ضلعى القائمة س ، ص           الحل    
١٠٠=  ٢ص+  ٢س٢= ص  –س 

س = ص  – ٢س٢ 

 

١٠٠= ٢)٢–س + ( 
٢–س = ص 

–    
٠=  ١٠٠ – ٤+س  ٤ – ٢س+  ٢س
٢÷ ٠= ٩٦س ٢٤س٢

  ٠=  ٤٨ –س  ٢ – ٢س     
  ٠) =  ٦+س )(  ٨ –س (     

٦-= س ٨= س 

  

٢ – ٨= ص  
  =٦   

١٠،  ٨،  ٦= أضلاع المثلث        
سم  ٢٤=  ١٠+٨+٦= محیطھ 

––

ص 
مرفوض

==================================



ϦيέΎϤΗ
 

˼   
:اكمل مكان النقط    

  ٠٠٠٠٠ھي  ٩= س ص   ٠= س ــ ص : مجموعة الحل للمعادلتین  
٠٠٠٠٠٠فما ھما العددین  ١٢و حاصل ضربھما  ٧عددان موجبان محموعھما  

 

٣= س ص : المعادلة   ٠٠٠٠٠من الدرجة  

 
٠٠٠٠٠ھي  ١٠=  ٢ص+    ٢س ١= س : مجموعة الحل للمعادلتین 

 
٠٠٠٠= ص + س   فان  ٦=  ٢ــ  ص  ٢س  ٣= س ــ ص :  اذا كان 

   

 
  ،

 ،

 ،

 ،

 ،

 ،

 ،
 ،

 
 

٥و مجموع مربعیھما ٣عددان موجبان مجموعھما 
 ٠٠٠٠٠فان العددان ھما 

 
 

 
 ٠٠٠٠ھي  ١= س ص ص = مجموعة الحل للمعادلتین س 

٠٠٠= فان ص  ٣= ص ) + س ــ ص (  ١+ ص = اذا كان س  
٠٠٠٠= فان ب  ١٢=  ٢أ ب ٣= اذا كان أ ب  

٠٠٠فان العددین ھما ٢٥مربع مجموعھما ١ا عددان موجبان الفرق بینھم

 سم ٠٠٠٠= ھ سم فان عرض ٤سم  و طول قطره   ٣مستطیل طولھ  
٠٠٠٠ھي  ٢=  ٢ص+    ٢س  ٠= ص + مجموعة الحل للمعادلتین س  

 

==================================
أوجد مجموعة الحل لكل زوج من المعادلات الاتیة 

٢٠=  ٢ص+  ٢، س ٦= ص + س 
١٦=  ٢ص  ٢، س  ٨= ص + س  

٢٩=  ٢ص+  ٢، س ٣= ص  س 
١٣= س ص   ٢ص+  ٢، س ٣= س  ص  ط ط

ط
ط

 

٥٠=  ٢ص+  ٢ص ، س= س 
٨= ، س ص  ٠ =س  ٢ ص 
٣=  ٢ص+ س ص +  ٢س ، س  ١= ص 
   ٣+             =   ٢= ص + س 

    ١٩=    ص٣+ س  + ٢س ٢ ، ٧= ص + س ٢ 

١  
 س

١  
 ص

ط
ط

 ،

   = ι +˽   ، ط  ι + ι = ̀  

  ٢سم ١٢= سم ومساحتھ  ١٤= مستطیل محیطھ 

       

 

اوجد محیطھ ٢سم ٢٨سم و مساحتھ  ٣مستطیل یزید طولھ عن عرضھ بمقدار 

  

سم  ١٠= سم وطول الوتر ١٤= ثلث قائم الزاویة مجموع طولى ضلعى القائمة م

  

بعدیھأوجد

 ١٣= وطول الوتر  سم ٣٠محیطھ مثلث قائم الزاویة 

 = ΎϤϬϴόΑήϣ ϦϴΑ ϕήϔϟ΍ ϥΎϴϘϴϘΣ ϥ΍ΩΪῢ

  

 = ΎϤϬϋϮϤΠϣ ،̀

  

فϥ΍ΩΪόϟ΍ ΎϤϫ ΎϤ ؟

 

   
 

 = ήخϵ΍ فόοϭ ΎϤϫΪΣ΍ ωϮϤΠϣ ،˽

 

 = ΎϤϬΑήο ϞλΎΣ ϦϴϴΒδϧ ϦϳΩΪϋ ΪΟϭأ 

عددان مجموعھما = ٥ ومجموع مربعیھما = ١٣ أوجد ھذان العددان      

 

 

أوجد قیاس كل منھما .  °٥٠تان في مثلث قائم الزاویة الفرق بین قیاسیھما زاویتان حاد

 

فϥ΍ΩΪόϟ΍ ΎϤϫ ΎϤ ؟والفرق بینھماعددان مجموعھما  ٥٠2
فϥ΍ΩΪόϟ΍ ΎϤϫ ΎϤ ؟١١ومجموع الاول وضعف الثانى̀عددان مجموعھما 

اوجد العددین ٢عددان احدھما معكوس جمعي للاخر و مجموع مربعیھما ھو 

ϰϠϳ ΎϤϋ ΐΟأ

  (

٤معین الفرق بین طولي قطریھ 

 

سم  ٤٠سم و محیطھ 

.اوجد طول كل من قطریھ 

  
بدل وضع الرقمین فإن العدد افإذ ٥مجموعھما عدد مكون من رقمین  

الناتج یزید علي العد فماھو العدد ؟ ٩د الاصلي بمقدار 

 
  



دوال الكسور الجبرية
:- مجموعة أصفار دالة كثیرة الحدود 

  
   

علیھا بوضع د
ھى قیم س التى عندھا قیمة الدالة تساوى صفر ونحصل 

)د ( ویرمز لھا بالرمز ص   ٠) = س(

Δاآتي ϝاϭΪكل من ال έΎϔأص ΔعϮϤΠم Ϊجϭأ
==================================   

 = ) α ( Ω α- ˾  
الحل    

 
α- ˾  =˹   α

 

  =˾    
) Ω ( ι = ˾

      

D

==================================

 = ) α ( Ὼ α  
̀ α  =˹ ÷ ̀      α  =˹

  
 

) Ω ( ι = ήϔص 

 
Dالحل    

==================================

 

 = ) α ( Ω α˻- ̂ 
 α˻- ̂  =˹   

[
  

 α- ˼[ ]
  

 α+ ˼] = ˹
) Ω ( ι = ˼  ,-˼

 

 
الحل    

==================================

 = ) α ( Ω α+ ˻˾ 
 α˻+ ˻˾

 

 
ا ΘحϠل 

 ) Ω ( ι = Z
  

˻  
  
الحل    

==================================

  = ) α ( Ω˾ 

  ΔΘب
Ύث Δال

Ϊال
) Ω ( ι = Z    

الحل    
==================================

  = ) α ( Ωήϔص 
) Ω ( ι = Ρ

 
   
الحل    

==================================

= ) α ( Ω α˼ - ́  
α˼ - ́  =˹  

  α (- ˻ α ( )˻ + ˻  + α˽  = )˹

 

 
 = α˻

 

) Ω ( ι = ˻   

     
ي تحϠيل 

α اأكبή ف
ϮϘال

 
 

 الΘحϠيل
 ا يϘبل

 
 

 
   
الحل    

ا ΘحϠل 

  
   ٦+س  ٥ – ٢س) = س(د

الحل    
  

  ٠=  ٦+ س  ٥ – ٢س
  ٠) =  ٣ –س )(  ٢ –س ( 

}  ٣،  ٢{ ) = د ( ص   ٣= س ٢= س 

  
D

==================================  
   س١٢+ ٢س٧ – ٣س) = س(د

الحل    
  

٣س
  ٠= س  ١٢+ ٢س ٧ – 

  ٠) =  ١٢+س  ٧ – ٢س( س   
  ٤=س٣=س٠=س    ٠) =  ٤ –س )(  ٣ –س ( س  

  }  ٤،  ٣،  ٠{ ) = د ( ص
==================================

  = ) α ( Ω˼α˻-˺˹ α +́
 

  
الحل    

 

   (˼α-˽α  ( )-˻)  =˹

   
    

˼= α  ˽= α   ˻ 

      

 

    

= α    ) Ω ( ι=                   ,

 

˻

  

˽ 
˼

˽ 
˼ 

˼α-˽

α  -˻

 
==================================

أصفار الدالة الكسریة 
 ΔالΪال έΎϔأص ΔعϮϤΠمΔيήسϜال

  =  έΎϔالبسط  أص - έΎϔأص  ϡΎϘϤال
 

Δاآتي ϝاϭΪكل من ال έΎϔأص ΔعϮϤΠم Ϊجϭأ

 
 
 
 ) Ω ( ι  

    
=  ˼ ,˾- - ˾ ,˾= ˼

      

 

α˻ - ́  α+˺˾
α˻ - ˻˾

  

                       ˺˽ 
 

=)α(Ω 

=)α(Ω  α (- ˼  α ( )- ˾  )
 α (+ ˾  α ( )- ˾ ) 

  

 

 

 
 

 

الحل  

==================================

 
   
الحل    

  ٣+ س ٤ – ٢ســــــــــــــــــــــــ   ) = س(د
٢س  –  ٥ ٦+س    

ــــــــــــــــــــــــ   
  

    
    ٣ –س )( ١ –س ( 

  –س )(  –س ( 
}١{= } ٣،  ٢{ –}  ٣،  ١{ ) =  د ( ص 

    

٢٣
 )
 )

================================== 
 

 
) Ω ( ι = Z   

 

=)α(Ω ˺˾ 
α˻ - ˼˿ 

 
                       ˺˽ 

   
الحل    

لمربعین
مجموع ا

حϠيل
Θل ال

ا يϘب

 مϜعبين
ωϮϤΠم 

ϭعبينأ
Ϝبين م ϕ

ήف 



 
   

 

 

  

 
  

   =

      
 

   
  ( Ω = ) αα˼-α˻ - ˺˻     ˽ 

˼  D ح =
==================================

) = س(د
            

 =

   ٢ –س  ٣{  –ح 
  ٣ –س 

   = } D

  

  ـــــــــــــــ) = س(د

٢+ س )(  ٢ –س ( 
 

  (
}  ٢- ،  ٢{  –ح 

  س
  ٤ – ٢س

  
 

  سالحل    
ــــــــــــــ ـ

   =

=================================

==================================

 

 

 
 
 
 = Ρ -- ˾ ,˾ 

 

    

  

α ˻- ˺˹  α+˻˺
α˻ - ˻˾

 

 

                       ˺˽ 
 

=)α(Ω 

=)α(Ω  α (- ˼  α ( )- ̀  )
 α (+ ˾  α ( )- ˾ ) 

 

  ˺˽ 
 

  
 

الحل    

  
==================================

  α˻ - ˿  α+́
α˻ + ˻˾ 

=)α(Ω 
Ρ =الحل        

 

  
ϡΎϘϤ

ال

حϠيل
Θل ال

 يϘب
ا

==================================

   α+̀                                        
̂ =)α(Ω = Ρ

 

  DϡΎϘϤ
ال

  ΔΘبΎ
ΪالΔ ث  

α˼ - 

́

   
  α (-  α ( )˻ +   + α   )

  α˻ + =)α(Ω  

==================================

˺˿ α˻ + =)α(Ω الحل            
˺˿   

{  –ح  

٢

  {    =
˼ ˼

˼
̂

بیر
 الك

لقوس
ا

حلل
لای

  
    

 

= Ρ - مϤϮ Π عΔ أصέΎϔالΎϘϤ مات ثر 
 
ك
ك
  أ

ر
أو

ت
  
ش
ین

م
 ی
ل

 ر
ا
ب
ل 
  ج

جا
 ین

م
 ر

ل
 س

ا
  لك

مجال الدالة الكسرية الجبرية
 واحعات ==================================

)1(  مجال الدالة كثیرة الحدود = ح
ϡΎϘϤل έا Ύϔأص ΔعϮ ϤΠ -م Ρ= ϯήبΠال ήسϜال ϝΎΠ0) ( م
=================================

   أوجد المجال المشترك لكلا من الكسور الجبریة الاتیة  

 Δاآتي ϝاϭΪكل من ال ϝΎΠم Ϊجϭأ
D ˽- α -˻ α = ) α ( Ω = ح˻

D ˾ = ) α ( Ω = ح

 

 
 

،  ــــــــــــــ    ٣ –س 
 س

  ١ –س 
}  ٢،  ٠{  –ح = المجال المشترك الحل        ٢ –س 

=================================

   ١ –س   ،
 ٢+س 

 س٢ – ٢س +١
  ٩ – ٢س

الحل      
)  ٣+س )( ٣ –س (

– )  س )(  –س ( ١١    ١ –س 
٢+س 

} ٣- ،  ٣،  ٢- {  –ح = المجال المشترك 
=================================

 α˻+˼ α-˺˹
α˻-˾  α+˿

 
  α˻+˻  α-́

α˻-́ α +˺˻

 

 ،   
الحل         

 

  α (- ˻  α ( )+ ˾  )
 α (- ˻  α ( )- ˼ ) 

                       ˺˽ 
 

 
 
 

  α (- ˻  α ( )+ ˽  )
 α (- ˻  α ( )- ˿ )

 

                       ˺˽ 
 

 
 

 
                         ϙήΘθϤال ϝΎΠϤال= Ρ –   ˻ ,˼ ,˿      

 ==================================

  ٥  ــــــ               ــــــــــــــــــــــــــــــ
 س

   ٣ –س 
 ١ -  ٢س

  س
 ١٢+ س ٧ – ٢س

 , ,
  

الحل         

٤ –س )(  ٣ –س ( 

 

  (
س 

)  س )(  –س ( 
  

+ ١١
 ٣ –س ٥

, , س 

}  ٤،  ٣، ١- ،  ١، ٠{ –ح = المجال المشترك 
=================================

اختزال الكسر الجبرى 
) اختصار( ط والمقام فإنھ یمكن أختزال إذا كانت ھناك عوامل مشتركة بین البس  

الكسر 
  

الجبرى بالتخلص من ھذه العوامل المشتركة 
یجب تعیین مجال الكسر الجبرى قبل أختزالھ  ملاحظة ھامة 

تسϭΎى كسرين جبريين   

ϥ ينΘالΪال˺ ϥ ,˻  ϥΎρήθق الϘا تحΫإ ϥΎΘيϭΎسΘم  Ύمع ϥΎاآتي 

 
  

 

 

  

 

 

 

 
 

 

ϥ ϝΎΠم ˺ ϥ ϝΎΠم =˻ 

ϥ ˺ϥ = )α(˻)α(  έΎμΘااخ Ϊبع 

 
 



اختزل كلا من الكسور الجبریة الأتیة  مبینا
 مجال كلا منھا 

 

) = س(د
  
  
  
) = س(د
  

} ٣- ،  ٣{  –ح = المجال    
) = س(د

  

   ٦+ س  ٥ – ٢س
  ٩ – ٢س

  ) ٢ –س )(  ٣ –س (
  )٣+س )(  ٣ –س (

٢ –س 
٣+س 

الحل        

 
=================================

  

) = س(د  

  

  

  
) = س(د
  

}  ١،  ٠{  –ح = المجال 
) = س(د  

  

  

  ٣+س ٤ – ٢س
س –٢س

  )  ١ –س )( ٣ –س ( 
 ) ١ –س ( س 

   ٣ –س 
 س

 

 
الحل      

=================================

) =  س(د

  ) = س(د

} ٢{  –ح = المجال    ) = س(د

 ٨ – ٣س
  

)٤+س٢+٢س)(٢ –س (

  

 ٢ –س 

٢س 

  ٤+س ٢+ ٢س 

  
–الحل        

١
=================================

 

 ϥΎا كΫإ
  

 
 , 

 
؟ مع Ϋكή السبب  ˻= ϥ˺ ϥهل 

 

ϥ˺ )α(=   ˾  α  
˾α  - ˺˹

 

 

˺  ˽

ϥ˻ )α(=   ˻  α

 

 

˻α  -

 

˽
 ˺˽  

 

    
  

 

 

 

 الحل          
  

  
 

ϥ ϝΎΠم˺ =
 Ρ –

 

  ˻
 

 

 

   

 

ϥ˺ )α(=
   ˾  α  

˾α  - ˺ ˹

 

 

˺˽  

=   ˾  α

  

˾α (- ˻

 

)

  

 

= α 
 α -  ˻ 

  

 

 
 

ϥ ϝΎΠم˻ = Ρ –   ˻

 

 

      
, ϥ˺ϥ = )α(˻)α(  έΎμΘااخ Ϊبع  

B ϥ˺ ϥ =˻   

 

˺˽  
= α 

 α - ˻ 

 

                        

 

 

=   ˻  α

 

 

˻α (- ˻

 

)
 

                         

 

   ϥ˻ )α(=    ˻ α 

 

˻α  - ˽
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˻
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غیر معرفة



ϦيέΎϤΗ٤
عین أصفار كلا من الدوال الاتیة 
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ــــــــــــ ، ــــــــــــــــ

ــــــــــــــــــــــــــــ ، ــــــــــــــــ 
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من دوال الاتیة مبیناً مجال كلا منھا أختزل كلا
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 س   ٩ – ٣س

   ٤ – ٢س
  ٦ –س +   ٢س
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=================================

    ٢س       ) =                                س( ٢، ن ) =                     س( ١ إذا كان ن  
   ٢س  -  ٣س 

  س   +  س+  س
 س    - ٤س    

 
 ٣٢ 

؟ مع Ϋكή السبب  ˻= ϥ˺ ϥهل    
=================================
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