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 اختبار الجزء الأول
 درجة(  40أولاً: أجب عن خمسة فقط من الأسئلة الستة الآتية: )

𝑒𝑥حل المتراجحة:  السؤال الأول:  − 1 ≤ 6𝑒−𝑥. 

𝑓(𝑥)وفق:   ∗ℝالمعرف على   𝑓الخط البياني للتابع   𝐶ليكن  السؤال الثاني: = 𝑥 +
𝐸(𝑥)

𝑥
أثبت أن   ، المطلوب:

𝑦المستقيم   = 𝑥 +  .𝐶مع   Δوادرس الوضع النسبي لـ   𝐶مقارب مائل لـ   1

𝑓(𝑥)بحيث:   𝑓أوجد التابع الأصلي للتابع  السؤال الثالث:  = ln 𝑥  ;  𝑥 ∈ ]0, +∞[ . 

𝑓(𝑥)وفق:   ℝالتابع المعرف على   𝑓ليكن  السؤال الرابع: = 𝑒𝑥 ∙ sin 𝑥 أثبت أن .𝑓   هو حل للمعادلة

′𝑦التفاضلية   − 𝑦 = 𝑒𝑥 cos 𝑥. 

𝑢𝑛لتكن المتتالية  السؤال الخامس:  = 4𝑛 +  . أثبت أن المتتالية حسابية وعين أساسها واحسب1

𝑆 = 𝑢0 + 𝑢1 + 𝑢2 + ⋯ + 𝑢10 

 تأمل جدول التغيرات: السؤال السادس:

𝑥 0  
1

𝑒
   1   +∞ 

𝑓′ + 0 − || − 

𝑓 −∞ ↗ −𝑒 ↘ −∞ || +∞ ↘ 0 

, 𝑓(𝐷𝑓)جد   -1 𝐷𝑓. 

 دل على القيمة الحدية وبي ِّن نوعها. -2

𝑓(𝑥)جد مجموعة حلول المتراجحة   -3 > 0 . 

 من خلال هذا الجدول. 𝐶ارسم  -4

 ثانياً: حل التمارين الثلاثة الآتية:

𝑢𝑛المعرفة بالصيغة:   𝑛≥1(𝑢𝑛)لتكن المتتالية  التمرين الأول:  =
1

3
+

2

32
+

3

33
+

4

34
+ ⋯ +

𝑛

3𝑛
 

𝑛أن   𝑛أثبت بالتدريج على   -1 ≤ 2𝑛  أياً تكن𝑛. 

 .𝑢𝑛استنتج مما سبق عنصراً راجحاً على المتتالية   -2

 أهي متقاربة؟  -3

𝑓(𝑥)وفق الصيغة:   ℝ\{1}التابع المعرف على   𝑓ليكن  التمرين الثاني:   =
1

1−𝑥
. أثبت أن المشتق من المرتبة  

𝑛   :يعطى بالصيغة𝑓(𝑛)(𝑥) =
𝑛!

(1−𝑥)𝑛+1
𝑥حيث     ≠ 1. 

𝑣يعطى بالعلاقة:   (𝑅)ف قطرها ونص (𝑂)أثبت أن حجم الكرة التي مركزها  التمرين الثالث:  =
4

3
𝜋𝑅3. 



 

 

2 

 ثالثاً: حل المسألتين الآتيتين:

𝑓(𝑥)المعرف وفق   𝑓الخط البياني للتابع  𝐶ليكن  المسألة الأولى:  = 𝑥 − ln (2 +
1

𝑥
 ، المطلوب:(

 . 𝑓وادرس تغيرات   𝐷𝑓أوجد   -1

𝑑: 𝑦أثبت أن المستقيم  -2 = 𝑥 − ln  . ∞±في جوار   𝐶مقارب لـ   2

 . 𝑑مع  𝐶ادرس الوضع النسبي لـ   -3

𝑓(𝑥)أثبت أن للمعادلة   -4 = 𝛼حل وحيد  0 ∈ ]1,2[ . 

𝑔(𝑥)الخط البياني للتابع   𝐶1واستنتج رسم  𝐶ارسم  -5 = 𝑥 + ln (2 −
1

𝑥
). 

الثانية: للتابع   𝐶ليكن    المسألة  البياني  على   𝑓الخط  𝑓(𝑥)وفق:   ℝالمعرف  =
1

2
(𝑒𝑥 − 𝑒−𝑥)  ،

 المطلوب: 

1- (a  بي ن أن التابع𝑓  فردي وادرس تغيراته وارسم𝐶 . 

(b المماس   اكتب معادلة𝑑   لـ𝐶   في المبدأ. وادرس الوضع النسبي لـ𝐶   مع𝑑. 

2- (a  ليكن𝑚   عدداً حقيقياً. أثبت أن للمعادلة𝑓(𝑥) = 𝑚  حلاً وحيداً فيℝ   وليكن𝛼  .هذا الحل 

(b    أثبت أن المعادلة𝑓(𝑥) = 𝑚   تكافئ𝑒2𝑥 − 2𝑚𝑒𝑥 − 1 = 𝛼ثم استنتج أن   0 = ln(𝑚 + √𝑚2 + 1) 

𝑥ومحوري الإحداثيات والمستقيم  𝐶احسب مساحة السطح المحصور بين   -3 = 1 . 

 تمرين إضافي:

𝑓(𝑥) = 𝑥 +
𝑥

√𝑥2 + 9
 ; 𝐷𝑓 = ℝ 

:Δأثبت أن المستقيم  -1 𝑦 = 𝑥 +  .Δمع   𝐶وادرس الوضع النسبي لـ   ∞+مقارب في جوار   1

:′Δأثبت ان المستقيم  -2 𝑦 = 𝑥 −  .∞−في جوار  مقا رب  1

 . ℝمتزايد تماماً على    𝑓أثبت أن التابع  -3
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 الثاني اختبار الجزء 
 درجة(  40أولاً: أجب عن خمسة فقط من الأسئلة الستة الآتية: )

هو مختلف عن الواحد. أثبت  وحد  ا ه تساوي الوطويلت عدداً عقدياً   ω، وليكن عدداً حقيقياً ما 𝑍ليكن  السؤال الأول:  

𝑢أن  =
𝜔𝑧−𝑧

𝜔𝑖−𝑖
 خيلي بحت. ت 

)في المنشور  𝑥2𝑦ما أمثال الحد  السؤال الثاني:
𝑦2

𝑥
+

𝑥

𝑦
)
8

 ؟ 

𝑍العدد العقدي  اكتب بالشكل المثلثي السؤال الثالث:  =
1−𝑖√3

1+𝑖
. 

𝑥2:  النقاط التي تحقق  صف مجموعة السؤال الرابع: + 𝑧2 = 16 , 2 ≤ 𝑦 ≤ 5. 

ن . كم لجنة قوامها مهندس واحد وعاملاعمال  سةثلاثة مهندسين وخمفي إحدى مراكز الخدمة  السؤال الخامس:  

 خدمة. يمكن تشكيلها لمتابعة أعمال ال 

𝑃(𝐴)  إذا كان السؤال السادس: =
1

3
 , 𝑃(𝐵|𝐴) =

1

4
 , 𝑃(𝐵|𝐴′) =

4

5
 .𝑃(𝐵). احسب   

 : أربع تمارين الآتيةمن تمارين أجب عن ثلاثة ثانياً: 

.  𝐵مصباح من المصنع  200و  𝐴ع  مصباحاً من المصن 400ة  هربائيري محل للأدوات الكيشتالتمرين الأول:  

 .   %2هي   𝐵المصباح إنتاج وفي  %4هي   𝐴إنتاج المصباح  في أن نسبة المصابيح المعطوبة  إذا علمت  

 مصباحاً: سحب عشوائياً ن

 ما احتمال أن يكون المصباح معطوبا؟ً  -1

 ؟𝐵احتمال أن يكون من معطوب، ما أن المصباح لمت  عا إذ -2

,𝐴(1,0لتكن لدينا النقاط التالية:  لتمرين الثاني: ا −1) , 𝐵(2,2,3) , 𝐶(3,1, −2) , 𝐷(−4,2,1) 

 ته. قائم واحسب مساح  𝐴𝐵𝐶أثبت أن   -1

,𝑛⃗ (2أثبت أن الشعاع  -2  .(𝐴𝐵𝐶)واستنتج معادلة   (𝐴𝐵𝐶)ناظم على   (3,1−

 . 𝐷𝐴𝐵𝐶ثم احسب حجم رباعي الوجوه   𝐴𝐵𝐶عن  𝐷عن النقطة   𝐷لنقطة  ا حسب بعدا -3

 : اورج جري الممخطط الش ليكن لدينا الالتمرين الثالث: 

,𝐴ون الحدثان  ليك 𝑃قيمة  عين  𝐵 .مستقلان 

;𝑂)في معلم   :تمرين الرابعلا
1

𝑎
𝐴,

1

𝑏
𝐵,

1

𝑐
𝐶)  جد معادلة المستويABC 

 

 

 

𝐴 

𝐴′ 

𝐵 

𝐵′ 

𝐵 

𝐵′ 

1

4
 

3

4
 

1

3
 

𝑃 
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 ثالثاً: حل المسألتين الآتيتين:

;𝑂)  في معلم متجانسالمسألة الأولى:   𝑖 , 𝑗 , 𝑘⃗⃗ ) نا النقاط  لتكن لدي𝐴(1,1,1) , 𝐵(3,2,0) , 𝐶(1,−1,1)  

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗ويقبل   𝐵المستوي المار بـ   𝑃ليكن و :𝑄الذي معادلته  المستوي   𝑄، و ناظماً له  ⃗  𝑥 − 𝑦 + 2𝑧 + 4 = 0 

 وب: ، المطل𝐴𝐵ونصف قطرها   𝐴التي مركزها   الكرة 𝑠ولتكن 

 .𝑃 المستوي لةمعاد جد -1

 .جد معادلة الكرة -2

 ..𝑄على   𝐴قائم للنقطة  جد المسقط ال -3

,𝑄ين جد المعادلات الوسيطية للفصل المشترك للمستوي -4 𝑃 . 

 . [𝐵𝐶]قيمة  قطعة المستستوي المحوري للمجد ال -5

𝑥2عة النقاط  ذا تمثل مجموما  -6 + 𝑦2 + 𝑧2 − 2𝑥 + 4𝑦 + 5 = 0. 

,𝐴)مثقلة  متناسبة للنقاط المركز الأبعاد ال 𝐺جد إحداثيات النقطة   -7 1) , (𝐵, 2) , (𝐶, −1). 

الثانية: مثلثاً    المسألة  المستوي  في  ً  𝐴𝐵𝐶نتأمل  كيفيا التوجيه  لتكن  مباشر   ،𝑀  

, 𝐴𝐶𝐷وليكن   [𝐵𝐶]منتصف   𝐴𝐸𝐵   في قائمين  الساقين    𝐴مثلثين  متساويي 

نختار  مباشرين النقطة  معلماً  .  مبدؤه  بالرمزين   𝐴مباشراً  ,𝑏ونرمز  𝑐   العددين إلى 

,𝐵العقديين للنقطتين  𝐶  . 

,𝑐احسب بدلالة   -1 𝑏   الأعداد العقدية𝑚, 𝑑, 𝑒   الممثلة للنقط𝑀,𝐷, 𝐸 

احسب   -2
𝑑−𝑒

𝑚−𝑎
𝐸𝐷وأن  𝐴𝐸𝐷ارتفاع في المثلث   𝐴𝑀ثم استنتج أن   =

2𝐴𝑀. 

,𝐵)قاط  للنبعاد المتناسبة لأمركز ا 𝐴بفرض   -3 1) , (𝐶, 1) , (𝐸, 3) , (𝐷, . احسب  (2
𝑐

𝑑
ثم استنتج  

 .𝐵𝐴𝐶ية  اوقياس الز
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