
 الأولى 2023 دورةالتابع الأصلي                                و تطبيقات من  النهايات و الاشتقاق      الأول                التدريب

ي لتابع  : وّلالسؤال الأ 
ات الآت   تأمل الجدول ثم أجب عن الأسئلة الآتية :   𝑓جدول التغير

ن :  (1  𝑫𝒇ف  ، ثم أوجد النهايات عند أطرا 𝑫𝒇عيرّ

ي أو شاقولىي وجدته .   (2
 اكتب معادلة كل مقارب أفق 

اب (3
ّ
 .  𝒇 عأوجد مجموعة قيم الت

𝒇(𝒙)أثبت أن للمعادلة :  (4 =  .  𝛂حل وحيد  𝟎
 

𝑔(𝑥) تابعتعريف الواستنتج مجموعة  𝒇(𝒙)إشارة  ادرس(  5 = √𝑓(𝑥)  . 
ي لسؤال الا

𝑓(𝑥)لعلاقة: وفقا ل 𝑅\{1}المعرف عل  𝑓ليكن التابع  : ثاتن =
2𝑥−1

𝑥−1
  .     

 . ∞+عند 𝑓[𝑓(𝑥)]أوجد نهاية، ثم  ∞+عند𝑓أوجد نهاية   -1
ط : إذا كان𝐴أوجد العدد   -2 𝑥يحقق الشر > 𝐴  انتمى𝑓(𝑥)   0.05ونصف قطره  2إلى المجال المفتوح الذي مركزه . 

 ل مجال من مجالات مجموعة تعريفه . كعل   𝑓أوجد التابع الأصلي للتابع     -3     

𝑓(𝑥)المعرّف وفق 𝑓:  ليكن التابع السـؤال الثالث  = √𝑥2 + 4𝑥  . 

𝑥2اكتب بالصيغة القانونيّة المقدار  ،ثم ∞+عند  𝑓 أوجد نهاية التابع   -1 + 4𝑥   . 

𝑦أثبت أن المستقيم   -2 = 𝑥 + ي للتابع  2
ي جوار أوج، ∞+عند𝑓مقارب مائل للخط البياتن

ن
 .  ∞−د معادلة للمقارب الآخر ف

𝑓(𝑥)وفق [0,2]المعرف عل    𝑓:  ليكن التابع   رّابعالالسؤال  = 𝑥√𝑥(2 − 𝑥)   

ي عند  𝑓اثبت أن  -1
 
𝑥اشتقاف = ي عند  0

 
𝑥، وغير اشتقاف = 2 . 

ات -2 ي المم𝑓ادرس تغير
 بها واكتب معادلت 

َ
ن ونظم جدولا ي النقطتير

ن
ن ف ن . وا𝐶ثم ارسم كلا من 𝐴(0,0) ،𝐵(2,0)اسيرّ    لمماسير

ي  Cليكن    :  خامسالسؤال ال
𝑓(𝑥) :   وفق 𝑅\{1}المعرف عل لتابع ل الخط البياتن =

2𝑥

(𝑥−1)2
  

ن ما النهاياتأوجد (  1  . أفقية أو شاقولية مقاربات له من عند أطراف مجموعة التعريف ، و بير

𝑔(𝑥)استنتج مشتق التابع : ، ثمّ  𝑓 للتابع  التابع المشتقأوجد (  2 =
2 𝒔𝒊𝒏𝑥

(𝒔𝒊𝒏𝑥−1)2
𝑹المعرف عل :  ∖ {

𝝅

𝟐
+ 𝟐𝝅𝒌}  . 

ي نقطة منه فاصلتها  Cللخط dلمماس لكتب معادلة ا (  3
ن
𝒙ف = ن الخط ط الا، ثم أوجد النق 𝟎 كة بير  .  dلمماس او  Cمشي 

ات التابع( 4 ية اكتب جدولا بها ثم و 𝑓ادرس تغير
ّ
ن ماله من قيم حد  . Cالخط  ثم ارسم  d المقاربات والمماس ارسم محليا ،بيرّ

5  ) 
 
𝒙𝟐)عدد حلول المعادلة :  𝑹من    𝒎  و بحسب قيم الوسيط ناقش بيانيّا − 𝟐𝒙)𝒎 − 𝟐𝒙 +𝒎 = 𝟎  . 

ن 6 ي  C(  احسب مساحة السطح المحصور بير
ن  لتابعل الخط البياتن 𝑥 ومحور الفواصل والمستقيمير = 𝑥و 2 = 3  . 

,0]المعرّف عل  𝑓ليكن التابع   : سادسالسـؤال ال   𝑓(𝑥) وفق  ]∞+ = 𝑥3 + 3√𝑥 − 2  

  عند الصفر .  𝑓ادرس قابليّة اشتقاق التابع  -1  

ات  -2     𝑓ادرس تغير
ا
م جدولا

ّ
ية إن وجدت .  ونظ

ّ
 بها ، ثمّ دل عل القيم الحد

𝑓(𝑥)أثبت أن للمعادلة  -3   = 0  
 
 وحيدا

ا
𝛼يحقق  𝛼حلا ∈ ]0,1[  . 

,0]عل  𝑓أوجد التابع الأصلي للتابع  -4   +∞[ .                                         

ي ل C ليكن : عسابلسؤال الا
𝑓(𝑥)وفق   𝑅  معرف علال 𝑓لتابعالخط البياتن = √𝑥2 + 1  . 

ن        ات التابع واكتب جدولا بها وبير  .  𝑓(𝑅)ادرس تغير

𝒍𝒊𝒎أوجد       
𝑥→+∞

[𝑓(𝑥) − 𝑥]  ي جوار
ن
ي للخط وادرس الوضع ال ∞+، ثم استنتج معادلة المقارب المائل ف  ع المقارب . م Cنست 

ي       
ي للتابع ثم   Cارسم المقارب والخط البياتن

𝑔(𝑥)استنتج رسم الخط البياتن = √𝑥2 − 2𝑥 + 2 . 

𝐶ليكن       ي للتابع  ′
𝑔الخط البياتن = −𝑓  وليكن𝐻 = 𝐶 ∪ 𝐶  معادلة  ′

ّ
𝑦2من الشكل  Hأثبت أن − 𝑥2 = 1 

.𝟐]المعرف عل المجال 𝑓 ليكن التابع    : ثامنالسؤال ال  𝒇(𝒙)وفق  ]∞+ = 𝒙 − √𝒙 − ي  𝟐
ن
 .  Cو خطه البيات

 .    x=2عند  fادرس قابلية اشتقاق التابع  -1 
ات التابع  -2  .𝟐]عل المجال  fادرس تغير 𝒇(𝒙)و أثبت أن للمعادلة  ]∞+ =  حل وحيد .  𝟒

ات : تاسعلسؤال الا 𝑓(𝑥)التابعادرس تغير =
𝑥3

𝑥+1
𝐼 عل  = [−

3

2
, 𝑓(𝑥)لمعادلة ل واستنتج أن ]1− = ي  ا وحيد حلا   10

ن
 .  𝐼ف

اجحة     : عاشر السؤال ال 𝒔𝒊𝒏أثبت صحة المي  𝑥 ≥
1

2
𝑥    0]عل المجال,

𝜋

2
[   .                                                                             

ي لكم ان                           
ي الأول ، أطيب الأماتن  التفوق . بالتوفيق و تهت أسئلة النموذج التدريت 

0      1                     +∞                      ∞- 𝑥 
- - - - - -                         - - - - 𝑓 ′(𝑥) 

√2                  +∞          −∞           √2 𝑓(𝑥) 



ي                   النهايات و الاشتقاق  و تطبيقات من التابع الأصلي                                 
 الأولى 2023دورة التدريب الثاتن

ي لتابوّللسؤال الأا
ي المجاور هو خط بياتن

 و المطلوب :  𝑓ع :  الخط البياتن

ن : ( 1  .  𝑫𝒇، ثم أوجد النهايات عند أطراف   𝑫𝒇عيرّ

  .  و شاقوليهأقاربات أفقية ثم اذكر ما له من م𝑓  اكتب جدول اطراد التابع ( 2

ي 3
ي نقطة منه فاصلتها   𝐶 لخط ل( اكتب معادلة للمماس الأفق 

ن
𝑥ف = 0.5  . 

ي جوار ( اكتب م4
ن
 .  ∞+ عادلة للمقارب المائل ف

ل5
ّ
𝑓(1)( عل = ية صغرى 1

ّ
ية محل

ّ
 . قيمة حد

 اذكر قيمة حدية محليّة أخرى مبينا نوعها مع التعليل .    ( 6

𝑚( اذكر بحسب قيم 7 ∈ ℜ  عدد حلول المعادلة𝑓(𝑥) = 𝑚 ;𝑚 ∈ ℜ   . 

ي لسؤال الا
 للصيغة  𝑅\{1}المعرّف عل   𝑓ليكن التابع     : ثاتن

 
𝑓(𝑥)  وفقا =

𝑎𝑥2+𝑏𝑥+1

𝑥−1
  

ن الأعداد                            ,𝑎عير 𝑏 كونتل  𝑓(−1)   معدومة ا محليقيمة حدية  . 

𝑓(𝑥)  وفق𝑅المعرّف عل  𝑓:  ليكن التابع السـؤال الثالث  =⥂ {
𝑥2+1 : 𝑥≤0

1−𝑥 : 𝑥>0
  

 . 𝑅مستمر عل 𝑓أثبت أن التابع   -1     

ي للتابع   -2     
ن أنه يقبل تابعا أصليا عل هذا المجال .   [1+,1−]عل المجال  𝑓ارسم الخط البياتن  وبيرّ

ن   -3      ي للتابع  ومحور الفواصل و المستقيمير
ن الخط البياتن 𝑥احسب مساحة السطح المحصور بير = 1 ،𝑥 = −1  . 

𝑔(𝑥)ع الأصلي للتابع أوجد التاب  -4      = 𝒎𝒊𝒏( 𝑥, √𝑥)  0]عل المجال, +2]  . 

,∞−[المعرف عل    𝑓:  ليكن التابع رّابعالسؤال ال 𝑓(𝑥) وفق [3 = 𝑥√3 − 𝑥 . 

𝑥عند  𝑓ادرس قابلية اشتقاق التابع  -1      = 3 . 

ات -2       بها 𝑓ادرس تغير
َ
ي  ثمّ ونظم جدولا

ن ما لخطه البياتن  . 𝐶، ثم ارسم من قيم حدية واذكر نوعها مع التعليل  بير

ن من دوران ناتج أوجد حجم المجسم ال -3      ن والمستقيم𝐶السطح المحصور بير 𝑥والمحورين الإحداثيير = 3 ، 

 .   حول محور الفواصل          

𝑓(𝑥)عدد حلول المعادلة    𝑅من  𝑚ناقش بحسب قيم  - 4      = 𝑚                 .                   

ي  Cليكن    :  خامسال السؤال
−}\𝑅المعرف عل لتابع ل الخط البياتن

1

2
𝑓(𝑥)   وفق { =

2

(2𝑥+1)2
  

ن ماله من  النهاياتأوجد (  1  . أفقية أو شاقولية مقاربات عند أطراف مجموعة التعريف ، و بير

ات التابعادرس (  2  .  Cالخط  ثم ارسم المقاربات ارسم اكتب جدولا بها،و 𝑓تغير

ن (   3 ن  Cاحسب مساحة السطح المحصور بير 𝑥ومحور الفواصل والمستقيمير = 1  ،𝑥 = 2  . 

 للصيغة     𝑅\{1}المعرّف عل   𝑓ليكن التابع    : سادسالسـؤال ال  
 
𝑓(𝑥)وفقا =

𝑥2+2𝑥+1

𝑥−1
   . 

ن أن المستقيم   -1   Δبير : 𝑦 = 𝑥 + ي  مائلمقارب 3
ن
ي ثم ادرس  للخط البيات ي مع المقارب  الوضع النست 

ن
 .  ∆للخط البيات

ي للتابع .   -2  
ن
 ادرس النهايات عند أطراف مجموعة التعريف واستنتج المقارب الشاقولىي للخط البيات

ية محلية . 𝑓ع ادرس اطراد التاب -3  
ّ
ن ماله من قيم حد ات وبيرّ  ونظم جدولا بالتغير

ن أن ا  -4   ي للتابع  مركز تناظر للخط 𝐼(1,4)لنقطة بير
ن
 .  𝑓البيات

ي للتابع  -5  
 .  𝑓ارسم كل ما وجدت من مقاربات ثم ارسم الخط البياتن

𝑥2عدد حلول المعادلة    𝑅من  𝑚ناقش بحسب قيم  -6   + (2 − 𝑚)𝑥 + 1 +𝑚 = 0   . 

,1[عل 𝑓أوجد التابع الأصلي للتابع   -7   +∞[ .                               

𝑓(𝑥)وفق   ]∞+,1−[المعرف عل  𝑓ليكن التابع    : عالسابالسؤال  =
1−𝑥

𝑥3+1
  . 

ات التابع  ( 1 𝑔(𝑥)ادرس تغير = 2𝑥3 − 3𝑥2 −                    .  𝑔التابع واستنتج إشارة  1

𝑓( أوجد 2 ′(𝑥)  ن أن إشارة 𝑓و بيرّ                   .  𝑔التابع توافق إشارة  ′

ات التابع( ادرس 3 ات التابع  ثم ،  𝑓 تغير  بتغير
ا
 .  𝑓اكتب جدولا

ي نقطة منه فاصلتها  𝐶𝑓للخط 𝑑( أوجد معادلة المماس 4
ن
  . . 𝑑يقع فوق المستقيم   𝐶𝑓، و أثبت أن الخط   1ف

، أطيب                                         ي
ي الثاتن ي لكم بالت انتهت أسئلة النموذج التدريت 

  فوق . وفيق والتالأماتن

 

1 

1 

2 

-1 0.5 

1.5 
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      الأولى 2023دورة التدريب الثالث                         النهايات و الاشتقاق  و تطبيقات من التابع الأصلي                                

ي لتابع  : وّلالسؤال الأ 
ات الآت  ي  𝑓جدول التغير

 لأسئلة الآتية : تأمل الجدول ثم أجب عن ا 𝐶خطه البياتن

𝑓(𝑥) وأوجد عدد حلول المعادلة 𝑓(𝐷𝑓)ثم  𝐷𝑓أوجد ( 1  = 1   . 

ن ما للتابع( 2  ية محليّ  𝑓  عير
ّ
                                                                                .  ا من قيم حد

ي النقطة  Cللخط  سار من الي اكتب معادلة نصف المماس( 3 
ن
 .  (1,3)ف

ي (  4 
ي  و اكتب معادلة المماس الأفق 

 ؟  اكتب معادلة المقارب الأفق 

 

ي السؤال ال
 : المشار إليها 𝑎احسب نهايات التوابع الآتية عند  : ثاتن

ي جوار   -1  
ن
تابع يحقق     𝑓حيث ∞+ف

3𝑥+𝒄𝒐𝒔𝑥

𝑥
≤ 𝑓(𝑥) ≤

3𝑥+7

𝑥−1
𝑥لكل     > 1     . 

  2-    𝑓(𝑥) =
𝑥.𝒔𝒊𝒏𝑥

1−𝒄𝒐𝒔𝑥
𝑥عند    = 0   .  

  3-   𝑓    اجحة 𝑓(𝑥)|تابع يحقق المي  + 1| ≤ √𝑥2 + 1 − 𝑥    ا كانت
ّ
𝑥أي ≥  .  ∞+عند 𝑓، احسب نهاية  0

  4-  𝑓    اجحة 𝑓(𝑥)|تابع يحقق المي  + 2| ≤
𝐸(𝑥)

2𝑥2+5
ا كانت    
ّ
𝑥أي ≥   .   ∞+عند 𝑓، احسب نهاية  0

  5-   𝑓(𝑥) = √𝑥2 + 1 + 3𝑥 −    .  ∞−عند 𝑓احسب نهاية  2

  6-    𝑓(𝑥) =
√2𝑥3−1−1

𝑥−1
𝑎عند 𝑓احسب نهاية   = 1  .   

  7-   𝑓(𝑥) =
𝒄𝒐𝒔𝑥−1

𝑥2
+

1

2
𝑎عند 𝑓احسب نهاية   = 0  .   

 للصيغة  𝑅\{0}ف عل المعرّ   𝑓يكن التابع  ل : ثالثلسؤال الا
 
𝑓(𝑥)  وفقا =

𝑎𝑥+𝑏

𝑥
  

ن العدد ,𝑎ينعير 𝑏 المستقيم    كونيل𝑑 : 𝑦 = 𝑥 −
1

2
ي للتابع    ي نقطة من محور الفواصل.  𝑓مماس للخط البيانت 

ن
 ف

𝑓(𝑥)أوجد مجموعة تعريف التابع     : رابعالسؤال ال =
𝑥3+1

𝑥2+2
  . 

ي للتابعالم أوجد                        
ي  𝑓قارب المائل للخط البياتن

ي للخط البياتن  . مع مقاربه المائل، ثم ادرس الوضع النست 

 

𝑓(𝑥)وفق العلاقة  𝑅\{1}المعرف عل  𝑓ليكن التابع   : خامسالالسؤال   =
2𝑥−1

𝑥−1
ي  

 .   C، وخطه البياتن

 . ∞+عند 𝑓[𝑓(𝑥)]وجد نهايةأ، ثم  ∞+عند𝑓أوجد نهاية   -1

ط : إذا كان𝐴أوجد العدد   -2 𝑥يحقق الشر > 𝐴  انتمى𝑓(𝑥)   0.05ونصف قطره  2إلى المجال المفتوح الذي مركزه . 

𝒈(𝒙)استنتج مشتق التابع : ، ثمّ  𝑓 للتابع  التابع المشتقأوجد  -3 = 𝒇(𝒔𝒊𝒏𝒙)  : المعرف عل𝑹 ∖ {
𝝅

𝟐
+ 𝟐𝝅𝒌}  . 

ي نقطة منه فاصلتها    Cطللخ dلمماس لكتب معادلة ا  -4
ن
𝒙ف = 𝟎  . 

𝑓(𝑥)وفق   𝐑المعرف عل   𝑓ليكن التابع  السادس :  لسـؤال ا =
𝑥+2

|𝑥|+1
ن  𝑓ادرس قابلية اشتقاق   ،  عند الصفر من اليمير

ي  معادلة لنصف المماساكتب ثمّ                             
ن
ن للخط البيات ي النقطة  𝐶𝑓من اليمير

ن
 . 𝐴(0,2)ف

 

𝑓(𝑥)وفق  [0,2]المعرف عل  𝑓ليكن التابع  : السابع السـؤال = 𝐸(𝑥) + (𝑥 − 𝐸(𝑥))2 . 

ن  𝐸(𝑥)بعبارة لاتحوي  𝑓اكتب التابع                       ه تابع مستمر عل ثمّ بيرّ
ّ
 . [0,2] أن

ن بالصيغة :  𝑓جد نهاية للتابع  : ثامنالسـؤال ال  𝑓(𝑥)المعير =
5𝑥−1

(𝑥−1)2
 .  1عند    

         
 
ن عددا ط : إذا كان   𝑎ثمّ عير 𝑥: يحقق الشر ∈ ]1 − 𝑎, 1 + 𝑎[   عن 

 
𝑓(𝑥)كان :    1مختلفا > 103   . 

 

𝑓(𝑥)  وفق المعرف  𝑓ليكن التابع   : تاسعالسـؤال ال = 𝑥 + √|4𝑥2 − 4| . 

ن مجموعة تعريف التابع و نهايتة عند أطراف مجموعة التعريف .   -1                       عيرّ

Δأثبت أن المستقيم   -2                      : 𝑦 = −𝑥  ي للتابع
 .  ∞−عند  𝑓مقارب مائل للخط البياتن

ي  -3                      ي ادرس الوضع النست 
 .   Δمع المقارب  𝐶𝑓للخط البياتن

    

ي الثالثالنموذج التدانتهت أسئلة                                            ي بالتوفيق ريت 
                           . والتفوق ، مع أطيب الأماتن



            الأولى 2023دورة             النهايات و الاشتقاق  و تطبيقات من التابع الأصلي                                            رابعلتدريب الا
ي  : وّلالسؤال الأ 

ات الآت   تأمل الجدول ثم أجب عن الأسئلة الآتية :   𝑓لتابع جدول التغير

𝑓وجدأ (1 (𝐷𝑓)  . 

                                                                                                                       . ∞−دعن 𝑓[𝑓(𝑥)]أوجد نهايةثم  ∞−عند𝑓أوجد نهاية  (2
ن ما للتابع (3 ن نوعها 𝑓عير ية محليّة ، و بيرّ

ّ
 . من قيم حد

اجحة  (4 𝑓أوجد حلول المي  ′(𝑥) > 0.   

ي  (5
ي . اكتب معادلة لكل مقارب أفق 

 ولكل مماس أفق 

𝑔(𝑥)المعرف وفق 𝑔أوجد مجموعة تعريف التابع  (6 = 𝑙𝑛 𝑓 (𝑥)  . 
ن أن للمعادلة  (7 𝑓(𝑥)بير =  .  𝑅 وحيد علل ح2

ي وجدته  (8
 .  اكتب معادلة لكل مماس أفق 

ي للتابع  (9
ي 𝑓ارسم الخط البياتن

ي للخط البياتن  . مع كل مقارب وجدته .  Cثم وضح الوضع النست 

𝑓(𝑥)ناقش عدد حلول المعادلة  (10 = 𝑚  ،  حيث𝑚 ∈ 𝑅  . 

ي اللسؤال ا
𝐼المعرّف عل   𝑓يكن التابع  ل : ثاتن = ]1,  للصيغةوفق  ]∞+

 
𝑓(𝑥)   ا =

1

𝑥−1
− √𝑥 . 

ات عل   𝐼ادرس التغير = 𝑓(𝑥)واستنتج أن للمعادلة]∞+,1[ = 𝛼حل وحيد  0 ∈ ي للتابع  ]1,2[
 .  𝑓ثم ارسم الخط البياتن

 

 للصيغة 𝑅المعرّف عل  𝑓ليكن التابع  :  السـؤال الثالث 
 
𝑓(𝑥)   وفقا = √𝑥2 +𝑚𝑥 + 𝑝  . 

ن ال -1 ن عير ,𝑚عددين الحقيقيير 𝑝 كونيل  𝑓(−1) = ي للتابع قيمة حدية محلية  1
 . 𝑓للخط البياتن

𝑚بفرض  -2 = 𝑝 = ن أن المستقيم  2 𝑑1بير : 𝑦 = 𝑥 + ي لمقارب مائل ل 1
 . 𝑓للتابع خط البياتن

ن ل -3 ن المائلير ن المقاربير ن مختلفتير ي لوجد بطريقتير
 . 𝑓للتابع خط البياتن

ات ادرس  -4 ي للتابع ثم ات ونظم جدولا بالتغير   التابع تغير
 مع كل مقارب وجدته .  𝑓ارسم الخط البياتن

 

𝑓(𝑥)وفق :    [1,3−]المعرف عل :  𝑓:  ليكن التابع :   عرّابالسؤال ال = √−𝑥2 + 2𝑥 + 3  .                               
𝑥 عند : 𝑓 : ادرس قابلية اشتقاق   - 1 = 𝑥، و عند : 1− = 3  . 
ات   - 2  بتغير

ا
م جدولا

ّ
 مماسات أفقية أو شاقوليه . موضحا ماله من  𝐶𝑓 و ارسم 𝑓 نظ

𝑔(𝑥)للتابع :  𝐶𝑔استنتج رسم الخط  - 3       = −𝑓(𝑥)   . 

 

,0[المعرّف عل  𝑓ليكن التابع  خامسالسؤال ال 𝑓(𝑥)وفق   ]∞+ = 𝑥 +
2

√𝑥
− 4  . 

ات -1 ية إن وجدت .  𝑓ادرس تغير
ّ
 بها ، ثمّ دل عل القيم الحد

ا
م جدولا

ّ
ي من مقاربات ونظ

ن ما لخطه البياتن  وبير
𝑓(𝑥)أثبت أن للمعادلة  -2 = 0  

ّ
𝛼يحقق  𝛼ن أحدهما حلا ∈ 𝛽يحقق  𝛽و الآخر ،  ]0,1[ ∈ ]2,3[ . 

  

𝑓(𝑥)وفق [2+,2−]المعرف عل    𝑓ليكن التابع   : سادسالسـؤال ال  = 𝑥√4 − 𝑥2 . 
𝑥عند  𝑓ادرس قابليّة اشتقاق التابع  -1 = 𝑥عند و ،  2− =  ، ثمّ أعط التفسير الهندسي للدراسة .  2+
ات -2 ابع ادرس تغير

ّ
 بها واكت 𝑓 الت

َ
ن ونظم جدولا ي النقطتير

ن
ن ف ي المماسيرّ

   𝐵(2,0) و   𝐴(0,0)ب معادلت 
ي   -3

ن
ن ف ,𝐵ارسم المماسير 𝐴  ثم ارسم𝐶   . 

ن ومحور الفواصل والمستقيم -4 ن المحورين الإحداثيير 𝑥 احسب مساحة السطح المحصور بير = +2 
 

ي  الرسم المجاور  : سابعالالسؤال 
 𝑅معرف عل 𝑓لتابع هو الخط البياتن

ن كلا  -1 𝑓من  عيرّ ′(−1), 𝑓 ′(2), 𝑓 ′(0), 𝑓(−1), 𝑓(2), 𝑓(0)   . 

𝑓(𝑥)ما عدد حلول المعادلة  -2 = ن يحصران كل حل وجدته . 0  أعط عددين صجيحير

 

 للصيغة  𝑅\{0}المعرف عل 𝑓يكن التابع  ل : الثامنالسؤال 
 
𝑓(𝑥)  وفقا = 𝑎𝑥 +

1

𝑥3
ي 
ن
 . 𝐶و خطه البيات

ن العدد   -1  𝑑المستقيم  ليكون  aعيرّ : 𝑦 = 3𝑥   ي
ن
ن   Cمقاربا للخط البيات ي بير ,𝑑، ثمّ ادرس الوضع النست  𝐶 . 

ات التابع   -2  ي من مقاربات  . 𝑓ادرس تغير
ن
 ما لخطه البيات

 
نا
ّ
 مبي

 . 𝐶ارسم ما وجدت من مقاربات ثمّ ارسم   -3 

ي   -4 
ن الخط البياتن ن ، والمس 𝑑والمستقيم𝐶احسب مساحة السطح المحصور بير 𝑥تقيمير = 𝑥و  2 = 1 . 

                                                                               
ي ال                             ي لكم با رابعانتهت أسئلة النموذج التدريت 

 لتفوق . لتوفيق وا، أطيب الأماتن

                                                                          

                                 0           -                  

                                                               



    الأولى  2023لاشتقاق  و تطبيقات من التابع الأصلي                              دورة التدريب الخامس                         النهايات و ا  
ي  : وّلالسؤال الأ

ات تابع  جدولفيما يأت   ، تأمل الجدول ثم أجب عن الأسئلة الآتية :  𝑓لتغير

𝑓 ثم أوجد  𝐷(𝑓′)وجدأ (1 (]−∞, 4])    . 

اجحة  (2 𝑓′(𝑥)أوجد حلول المي  ≥ 0       .                                                                                                                
ن  (3 ية القيم العير

ّ
ن نوعها معالحد  التعليل .  محليّة ، و بيرّ

ي  (4
ي للخط البياتن

 . 𝑓للتابع Cاكتب معادلة المقارب الأفق 
ي المماس للة اكتب معاد ( 5    

ي النقطة  Cللخطالأيش نصقن
ن
 .  (1,3)ف

ي ، و نصف المماس الشاقولىي  . 6    
 (  اكتب معادلة المماس الأفق 

 
ي السؤال ال

ي :  ثاتن
ي لتابع  الخط البياتن

  و المطلوب :  𝑓المجاور هو خط بياتن
ن 1  . ′𝐷𝑓  ،𝐷𝑓 ( عيرّ

𝑙𝑖𝑚أوجد  (2
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) ثم أوجد المستقر الفعلي للتابع𝑓  . 

ي 𝑑و اكتب معادلة المماس  𝑓(1)   ،𝑓′(1)( أوجد  3
ن
ي  Cنقطة من الف

  .  1فاصلتها الت 
ي ومعادلة لنصف المماس الشاقولىي . 4

 ( اكتب معادلة لكل مماس أفق 
ات( اذكر القيم الحدية 5  .  محليّا ثم نظم جدولا بالتغير
𝑓(𝑥)( أوجد عدد حلول المعادلة 6 = 0 . 

اجحة  ( 7 𝑓أوجد حلول المي  ′(𝑥) ≥ 0  . 
 
 : المشار إليها 𝑎احسب نهايات التوابع الآتية عند    :   لثالسؤال الثا  

    1 )𝑓(𝑥) =
𝒔𝒊𝒏 𝑥

√𝑥3+𝑥2
, : : 𝑎 = 0+   , 2 )𝑓(𝑥) =

𝑥−𝒔𝒊𝒏𝑥

𝑥3
, : : 𝑎 = 0+ ,  3   )𝑓(𝑥) = 𝒔𝒊𝒏 𝑥 √1 +

1

𝑥2
, : : 𝑎 = 0 

 
ن أوجد مجموعة تعريف كل من التوابع الآتية   : رابعالسؤال ال   . أفقية أو شاقوليّة أو مائلة   ما لكل منها من مقارباتثمّ بيرّ

                                (1)  𝑓(𝑥) =
𝑥2+2−𝒔𝒊𝒏𝑥

𝑥
                   ،     (2       )𝑓(𝑥) =

𝑥2+4𝑥+4 sin𝑥

𝑥
      

 

𝒍𝒊𝒎(   1  النهايات الآتية : استخدام تعريف قابلية الاشتقاق أوجد :   خامسالسؤال ال
𝑥→𝜋

𝑥 𝒄𝒐𝒔𝑥+𝜋

𝑥−𝜋
     ،2   )𝒍𝒊𝒎

𝑥→
𝜋

2

𝒄𝒐𝒔 𝑥

𝑥−
𝜋

2

                                  

𝑓(𝑥)وفق العلاقة  𝑅\{3}المعرف عل  𝑓ليكن التابع  : سادساللسؤال ا =
𝑥+3

𝑥−3
ي  

 .   C، وخطه البياتن

 . ∞+عند 𝑓[𝑓(𝑥)]نهاية ، وأوجد 5+ عند𝑓أوجد نهاية  -1
ط : إذا ي 5مركزه  𝐼 لا مجاأوجد  -2  . ]3.95،4.05[  إلى المجال  𝑓(𝑥)انتمى 𝐼إلى المجال  𝑥 انتمىحقق الشر
 

 للصيغة 𝑅المعرّف عل  𝑓ليكن التابع   : سابعلسؤال الا
 
𝑓(𝑥)وفقا =

𝑎𝑥+𝑏

𝑥2+1
ي 
 . 𝐶وخطه البياتن

ن الأع              ,𝑎داد عير 𝑏 ي  كو يل
ن
ي  𝐶 ن المستقيم المرسوم مماسا للخط البيات

ن
 . 𝐴 النقطة ف

 

 للصيغة     𝑅\{1}المعرّف عل   𝑓ليكن التابع  : ثامنالسؤال ال
 
𝑓(𝑥)وفقا =

1

1−𝑥
 .  

ن أوجد المشتق                       ي الأول  ير
ن
𝑓𝑛(𝑥)   أن ثم أثبت  𝑓للتابع  و الثات =

𝑛!

(1−𝑥)𝑛+1
     . 

,1[عل المجال  𝑓أوجد تابعا أصليا للتابع                       +∞[   .       
  

ي للتابع  Cليكن :  التاسعالسؤال 
𝑓(𝑥)وفق  𝑅المعرف عل   𝑓الخط البياتن = 𝑥 +

2𝑥

√𝑥2+1
  . 

𝒍𝒊𝒎أوجد    -1   
𝑥→+∞

[𝑓(𝑥) − 𝑥]  ي جوار
ن
 . ∞+، ثم استنتج معادلة المقارب المائل ف

𝑦ثبت أن المستقيم أ  -2    = 𝑥 − ي للتابع  2
ن
 .  ∞−عند  𝑓مقارب مائل للخط البيات

  أن التابع  تابع فردي .  أثبت  -3   
ات التابع واكتب جدولا بها  -4    ي ات وارسم مقاربما وجدت من  رسمثم اادرس تغير

 .   Cالخط البياتن
 

اجحة الأثبت صحة  : عاشر السؤال ال 2مي  𝒔𝒊𝒏 𝑥 + 𝒕𝒂𝒏 𝑥 ≥ 3𝑥،    0]عل المجال,
𝜋

2
[   .  

ي ال                                           ي ب خامسانتهت أسئلة النموذج التدريت 
 .  والتفوقالتوفيق ، مع أطيب الأماتن
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