
 

 

وي الرياضيات  العلمي الثالث الثان  

 )2مراجعة النهايات (القسم 
 السؤال الاول: 

𝑓𝑓(𝑥𝑥)وفق   𝑅𝑅التابع المعرف على   𝑓𝑓ليكن   = 1
3+cos𝑥𝑥

 

   𝑓𝑓)اثبت محدودية   1

lim )استنتج ان2
𝑥𝑥→+∞

𝑥𝑥2

3+cos𝑥𝑥
 

 السؤال الثانی: 

,2[التابع المعرف على   𝑓𝑓ليكن   𝑓𝑓(𝑥𝑥)وفق   ]∞+ = 𝑥𝑥 − 4 + √𝑥𝑥 − 2 

,2[على المجال   𝑓𝑓)ادرس تغيرات  1  بها  ]∞+
ً
 ونظم جدولا

𝑓𝑓(𝑥𝑥))اثبت ان  2 = 0   
ً
 وحيدا

ً
 تقبل حلا

 3في النقطة التي فاصلتها   𝐶𝐶)اكتب معادلة المماس للخط 3

  السؤال الأول:حل 

−1 ≤ cos𝑥𝑥 ≤ 1 

1:  و نقلب المقدار(نغير جهة المتراجحة) 3نضيف 
2
≤ 1

cos𝑥𝑥+3
≤ 1

4
 محدود  𝑓𝑓فالتابع  

:   𝑥𝑥2نضرب الاطراف ب )من الطلب الأول: 2
lim

𝑥𝑥→+∞
𝑥𝑥2

2 =+∞

lim
𝑥𝑥→+∞

𝑥𝑥2
4 =+∞

� lim
𝑥𝑥→+∞

𝑥𝑥2

cos𝑥𝑥+3
= +∞ 

  السؤال الثانی:حل 

1 ( 
lim
𝑥𝑥→+∞

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = +∞ 

lim
𝑥𝑥→2+

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = −2 

𝑓𝑓′(𝑥𝑥) = 1 + 1
2√𝑥𝑥−2

> 0  
ً
 فالتابع متزايد تماما

 على المجال 
ً
,2[التابع مستمر ومتزايد تماما  والعدد صفر ينتمي لصورة هذا المجال  ]∞+

 ] − 2, +∞[ 

𝑦𝑦)معادلة المماس تكتب بالشكل: 3 = 𝑚𝑚𝑚𝑚 + 𝑝𝑝 

𝑓𝑓′(3)نوجد الميل:  = 3
2

 

𝑦𝑦 = 3
2

(𝑥𝑥 − 3) ⟹ 𝑦𝑦 = 3
2
𝑥𝑥 − 9

2
   

 

2                           + ∞ 𝑥𝑥 
           +  𝑓𝑓′(𝑥𝑥) 

   −2                    + ∞   𝑓𝑓(𝑥𝑥) 

*_  ̂ وعنا كتي� شغل وله  طريق بأ و الهمة لسا ال  شد



 

 

وي الرياضيات  العلمي الثالث الثان  

 )3مراجعة النهايات (القسم 
 السؤال الاول: 

 اثبت ان : 

1) lim
𝑥𝑥→0+

sin 2𝑥𝑥
√1 − cos𝑥𝑥

= 2√2              2) lim
𝑥𝑥→0

sin 𝑥𝑥
√𝑥𝑥 + 9 − 3

= 6 

 السؤال الثانی: 

,0[التابع المعرف على   𝑓𝑓ليكن   𝑓𝑓(𝑥𝑥)وفق   ]∞+ = 𝑥𝑥2+2𝑥𝑥+2 sin𝑥𝑥
𝑥𝑥

 𝐶𝐶وخطه البياني   

limجد  )او1
𝑥𝑥→0

𝑓𝑓(𝑥𝑥)                     2(  الذي معادلته   ∆ان المستقيم   برهن𝑦𝑦 = 𝑥𝑥 +  ∞+مقارب مائل في جوار   2

  السؤال الأول:حل 

limعدم تعيين  )1
𝑥𝑥→0

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 0
0

 

lim
𝑥𝑥→0

𝑥𝑥 �𝑥𝑥 + 2 + 2 sin𝑥𝑥
𝑥𝑥 �

𝑥𝑥 = 0 + 2 + 2(1) = 4 

2( 

𝑓𝑓(𝑥𝑥)− 𝑦𝑦∆ =
𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥 + 2 sin𝑥𝑥 − 𝑥𝑥2 − 2𝑥𝑥

𝑥𝑥 =
2 sin 𝑥𝑥
𝑥𝑥 ⟹ lim

𝑥𝑥→+∞
(𝑓𝑓(𝑥𝑥)− 𝑦𝑦∆) = lim

𝑥𝑥→+∞

2 sin𝑥𝑥
𝑥𝑥  

 :الإحاطةلانهاية فحسب مبرهنة   sinضمون ال  م  بما ان
−1 ≤ sin 𝑥𝑥 ≤ 1 

   2نضرب ب
−2 ≤ 2sin 𝑥𝑥 ≤ 2 

 الموجبة:   𝑥𝑥نقسم على  
−2
𝑥𝑥 ≤

2sin𝑥𝑥
𝑥𝑥 ≤

2
𝑥𝑥 

lim
𝑥𝑥→+∞

−2
𝑥𝑥 = 0

lim
𝑥𝑥→+∞

2
𝑥𝑥 = 0

� lim
𝑥𝑥→+∞

2 sin𝑥𝑥
𝑥𝑥 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 

 



 

 

وي الرياضيات  العلمي الثالث الثان  

 السؤال الثانی:ل ح 

1( 1) lim
𝑥𝑥→0+

sin 2𝑥𝑥
√1−cos𝑥𝑥

= lim
𝑥𝑥→0+

sin 2𝑥𝑥

�2 sin2�𝑥𝑥2�
= lim

𝑥𝑥→0+
sin 2𝑥𝑥

√2.�sin𝑥𝑥2�
 

𝑥𝑥بما ان   → sinفان    +0 𝑥𝑥
2
≥ sin�       : أي 0 𝑥𝑥

2
� = + sin 𝑥𝑥

2
: 

lim
𝑥𝑥→0+

sin 2𝑥𝑥
√1 − cos𝑥𝑥

= lim
𝑥𝑥→0+

sin 2𝑥𝑥

√2. sin𝑥𝑥2
= lim

𝑥𝑥→0+
1
√2

.
sin 2𝑥𝑥

2𝑥𝑥 .
𝑥𝑥
2

sin𝑥𝑥2
.

2𝑥𝑥
𝑥𝑥
2

 

= lim
𝑥𝑥→0+

1
√2

�
sin 2𝑥𝑥

2𝑥𝑥 ��
𝑥𝑥
2

sin 𝑥𝑥2
� (4) =

1
√2

(1)(1)(4) = 2√2 

lim ن:لا
𝑡𝑡→0+

sin(𝑡𝑡)
𝑡𝑡

= 1 

2) lim
𝑥𝑥→0

sin𝑥𝑥
√𝑥𝑥 + 9 − 3

= lim
𝑥𝑥→0

sin𝑥𝑥
√𝑥𝑥 + 9 − 3

√𝑥𝑥 + 9 + 3
√𝑥𝑥 + 9 + 3

= lim
𝑥𝑥→0

sin𝑥𝑥
𝑥𝑥 �√𝑥𝑥 + 9 + 3� = (1)(6) = 6 

 

وعنا كتي� شغل  وله  طريق بأ و الهمة لسا ال شد
*_^ 



 

 

وي الرياضيات  العلمي الثالث الثان  

 )4مراجعة النهايات (القسم 
 السؤال الاول: 

−𝑓𝑓(𝑥𝑥)| ليكن 3| ≤ cos𝑥𝑥
𝑥𝑥2+1

limب  احس
𝑥𝑥→+∞

𝑓𝑓(𝑥𝑥) 

 السؤال الثانی: 

,0]التابع المعرف على   𝐶𝐶𝑓𝑓ليكن   𝑓𝑓(𝑥𝑥)وفق   ]∞+ = 𝐸𝐸(𝑥𝑥) + �𝑥𝑥 − 𝐸𝐸(𝑥𝑥)�
2

 𝐶𝐶وخطه البياني   

     ]0,2]المجال   على  𝐸𝐸(𝑥𝑥)  عن مستقلة  بصورة 𝑓𝑓(𝑥𝑥)   ةكتب عبار )ا1

limحسب )ا2
𝑥𝑥→+∞

𝑓𝑓(𝑥𝑥)
𝑥𝑥

             

lim)احسب  3
𝑥𝑥→+∞

𝑓𝑓(𝑥𝑥)   واستنتجlim
𝑥𝑥→+∞

𝑓𝑓�𝑓𝑓(𝑥𝑥)� 

 1رس استمرارية التابع عند النقطة التي فاصلتها تساوي )اد4

  السؤال الأول:حل 

𝑓𝑓(𝑥𝑥)� ة الحل: فكر )1 − �عدد  ≤ 𝜀𝜀 

 𝑓𝑓(𝑥𝑥)هو (عدد) الي جنب ال   𝑓𝑓(𝑥𝑥)تساوي الصفر معناها نهاية   𝜀𝜀اذا كانت نهاية  

|𝑓𝑓(𝑥𝑥) − 3| ≤
cos𝑥𝑥
𝑥𝑥2 + 1 

−1 ≤ cos𝑥𝑥 ≤ 1 
 

𝑥𝑥2 ىلم عنقس + 1 > 0 

−1
𝑥𝑥2 + 1 ≤

cos𝑥𝑥
𝑥𝑥2 + 1 ≤

1
𝑥𝑥2 + 1 

lim
𝑥𝑥→+∞

−1
𝑥𝑥2 + 1 = 0

lim
𝑥𝑥→+∞

1
𝑥𝑥2 + 1 = 0

� lim
𝑥𝑥→+∞

cos𝑥𝑥
𝑥𝑥2 + 1 = 0 

lim
𝑥𝑥→+∞

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 3 

 

 

 

 

 



 

 

وي الرياضيات  العلمي الثالث الثان  

  یناثالسؤال الحل: 

1( 

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = �
𝑥𝑥                                                𝑥𝑥𝜖𝜖[0,1[
1 + (𝑥𝑥 − 1)2                          𝑥𝑥𝜖𝜖[1,2[ 

2( 

𝑥𝑥 − 1 < 𝐸𝐸(𝑥𝑥) ≤ 𝑥𝑥 … … … … (1) 
−𝑥𝑥 ≥ −𝐸𝐸(𝑥𝑥) > 1 − 𝑥𝑥  

 :  𝑥𝑥يف  نض
0 ≤ 𝑥𝑥 − 𝐸𝐸(𝑥𝑥) < 1 

 نربع: 

0 ≤ �𝑥𝑥 − 𝐸𝐸(𝑥𝑥)�2 < 1 
 :  𝐸𝐸(𝑥𝑥)نضيف  

𝐸𝐸(𝑥𝑥) ≤ 𝐸𝐸(𝑥𝑥) + �𝑥𝑥 − 𝐸𝐸(𝑥𝑥)�
2 < 𝐸𝐸(𝑥𝑥) + 1 … … … … (2) 

𝑥𝑥م على  نقس > 0 : 

𝐸𝐸(𝑥𝑥)
𝑥𝑥

≤
𝐸𝐸(𝑥𝑥) + �𝑥𝑥 − 𝐸𝐸(𝑥𝑥)�2

𝑥𝑥 <
𝐸𝐸(𝑥𝑥)
𝑥𝑥 +

1
𝑥𝑥 

 نجد :   1من العلاقة 

𝑥𝑥 − 1
𝑥𝑥 <

𝐸𝐸(𝑥𝑥)
𝑥𝑥 ≤ 1 

lim نولا
𝑥𝑥→+∞

𝑥𝑥−1
𝑥𝑥

=  نجد ان:  الإحاطةوحسب مبرهنة  1

lim
𝑥𝑥→+∞

𝐸𝐸(𝑥𝑥)
𝑥𝑥

= 1 ⟹ lim
𝑥𝑥→+∞

𝐸𝐸(𝑥𝑥)
𝑥𝑥

+
1
𝑥𝑥 = 0 + 1 = 1 

 
ً
lim نجد ان : الإحاطة  حسب مبرهنةاذا

𝑥𝑥→+∞

𝑓𝑓(𝑥𝑥)
𝑥𝑥

= 1   

𝐸𝐸(𝑥𝑥) : ) نجد ان2من العلاقة ()3 ≤ 𝑓𝑓(𝑥𝑥) < 𝐸𝐸(𝑥𝑥) + 1 

𝑥𝑥ولدينا  − 1 < 𝐸𝐸(𝑥𝑥) ≤ 𝑥𝑥  ان:  أي 

�
lim
𝑥𝑥→+∞

(𝑥𝑥) = +∞
lim
𝑥𝑥→+∞

(𝑥𝑥 − 1) = +∞⟹ lim
𝑥𝑥→+∞

𝐸𝐸(𝑥𝑥) = +∞ 

 جد: ومنه ن

�
lim
𝑥𝑥→+∞

�𝐸𝐸(𝑥𝑥)� = +∞

lim
𝑥𝑥→+∞

(𝐸𝐸(𝑥𝑥) + 1) = +∞
⟹ lim

𝑥𝑥→+∞
𝑓𝑓(𝑥𝑥) = +∞ 

 



 

 

وي الرياضيات  العلمي الثالث الثان  

 نستنتج ان :  الإحاطةرهنة  ب سب موح

lim
𝑥𝑥→+∞

𝑓𝑓�𝑓𝑓(𝑥𝑥)� = 𝑓𝑓 lim
𝑥𝑥→+∞

�𝑓𝑓(𝑥𝑥)� = +∞ 

 يجب ان يتحقق الشرط :)4

lim
𝑥𝑥→1−

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 𝑓𝑓(1) 

lim
𝑥𝑥→1−

𝑓𝑓(𝑥𝑥) = lim
𝑥𝑥→1−

𝑥𝑥 = 1 

𝑓𝑓(1) = 1 

 1تها تساوي ة التي فاصلمحقق فالتابع مستمر عند النقط الشرط

 

وصل ون  منك موهيك  راجعة بحث نا لنهاية تمارين 
و الهمة لسا في ك  ^_* ت�النهايات شد



اأهلًا بكم أصدقاء فريق بكالوجي

:نالخدمات التي يقدمها فريقنا لطلاب البكالوريا في سوريا م
بعدمنصة تعلم عن -1
.فيديوهات لشرح المادة وحل التمارين-2
.نوط شاملة لمواد البكالوريا وبنوك أسئلة-3

ة أو يُمنع نسخ أو مسح أو استعمال أي جزء من هذا الكتاب بأي وسيلة تصووييية أو للكتيونيو:هامتنويه
يلة ميكانيكية، بما فيها النسخ الفوتوورياف  والتسوليع ىلوش أةويوة أو أ ويات الكتيونيوة، أو أي وسو

.أخيى أو حفظ المعلومات واستيجاىها دون الحصول ىلش موافقة خطية من الناةي
عوي  كع من يساهم أو يشارك أو يباةي ف  ىملية تصويي هذا الكتاب أو استنسواخه بوأي وسويلة كانو  ي

نفسوووه للمسووواءلة والملحقوووة القانونيوووة، وسووويتوفي هوووذا العموووع بشوووكع كاموووع ىلوووش تطبيووو  
((PDFبشكع الكتيون  ملف bacalogiaبكالوجيا

كللللل الملاللللات التلللل  
يحتاجها طالب البكالوريلا 
أصبحت ف  مكان واحد

تأكد من ةياء النسخة الأصلية بطباىة ملونة ممتازة ذات جودة ىالية ووضوح الكلمات الممتاز فيها

https://instagram.com/bacalogia?utm_source=qr&igshid=MzNlNGNkZWQ4Mg%3D%3D
https://youtube.com/@Bacalogiaonline
https://t.me/bacalogia
https://www.facebook.com/bacalogia?mibextid=ZbWKwL
https://t.me/bacalogia
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