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 كم ػًم ارا ذى َمصاٌ ن

 ارجو من الله ان اكون قد وفقت فً تقدٌم ما ٌنفع وارجو التماس العذر لكل هفوة

 هذا العمل موجه لطلابً لتبسٌط الدراسة لهم . ما كان من توفٌق فهو من الله  

 وما كان من خطأ او نسٌان  فهو منً ومن الشٌطان  
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 المطابقات  -1

1 -  𝒂 + 𝒃 𝟐 = 𝒂𝟐 + 𝟐𝒂𝒃 + 𝒃𝟐  او 𝒂 − 𝒃 𝟐 = 𝒂𝟐 − 𝟐𝒂𝒃 + 𝒃𝟐 

2 -  𝒂 + 𝒃 𝟑 = 𝒂𝟑 + 𝟑𝒂𝟐𝒃 + 𝟑𝒂𝒃𝟐 + 𝒃𝟑 او  𝒂 − 𝒃 𝟑 = 𝒂𝟑 − 𝟑𝒂𝟐𝒃 + 𝟑𝒂𝒃𝟐 − 𝒃𝟑 

3 - 𝒂𝟑 − 𝒃𝟑 =  𝒂 − 𝒃  𝒂𝟐 + 𝒂𝒃 + 𝒃𝟐  او  𝒂𝟑 + 𝒃𝟑 =  𝒂 + 𝒃  𝒂𝟐 − 𝒂𝒃 + 𝒃𝟐  

 امثمة : انشر العبارات 

1-       − +    +    −     +    
2-        +    +   +      +    

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------- 

أي معرفة القيم التي تعدمو والقيم التي تجعمو سالب والقيم التي تجعمو موجب  اشارة المقدار : 

𝒑 𝒙 = 𝒂𝒙 + 𝒃

  +  =     = −
 

 
 

 جدول الاشارة 

 

 

=    ادرس اشارة المقدار  مثال : −  +   

 

−               −
 

 
                 +     

       يخالف اشارة                         يوافق  اشارة 
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يكون الكسر غير معرف اذا كان المقام معدوم  ملاحظة:

= ادرس اشارة المقدار ال : مث
    

    
=  و 

     

    
= و |  −  | 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------- 

1 -  𝜟 <  بالتالي  الجدول    𝟎

 

 

=    ادرس اشارة مثال :  −  +   −     

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------- 

−                                                 +     

                  يوافق  اشارة                        يوافق  اشارة 
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2 - 𝜟 =  جدول الاشارة    𝟎

−               −
 

  
                 +     

       يوافق اشارة                         يوافق  اشارة 

=    ادرس اشارة مثال :    −   +   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------- 

3 - 𝜟 > ول الاشارة جد  𝟎

−                    =
− − √ 

  
               =

− + √ 

  
                 +   

  

       يوافق اشارة                    يخالف اشارة                        يوافق  اشارة 

=    ادرس اشارة مثال :    +  −   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---- 
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 ىمن الدرجة الاول

حل المعادلتان التاليتانمثال

     −   +  −     −   = +  − و              −   =  +   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

  

 عمى مرحمتين(المباشر اما التحميل ) عامل مشترك و التحميل  -1

حل المعادلات التالية  : مثال

  +    −    +   =   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

   −   =   

--------------------------------------------------------------- 

  −   +  =    ------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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  −    =    

---------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------- 

  −     −      −   =   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

  −    +   =   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

  +      +   −   +    − +   +    +    =   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

+   لحل المعادلة المميز  -2   +  =   

𝚫نحسب  = 𝒃𝟐 − 𝟒𝒂𝒄  ونميز ثلاث حالات 

1-𝚫 <  𝑹المعادلة مستحيمة الحل في  𝟎
2-𝚫 = 𝒙لممعادلة حل مضاعف ىو  𝟎 = −

𝒃

𝟐𝒂
 

3-𝚫 > 𝒙𝟏ران لممعادلة جذ 𝟎 =
 𝒃 √𝚫

𝟐𝒂
𝒙𝟐و  =

 𝒃 √𝚫

𝟐𝒂
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 حل المعادلاتمثال :
 −  +   −  = −   و      +  = −  و     +  =   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄 = 𝟎 

+   −لتكن لدينا المعادلة مثال :    +  =  اوجد مجموع وجداء الجذران  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 درجة اولى :-1

−   حل المتراجحة التالية :مثال:    −  >    +    

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
----------------------------------------------------------- 

+ حل المتراجحة التالية :مثال : 
 

 
 >

 

 
 −   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------- 

 فقالمتراجحات من درجة غير اولى ندرس الاشارة ثم نختار المجال الموا-2

𝟒حل المتراجحة مثال : 

𝒙 𝟏
≥ 𝟐𝒙 و    𝟑− + 𝟑 𝟐 ≤  𝒙 − 𝟏 𝟐

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

= 𝒇 𝒙عدد حقيقي حيث  𝒎ليكن : مثال 𝒙𝟐 −  𝒎+ 𝟏 𝒙 + ليكون لممعادلة جذر مضاعف   𝒎قيمة  ما 𝟒

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

 

1- = √ + > حيث     <    
2-  =   −    − ≥ يث ح    ≤   
3- =  +

 

 
> حيث    <   

------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
𝒂ارا كاٌ  < 𝒃  ٔ𝒄 < 𝒅  تانجًغ

𝒂جذ  طشفا نطشف َ + 𝒄 < 𝒃 + 𝒅 
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------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------ 

 المجالات في مجموعة الاعداد الحقيقية:

المجالات المحدودة  

{
  
 

  
    ≤  ≤ [   ] او  
 <  ≤ [   [ او  
 ≤  <  ]   ] او  
 <  <  ]   [ او  

لمحدودةا المجالات غير 

{
 
 

 
    ≤  < ] +  ]   او   +

− <  ≤ [   او    −    ]

− <  < [ او  + −   + [ 

 

القيمة المطمقة 
 

𝒙|ان العبارة عن الصفر و  𝒙تقرأ بعد  |𝒙| ان العبارة − 𝒚|  تقرأ بعد𝒙  عن𝒚 
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 كما في الشكل  [   ]  واذا كان 

 اصغر او يساوي نصف القطر  عن المركز   أي بعد 

− |يترجم بالقيمة المطمقة   | ≤   

𝒙قة عن المجال عبر بالقيمة المطم 𝒙  و   [𝟏𝟐 𝟐]  𝒙 و  ]𝟏𝟏 𝟑[   ] −  −𝟏] ∪ [𝟕 + [

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

1-| −  | ≤ − |و   
 

 
| <   

2-| −  | = − |و     | = | −  | 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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= 𝑷 𝒙نسمي المقدار  𝒂𝒏𝒙
𝒏 + 𝒂𝒏 𝟏𝒙

𝒏 𝟏 +⋯𝒂𝟎 كثير حدود 

… 𝒂𝒏 𝒂𝒏 𝟏حيث :   𝒂𝟎  𝑵   و𝒏  درجة كثير الحدود و𝒂𝒏𝒙
𝒏 الحد المسيطر 

= 𝒇 𝒙مثل :  𝟑𝒙 +  كثير حدود من الدرجة الاولى او خطي  𝟏

𝒇 𝒙 = 𝟑𝒙𝟑 + 𝟏𝟏𝒙 +  كثير حدود من الدرجة الثالثة 𝟐

 𝒇 𝒙 = = 𝒇 𝒙كثير حدود ثابت ومن الدرجة صفر و  𝟑  كثير حدود صفري درجة لانياية 𝟎

 التوابع الاساسية

=    الثابت :-1   

=     ومشتقو    معرف عمى   =               وسموكو       

=     مثال :   

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=     الخطي : -2   +   
=     ومشتقو     معرف عمى   ناخذ المسيطر   وسموكو عند    

             = =          و                  +   

=     :  مثال −  +   

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    القوة : -3     حيث     

=     شتقو  وم   معرف عمى    وسموكو        
             =            

  

=    : مثال  −    

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=     ود:كثير الحد-4    
 +      

   +⋯   

=     ومشتقو    معرف عمى          +⋯+  من سموك المسيطر  عند  وسموكو    

=    : مثال  −  +   −   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    المقموب :-5
 

 
=     ومشتقو   { }  معرف عمى     

  

  
   

عدديخضع لمقاعدة: :  سموكو
 
=  و  صفر

عدد
= عددو  

  
= عددو   

  
=   

=    : مثال 
 

   
 

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    الجذري : -6 √  

: مشتق ما داخل الجذر عمى ومشتقوما داخل الجذر اكبر او يساوي الصفر    ]   ]معرف عمى   
=       ضعفي الجذر

 

 √ 
=              وسموكو   +  

=    : مثال  √  +    

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=     القيمة المطمقة :-7 | | = {
    [   [

−    ] −    ]
 

=     ومشتقو      معرف عمى   {
    [   [

−    ] −    ]
  

=    : اكتب مثال  |  −  | +  بدون قيمة مطمقة ثم اوجد المشتق والنيايات   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=      المثمثي :-8 =     او           

=     ومشتقو   معرف عمى     =     او       اما عند عن القيم نعوض  وسموكو     
 تكون غير معروفة )احاطة(   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

 عدم المقامالكسري :مجموعة تعريف البسط تقاطع مجموعة تعريف المقام فرق القيم التي ت

 الجذري : ما داخل الجذر اكبر او يساوي الصفر

 𝑹كثير الحدود والخطي والثابت معرف عمى 

𝒇 𝒙 =
𝟑

𝒙𝟐
 𝒈 𝒙 =

𝒙 + 𝟏

𝒙 𝒙 − 𝟏 
 𝒉 𝒙 =

𝟐𝒙 − 𝟏

𝒙𝟐 + 𝟏
 

𝒅 𝒙 =
𝒙 + 𝟓

𝒙𝟐 + 𝒙
 𝒌 𝒙 =

𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐 − 𝟒
 𝒍 𝒙 =

𝒙 − 𝟏

𝒙𝟐 + 𝟑
 

𝒕 𝒙 = √𝒙 + 𝟐 𝒗 𝒙 = √𝟑 − 𝒙 𝒖 𝒙 =
𝟏

√𝒙
 

 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 العمميات عمى التوابع 
     بطو وقاعدة ر    مجموعة تعريفو   و التابع      وقاعدة ربطو    مجموعة تعريفو   ليكن لدينا التابع 

+ ىو تابع رمزه   و   : مجموع تابعين المجموع - 1 +    قاعدة ربطو    مجموعة      

+  ومشتقو       تعريفو    =   +  سموكو  مشتق الاول زائد مشتق الثاني   

      (    +     ) =           +             
=    ليكن لدينا مثال :  √ − =    و           

+ وقاعدة ربط    و   اوجد  + ومشتق    + وسموك     عند الصفر  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

 مجموعة تعريفو           قاعدة ربطو    ىو تابع رمزه   و   تابعين  ضرب: ضربال – 2
=       ومشتقو           + في الاول  زائد مشتق الثاني في الثاني مشتق الاول     
(         )      سموكو  =                        

=    ليكن لدينا مثال :  =    و       ومشتق     وقاعدة ربط    و   اوجد  √

 عند الصفر    وسموك     

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

 ىو تابع رمزه   و   تابعين  قسمة: قسمةال – 3

 
    قاعدة ربطو  

    
 مجموعة تعريفو

       {    = =       ومشتقو { 
         

  
  

(         )      سموكو  =                        
=    ليكن لدينا ل : مثا √  − =    و     −     ومشتق     وقاعدة ربط    و   اوجد   

  عند     وسموك 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=     ليكن لدينا التابعين   + =    و    √  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

        ملاحظة: بشكل عام ان 

=    ليكن  :مثال
 

   
=    و  

   

 
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 النيايات قواعد

= + +الجمع    = + و   +   = − +و   +

= −  +الضرب :  =   و   −   =   و   

عددالقسمة :
 
=  و   

عدد
= عددو   

  
=  و   

 
 و   =

 
=  

 النيايات التالية: احسب مثال 

1 -          √ +  √     2-         √− +     

3 -          
√    

√   
          4 -        

 

  
+    

 السموك المشتق التعريف قاعدة الربط الرمز العممية

+  الجمع       +              +    =   +       
   

(    +     ) =    
   

    +    
   

     

=                           ضربال     +         
   

(         ) =    
   

        
   

     

  قسمة

 
     

    
 

      
فرق القيم 
التي تعدم 

 المقام

(
    

    
)

 

=
    +     

     
    

   
(
    

    
) =

   
   

    

   
   

    
 

=    حدود أي ان كثير حدود مقسم عمى كثير اذا ك
    

    
 

=            فان       

المسيطر
المسيطر

 

مجموعة  (    )      تركيبال
ما   تعريف 

  قيم   عدا
التي تجعل  

 غير معرف 

( (    ))
 

=         (    ) 
=          اذا كانت     

=          و    
=             فان    
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

 :عنداطراف مجموعة التعريف النيايات لمتوابع التاليةاوجد امثمة : 

 1-     =
    

√ 
  2-     =

    

   
  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 التابع الزوجي والتابع الفردي 
تابع زوجي اذا كان خطو      نقول ان التابع -1

 متناظر بالنسبة لمحور التراتيب    البياني 
 الشرط التحميمي

 1-          −       
 2 -    −  =       

=     اثبت ان التابع التالي زوجي مثال :   +        

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

تابع فردي  اذا كان      نقول ان التابع  - 2
 متناظر بالنسبة لممبدأ    خطو البياني 
      −         -1الشرط التحميمي 

                  2 -    −  = −     

=      اثبت ان التابع    مثال :  √ +  فردي  
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= لممستقيم  نقول ان التابع متناظر بالنسبة - 3  اذا حقق  

          −       
    −   =      

=     مثال :   −   + = متناظر بالنسبة ل      

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 

 اذا حقق       نقول ان التابع متناظر بالنسبة لمنقطة   - 4

          −       
    −   =   −      

=    مثال : 
   

   
     −  متناظر بالنسبة ل  

---------------------------
---------------------------
---------------------------

---------------------------
---------------------------
---------------------------

---------------------------
---------------------------
---------------------------
---------------------------
---------------------------

--------------------------
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 ليةادرس زوجية التوابع التا

1 -    = √  2 -     = √   3 -     = √ 
  

4 -     =      5 -     =       6 -     =     +      
7 -     = |  | 8 -     =   −   9 -     = (       −

 

 
)
  

 

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

---------------------------
--------------------------- 

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
---------------------------- 
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<       كثيري حدود حيث      و      اذا كان لدينا       و      يوجد         
=    حيث            +      مقسوم عميو و      المقسوم و      نسمي      

 باقي القسمة      صحيح القسمة و 

=    ليكن مثال :     −    +    −   + =    و       +  اوجد ناتج وباقي القسمة  

 

 

 

 

 قوانين المثمثات 

1 -       +      = =    و   
    

    
=    و  

    

    
 

2 -      = =    ومنو                 
 

 
   

 

 
 

3 -      =      −       

4 -      =       −       

5 -      =      −        

6 -      =
       

 
=     و  
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7 -     =  −      
 

 
 

8 - − ≤     ≤ ≥ −و        ≤   

9 -  ≤      ≤ ≥ و         ≤   

10 -  +      =
 

     
+ و        =

 

     
 

 يتان النسب المثمثية لمجموع او طرح زاو 
1-      +   =          +            
2-      −   =          −            
3-      +   =          −            
4-      −   =          +            

 دساتير التحويل من جداء الى جمع 
1-           = −

 

 
      +   −      −     

2-          =
 

 
      +   +      −     

3-          =
 

 
      +   +      −     

4-           =
 

 
      +   −      −     

 
 المعادلات المثمثية :

=    المعادلة من الشكل -1 ≥ −حيث     ≤  حيث نبحث عن زاوية شييرة   
      = = بالتالي اما       + = او      − +     

=    مثال :حل المعادلة 
√ 

 
   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

---------------------------- 

=    المعادلة من الشكل -2 ≥ −حيث     ≤  نبحث عن زاوية شييرة حيث   
      = = بالتالي اما        + = او        −   +     
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=    مثال : حل المعادلة 
√ 

 
   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

---------------------------- 

=    المعادلة من الشكل -3 =    تحول الى           (
 

 
−  ) 

= اما  (
 

 
−  ) + = او      −(

 

 
−  ) +     

 امثمة : حل المعادلات التالية

1-   (  −
 

 
) =

 

 
= عمى المجال   [   ] 

2-   (  −
 

 
) = = عمى المجال        [−   ] 

3-   ( +
 

 
) = = عمى المجال       [  

 

 
] 

4-     − √ = = عمى المجال    [−   ] 

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
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-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
----------------------------- 

= √:تقريب الجذر 
 اقرب رقم له جذر  

اقرب رقم له جذر√ 
  √و    √و   √: قرب الجذور التالية مثال   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 
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 النيايات والاستمرار

}       سموك التابع عند اللانياية :   -1
 
 

 

  ز ونرم  +ىو   +سموك التابع عند نقول ان  - 1
           = +   

 حيث :  , يوجد عدد مناسب   ميما يكن العدد الحقيقي الموجب 

< اذا كان  <    فان         كبر   أي كمما كبر   

    )       مثل : 
   √ ) = +  

=    تطبيق : ليكن لدينا التابع   √  + عين مجموعة التعريف ثم احسب النياية   
<  مناسب  بحيث  اذا كان   ثم عين  عدد حقيقي   +عند  <    فان        

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
----------------------------- 
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=    مثال: ليكن لدينا التابع     +   + عين مجموعة التعريف ثم احسب النياية   
< مناسب  بحيث  اذا كان    ثم عين  عدد حقيقي   +عند  <    فان        

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
----------------------------

 بالمثل نجد الحالات الباقية  والرسم المعبر عن كل حالة 
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ونرمز     ىو   +نقول ان سموك التابع عند  - 2
           = تصبح      اذا كانت قيم     

 كما في الشكل كبيرة بما يكفي   اذا كانت    قريبة  من 

<  حيث اذا كان  يوجد عدد   𝜺تحميميا من اجل كل عدد  − [      فان    𝜺  + 𝜺 [  

= نسمي     +في جوار    مقارب افقي ل   

        مثل : 
 

 
 
 

√ 
 
 

  
 
 

  
 …  =     

=    تطبيق : ليكن لدينا التابع 
    

   
  

مناسب   ثم عين عدد حقيقي   +عين مجموعة التعريف ثم احسب النياية عند 
< حيث اذا كان   ]        [     فان   

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 

=           بالمثل  نجد  3      اذا كانت قيم    
صغيرة بما يكفي  كما في   اذا كانت    تصبح قريبة  من 

 الشكل 
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=    ليكن لدينا التابع : تطبيق
    

    
  

مناسب حيث اذا كان   ثم عين عدد حقيقي   −عين مجموعة التعريف ثم احسب النياية عند  1
 >      ونصف قطره   ينتمي لمجال مركزه      فان   

 الوضع النسبي مع ىذا المقارب ادرس  2

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

}       سموك التابع عند قيمة  :   -2
 
 

 

ونرمز     +ىو   نقول ان سموك التابع عند   (1
          = فان   من اجل  أي عدد   +

    >  بما يكفي  كما في الشكل   من   اذا اقتربت   

=          تحميميا : نقول ان  +   

           >     ] −    +  [     >   

= نسمي المستقيم     مقارب شاقولي  لمخط البياني  

)        مثال :
 

 
 
 

√ 
 
 

  
 
 

  
 … ) = +    
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=    تطبيق: ليكن لدينا التابع 
    

      
  

− [  يحقق اذا   ثم عين عدد   نياية عند عين مجموعة التعريف ثم احسب ال    +  [ 
<    حيث اذا كان   مختمفا عن       

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 

=    تطبيق: ليكن لدينا التابع 
 

      
  

   عين مجموعة التعريف ثم احسب النياية عند  -1
<    ويحقق   اوجد مجالا مركزه  -2   { }    ايا كان     

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

ونرمز     ىو   نقول ان سموك التابع عند  2
          = تنتمي       اذا  كانت مجموعة القيم   

 الشكل  بما يكفي كما في  من   عندما تقترب   الى مجال مركزه 

 

=    : ليكن لدينا التابع  تطبيق √  + اوجد مجوعة تعريفو    
  ]         [     فان     , اذا كان   مركزه   ثم عين مجال             ثم اوجد 

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
----------------------------- 
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=    : ليكن لدينا التابع  تطبيق
   

   
ثم عين مجال             اوجد مجوعة تعريفو  ثم اوجد  

  ]         [     فان     , اذا كان   مركزه   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 

 ∞ في جوار  امثمة : اوجد نيايات التوابع التالية

1-      = −   +   
2-      = −  +   −  +   
3-     =    +    −   −   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
----------------------------- 
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 ع التالية عند اطراف مجموعة التعريف امثمة : اوجد نيايات التواب

1     =
   

   
    2-       =

    

   
    3-      =

    

   
  

4-     =
   

      
      5 -      =   −  +

 

   
 

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 
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= المعرف عمى المجال   مثال : ليكن لدينا التابع    بالشكل  [   ]

     = {
     [   [ 

     [   ]
 

=           و      احسب   -1 +   
  ىل التابع يممك نيايو  في جوار   -2

 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

)      مبرىنة  : ان 
    

 
   

 

    
 

 

     
) =   

 في القسمة      في الضرب   − +في الجمع 

 
 و  

 

عدم التعين : اما اخراج عامل مشترك من الحدود او تحميل لبسط والمقام ولاختزال  لازالة حالة
 او الضرب والقسمة عمى المرافق 

    اوجد نياية التابع  :  مثال
    

    
 عند الصفر  

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

----------------------------
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    : اوجد نياية التابع  مثال 
√     

 
 عند الصفر  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
----------------------------- 

    اوجد نياية التابع  مثال : 
√   

   
 عند الصفر  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

 عند اطراف مجموعة التعريف  احسب نيايات التوابع التاليةامثمة : 

𝒇 𝒙 =
𝟐𝒙𝟐

 𝒙 − 𝟏  𝟐 − 𝒙 
 𝒇 𝒙 =

𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐 − 𝟒
 𝒇 𝒙 = 𝒙𝟐 − 𝟐 +

𝟏

 𝟏 − 𝒙 𝟐
 𝒇 𝒙 = 𝒙 +

𝟏

𝟏 − 𝒙
−

𝟏

𝒙 − 𝟐
 

𝒇 𝒙 =
𝒙 + 𝟏

√𝒙 − 𝟏
 𝒇 𝒙 = 𝒙𝟐 + √𝒙 − 𝟏 

𝒇 𝒙 = √𝒙 +
𝟏

𝒙
 𝒇 𝒙 =

𝒙 + √𝒙

𝒙 + 𝟏
 

𝒇 𝒙 =
𝒙𝟐 + 𝒙 − √𝒙

𝒙𝟐 + 𝟏
 𝒇 𝒙 = √𝒙 − 𝟏 − √𝒙   

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
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-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
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-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
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-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 
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 مبرىنات المقارنة
تفيد في معرفة سموك تابع انطلاقا من مقارنتو بتوابع 

 اخرى

≥    اذا كان  مبرىنة المقارنة الاولى:      ≤ و كان      
      (         ) = (    )      فان    =   

)       احسب : مثال 
    

 
) =   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 

تطبيق : 

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
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-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
----------------------------- 

−    |اذا كان   : مبرىنة المقارنة الثانية   | ≤ =          و كان        فان    

      (    ) =   
−    |: اذا كان  تطبيق  | ≤

 

   
 احسب نياية  

   
           واستنتج    +عند  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

≥    اذا كان : مبرىنة المقارنة الثالثة        

=          اذا كان   - 1 =          فان   + +  

=          اذا كان   - 2 =          فان   − −  

−  : لثبت ان تطبيق       ≥   − واستنتج   ايا كان العدد الحقيقي   
−  من المتراجحة السابقة  نياية    ∞ عند       

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
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+     احسب نياية التابع مثال :    +عند      

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------- 

 تابع الجزء الصحيح 

حيث يربط كل عدد حقيقي       ومستقره الاعداد الصحيحة أي    منطمقوىو تابع 
 بالعدد الصحيح الاصغر منو مباشرة

=      أي  =      و    =    −  و    =    و    ⋯ =    −  و    ⋯ ⋯   

لرسم او دراسة الاستمرار او الاشتقاق لكل تابع يحوي في قاعدة الربط تابع جزء حظة: ملا
 صحيح نكتب قاعدة الربط عمى شكل افرع لمتخمص منو

=    ليكن لدينا التابع مثال :   − = المعرف عمى المجال       [   ]  

  𝑬 𝒙بصٌغة لا تحوي   𝒇 𝒙اكتب  – 1

 تسعى الى الواحد من الطرفان 𝒙واوجد نهاٌة التابع عند  𝑪𝒇ارسم  – 2

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
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− ان : ملاحظة   <     ≤   ر قاعدة الربط التي تحوي تابع جزء صحيحتفيد ىذه الملاحظة في حص  

=    ليكن لدينا التابع مثال : 
    

 
  +اوجد النياية في جوار  

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

=    ليكن لدينا التابع مثال : 
     

    
  +اوجد النياية في جوار  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    ليكن لدينا التابع مثال : 
√       

 
   اوجد النياية في جوار  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

=    ليكن لدينا التابع : مثال 
 

 
+       ثم اوجد قيمة لصورة    +اوجد نياية التابع في جوار      

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
----------------------------- 
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       : تابع يحقق مثال

 
≤     ≤

    

 
< حيث     +عند      نياية اوجد   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

  : اثبت ان مثال 

   
≤

    

   
≤

 

   
< ايا كان   =    ياية واستنتج ن  −

    

   
 ∞ في جوار  

------------------
------------------
------------------
------------------
------------------
------------------
------------------

------------------
------------------
------------------

------------------
------------------

------------------
------------------

------------------
------------------
------------------
------------------
------------------
------------------
------------------ 

=    ليكن لدينا التابع مثال :  √ +  − = معرف عمى مجال   √ [  + [  

=    تحقق ان  – 1
 

√    √ 
≤ ايا كان     

 استنتج ان  – 2

 √   
≤     ≤

 

 √ 
< في حالة     

  +عند   ما نياية  – 3
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-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

=    ليكن لدينا التابع          = =          اذا كان  (    )  و   
          = =          فان    اعداد       سواء اذا كانت المقادير   
 منتيية او غير منتيية

=    ليكن لدينا التابع  : مثال √  −  +   +اكتبو عمى شكل تركيب تابعين ثم استنتج النياية   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
----------------------------- 
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=    ليكن لدينا التابع المعرف مثال : 
   

   
[  حيث  −   + [ 

 (    )        واستنتج             احسب  – 1

  بدلالة  (    ) بعد كتابة  (    )        اعد حساب  – 2

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

     مثال :نموذج وزاري 

=    المعرف بالشكل   لٌكن التابع 
    

   
[على   −   + [ 

 (    )        واستنتج             احسب  – 1

< حٌث,   اوجد عدد حقٌقً  – 2   ]         [     كان   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------



 

49 
 

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

----------------------------

 مثال : احسب نياية التوابع التالية

1 -     = √
   

   
=     - 2                   عند   √−  +   +   −عند   

3 -     = √
    

    
=     - 4               −عند        +

 

      
  عند    

5 -     =    (
     

    
=     - 6         +عند  ( √   

   
      −عند  

7 -     = ( − √ +
 

 
)
 

=     - 8    +عند       (  √
    

    
       +عند  (

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=   نقول ان المستقيم    + اذا كان  ∞في جوار    مقارب مائل لمخط    

      (    −    +   ⏟      
  

) = −    ولدراسة الوضع النسبي ندرس اشارة       +   ⏟      
  

 

=    ليكن لدينا التابع مثال : 
       

   
=    وليكن   +   

=   اثبت ان  – 1  +   +مقارب في جوار   

 ادرس الوضع النسبي  – 2

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
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= مقارب مائل      زم ليكون لمخط البياني لتابع الشرط اللا ملاحظة :   +  ىو  ∞في جوار   

1 -           =    2 –  =       
    

 
= و               −     

=    ليكن لدينا التابع مثال: 
     

   
 اوجد ىذا المقارب   +ر اثبت انو يممك مقارب مائل في جوا 

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

 وادرس الوضع النسبي مع المقارب    مقارب لمخط البياني   اثبت ان المستقيم مثال : 

1 -    =   + =    و      +  +
  

   
 

2 -    = − + =    و    − +  −
 

  
 

3 -    = =    و     +
   

 
 

4 -    =   + =    و      +  −
 

√| |
 

5 -    =   + =    و   
        

   
 

6 -    =  − =    و   
       

      
 

7 -    = − − =    و   
           

 
 

8 -    =
 

 
 + =    و   

   
 

 
  √   
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-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
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-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

----------------------------
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  اذا كان خطو البياني غير منقطع عند تمك النقطة     مستمر عند   ن التابع نقول ا - 1

= نلاحظ في الرسم الاول التابع مستمر عند  = لكن غير مستمر عند       

 ناذا كا     مستمر عند   نقول ان التابع  - 2

            =            =      

 نقطة من نقاطو  اذا كان مستمر عند كل  مستمر عمى مجال      نقول ان  – 3

عند نقطة من مجموعة مجموع او ضرب او قسمة او تركيب تابعين مستمرين ىو تابع مستمر  - 1
 التعريف التعريف او مجال من مجموعة

 كل تابع اشتقاقي عند نقطة يكون مستمر عند النقطة او المجال لكن العكس غير صحيح بالضرورة – 2

 التوابع المرجعية مستمرة عند مجموعة تعريفيا مثل   - 3

=    التابع  -1   ] +  ]مستمر عمى   √
  التابع كثير الحدود بكل حالاتو مستمر عمى  -2
 مى مجموعة تعريفيا التابع الكسري مستمر ع-3
=    التابعان  -4 {

     
    

  مستمر عمى  

 مثال : اثبت استمرارية التوابع التالية

1 -     =     +   عمى      

2 –     = √  +   +  بعد كتابتو عمى شكل تركيب تابعين   عمى   

3 -     =     +
 

 
 ] +  ]عمى  
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

+   اذا كان   دوري ودوره      نقول ان التابع ف : تعري   = اصغر عدد يحقق   حيث      
  دوره      و    دوريان ودورىما      و      ذلك ان 

=    ليكن مثال :      +    اثبت ان دوره      

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 ندرس سوك التابع عمى اطراف مجموعة التعريف  – 1

 صور القيم التي تعدم المشتق  ونأخذنشتق التابع وندرس اشارتو  – 2

 اذا كان المشتق موجب يكون التابع متزايد واذا كان سالب يكون التابع متناقص نرتب الخطوات في جدول ونراعي  – 3

 نترجم الخطوات السابقة في رسم بياني يعتمد عمى الخبرة والممارسة – 4

=    ليكن لدينا التابع مثال : 
       

   
  { −}  المعرف عمى  

 ∞ عند   اوجد نياية  – 1

=   ستقيم اثبت ان الم – 2   −    مقارب مائل وادرس الوضع النسبي مع   

   وماذا تستنتج فيما يتعمق بـ   −ادرس النياية عند  – 3

 ونظم جدولا بيا   ادرس تغيرات  – 4

   ىي مركز تناظر لمخط    −  −  اثبت ان النقطة  – 5

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
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-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

=    ليكن   :مثال      
 

 
 ادرس نيايتو عند الصفر 

------------------------------------------
------------------------------------------
------------------------------------------

------------------------------------------ 
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=    ليكن : تمرين
      

  
 ادرس النياية عند الصفر  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

=    : ليكن تمرين
          

     
 ادرس النياية عند الصفر  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

=    ليكن تمرين: 
     

     
 ادرس النياية عند الصفر  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    : ليكن تمرين
       

    
   +ادرس النياية عند  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    ليكون التابع   عينو قيمة  تمرين: {
√     

   
     

    =  
  مستمر عند  

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

  تابع معرف على   لٌكن  :مثال 

    = { 
    (

 

 
)      

                 =  

 

 احسب النهاٌة عند الصفر  – 1

 علل الاجابة 𝑹هل التابع مستمر عند الصفر وهل هو مستمر على  – 2

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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  تابع معرف على   لٌكن : مثال 

𝒇 𝒙 =  
𝟏 − √𝒙𝟐 + 𝟏

𝒙
  𝒙  𝟎

𝒎               𝒙 = 𝟎

 

 لٌكون التابع مستمر عند الصفر   احسب قٌمة 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

 اوجد مجموعة تعريف التوابع وادرس النيايات  :رين تم

1  )    =   +   −
 

   
   2  )    =    −     − √     3  )    =     +

 

 
   

4  )    =  −  √ +    5  )    = √  +  +     6  )    =   +        
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    ليكن تمرين : 
    

   
اوجد مجموعة التعريف وادرس النياية واكتب معادلة المقاربات  

 وعين الوضع النسبي مع المقارب الافقي 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------- 

=    لٌكن لدٌنا التابع تمرٌن : 
       

   
 

اثبت ان  – 1
    

   
≤     ≤

    

   
< حٌث     

  +عند      استنتج نهاٌة  – 2
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    ليكن تمرين: 
     

 
 ادرس النياية عند الصفر 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

=    ليكن تمرين : 
        

    
 ادرس النياية عمى اطراف مجموعة التعريف 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    ليكن تمرين :  
        

      
 ادرس النياية عمى اطراف مجموعة التعريف 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    : ليكن تمرين 
    

    
 ادرس النياية عمى اطراف مجموعة التعريف 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    ليكن تمرين :    +  ادرس النياية عمى اطراف مجموعة التعريف      

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    ليكن تمرين : 
√   

   
 ادرس النياية عمى اطراف مجموعة التعريف 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    لٌكن تمرٌن : 
 

       
  المعرف على  

 محدود     لثبت ان  – 1

      استنتج  – 2
  

       
      واستنتج  

      

       
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    لٌكن تمرٌن : 
      

      
 عٌن مجموعة التعرٌف 

=    حٌث        اوجد الاعداد – 1  +
 

   
+

 

   
 

 ادرس سلوك التابع على اطراف مجموعة التعرٌف – 2

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 تمرين : ادرس نياية التوابع

1  )    = √ +  −     = +  2  )    =
   √ 

   
 3  )    =

√     

   
 

4  )    =
 √   

     
   =   5  )    =

    

√ 
   6  )    =

     

      
  عند   

7  )    =
√      

   
  =   8  )    =

   

√    
 9  )    = √   +  +       

11  )    =
 √   √ 

 √   √ 
  =   11  )    =

     

√ 
 21  )    =

  √    

√      
  =   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    لٌكن تمرٌن : 
    

   
 ] +  [معرف على  

               واستنتج              احسب  – 1

  بدلالة  (    ) بعد كتابة                اعد حساب  – 2

----------------------------
----------------------------

----------------------------
----------------------------
----------------------------
----------------------------
----------------------------
----------------------------

----------------------------
----------------------------
----------------------------

----------------------------
----------------------------
----------------------------

----------------------------
----------------------------

=    حٌث   الخط البٌانً للتابع   : لٌكن تمرين     +  +
 

   
اوجد الاعداد  

 علما ان الخواص التالٌة محققة        

= المستقٌم الشاقولً  – 1     مقارب ل  

= المستقٌم المائل  – 2   −  ∞فً جوار   مقارب للخط   
          النقطة  – 3

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
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 مجموعة التعرٌف: ناخذ مسقط الخط على محور الفواصل  -1
 المستقر الفعلً : ناخذ مسقط الخط على محور التراتٌب – 2

=    لحل المعادلة :  – 3 = نرسم المستقٌم    وناخذ فواصل نقاط تقاطع   
 المستقٌم مع الخط البٌانً

>    لحل المتراجحة :  - 4 = نرسم المستقٌم    وناخذ على محور الفواصل   

= مسقط الخط الذي هو تحت المستقٌم    

<    لحل المتراجحة :  - 5 = نرسم المستقٌم    وناخذ على محور الفواصل   

= المستقٌم  مسقط الخط الذي هو فوق   

 الخط البياني الجانبي   ليكن : مثال

 عين مجموعة تعريف التابع – 1   

=    عدد حمول المعادلة  – 2    −  

≥    حمول المتراجحة  – 3      

 ]   [صورة المجال  – 4   

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
= نرسم المستقٌم شاقولً   صورة نقطة  – 6  وناخذ ترتٌب نقطة التقاطع  

=          هناك مقارب افقً فً هذه الجهة عندئذ اذا كان   +  سلوك التابع  – 7   

=          واذا لم ٌكن هناك مقارب افقً فان    

= اذا كان هناك مقارب شاقولً     سلوك التابع  - 8 =          عندئذ   واذا لم   

=          ٌكن هناك شاقولً فان    
تناظر بالنسبة للمبدأ اذا كان التابع متناظر بالنسبة لمحور التراتٌب ٌكون تابع زوجً واذا كان م – 9

 ٌكون فردي 
 
 



 

74 
 

 لٌكن التابع الذي خطه البٌانً بالشكل  مثال :
 عٌن مجموعة التعرٌف  – 1  

             و            اوجد   - 2  

=    اوجد حلول المعادلة   – 3      

     اوجد  – 4  
 هل التابع زوجً  -5  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-------
-------

-----------------------------
----------------------------

      اذا طمب  – 10
    

 
 فيكون ىناك مقارب مائل وتكون النياية ىي ميل المقارب المائل  

−  معادلة مستقيم عمم ميمو ونقطة منو ىي ملاحظة :     =    − ومعادلة مستقيم عمم     
= منو نقطتان نحسب الميل 

     

     
 م نطبق المعادلة السابقة ث 

  ,     الشكل الجانبي يمثل خط بياني لتابع والمستقيمان  مثال :
 مقاربان مائلان والمطموب    و 

            و            احسب  – 1

  −ثم   +اكتب معادلة المقارب المائل في جوار  – 2

       استنتج  – 3
    

 
       ثم  

    

 
 

 ىل التابع زوجي ام فردي  – 4

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
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 الشكل الجانبً ٌمثل خط بٌانً لتابعمثال: 

 عٌن مجموعة تعرٌف التابع وهل التابع مستمر علٌها  – 1

            و             اوجد  – 2

<    حل المتراجحة  – 3   

=    المعادلة ناقش حلول  – 4   

------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
----------------------------------------------------------- 

= عمى ومستمر  معرفتابع      اذا كان  – 1 [   ] 
=    فان لممعادلة        بالتالي ميما يكن  حل   

 كما في الشكل   عمى الاقل في 

 

مطرد تماما ومستمر و  معرفتابع      اذا كان  - 2
= عمى  =      بالتالي ميما يكن  [   ]

=    فان لممعادلة  [         ]   حل فقط في   
  كما في الشكل
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مطرد تماما ومستمر و  معرفتابع      اذا كان  - 3
= ى عم >         وكان  [   ] فان لممعادلة   

    =   كما في الشكل  حل فقط في   

=    لٌكن لدٌنا التابع مثال :    −    −   
  ادرس تغٌرات التابع على  – 1
=    اثبت ان للمعادلة  – 2  [   ]على المجال   تقبل حل وحٌد   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
----------------------------- 

      نا جدول التغٌرات لتابع لٌكن لدٌ: مثال  

وما هً عٌن مجموعة التعرٌف  –1

            و             

=    عدد حلول المعادلة  ما – 2   

=    ما عدد حلول المعادلة  – 3 −  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
----------------------------- 
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 : لٌكن لدٌنا التابع الذي خطه البٌانً بالشكل  مثال
 عٌن مجموعة التعرٌف  – 1

            و             اوجد  – 2

=    اوجد حل المعادلة  – 3 =    و      

>    وحل المتراجحة   [   ]  احسب  – 4   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-------------
-------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------

=    لٌكن لدٌنا التابع مثال :    −    +    

 ادرس تغٌرات ونظم جدول بها  – 1

+    اثبت ان للمعادلة  – 2  =   ثلاث حلول فً   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
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= 𝒇 𝒙لٌكن لدٌنا التابع : مثال 
𝟏

𝒙 𝟏
𝑰معرف على    = [𝟐 𝟑] 

 𝑪𝒇وارسم   𝒇 𝑰ادرس تغٌرات ونظم جدول بها واحسب  – 1

= 𝒇 𝒙ما عدد حلول المعادلة  – 2
𝟑

𝟒
 𝑰فً  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 

=    لٌكن لدٌنا التابع مثال :   +   −     

 ادرس تغٌرات ونظم جدول بها  – 1
=    اثبت ان للمعادلة  – 2  [ −  −]و  [   −]و  [   ]ثلاث حلول فقط كل حل ضمن المجال   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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= 𝑹 𝒇 𝒙نتأمل التابع المعرف عمى : مثال  𝒙 − 𝒄𝒐𝒔𝒙

𝒇و   𝒇 𝟎احسب (1  (
𝝅

𝟐
= 𝒇 𝜶يحقق  𝜶واستنتج وجود عدد حقيقي  ( 𝟎 

= 𝒇 𝒙اشرح لماذا كل حل لممعادلة (2   [𝟏 𝟏−]يجب ان ينتمي لممجال  𝟎
= 𝒇 𝒙استنتج ان كل حل لممعادلة (3    ]𝟏 𝟎[ينتمي لممجال  𝟎
= 𝒇 𝒙 برىن ان التابع(4  𝒙 − 𝒄𝒐𝒔𝒙   واستنتج ان لممعادلة   ]𝟏 𝟎[متزايد تماما عمى المجال

𝒇 𝒙 =  ]𝟏 𝟎[ينتمي لممجال  𝜶حل حقيقي وحيد  𝟎

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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= 𝒇 𝒙: لٌكن تمرين   √𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 +  𝑹المعرف على  𝟓

   𝐥𝐢𝐦𝒙   𝒇 𝒙احسب  – 1

2 –  𝒂  اكتب ثلاثً الحدود𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 +  بالصٌغة القانونٌة 𝟓

       𝒃  استنتج وجود مقارب مائل للخط𝑪𝒇  اكتب معادلته  +فً جوار 

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
----------------------------- 

= 𝒇 𝒙: لٌكن مثال  𝒙 + √𝒙𝟐 + 𝟏   
 اشرح التأوٌل الهندسً  −عند  𝒇ادرس نهاٌة  – 1

𝚫 𝒚اثبت ان  – 2 = 𝟐𝒙  مقارب مائل فً جوار+  

 𝚫و  𝑪𝒇ادرس الوضع النسبً بٌن  – 3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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= 𝒇 𝒙لٌكن مثال :  𝒙 + √|𝟒𝒙𝟐 − 𝟏| 

 ∞ بدون قٌمة مطلقة وادرس النهاٌة عند   𝒇 𝒙اكتب  – 1
− 𝐥𝐢𝐦𝒙    𝒇 𝒙احسب  – 2 𝟑𝒙   و𝐥𝐢𝐦𝒙    𝒇 𝒙 + 𝒙  
 استنتج وجود مقاربٌن مائلٌن  – 3

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
----------------------------- 
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=    لٌكن تمرٌن :  √   −   +   المعرف على   
   𝐥𝐢𝐦𝒙   𝒇 𝒙احسب  – 1

2 –  𝒂  𝟒اكتب ثلاثً الحدود𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 +  بالصٌغة القانونٌة 𝟑

       𝒃  ادرس نهاٌة التابع𝒉 𝒙 = 𝒇 𝒙 − √ 𝟐𝒙 −  ∞ عند  𝟐 𝟏

       𝒄 استنتج ان للخط مقاربٌن مائلٌن واوجد معادلتهما 

 فوق المقاربٌن  𝑪استنتج ان  – 3

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 
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=    لٌكن مثال :   +
 

√    
 

=   اثبت ان المستقٌم الذي معادلته     - 1  +   +مقارب فً جوار   

  ادرس الوضع النسبً للمقارب و         
=    اصحٌح ان المستقٌم  – 2  −   −مقارب فً جوار   

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 

=    لٌكن مثال :    −   − = حٌث    [   ] 
 ادرس التغٌرات ونظم جدول بها  – 1
=    التً تحقق   استنتج قٌم  – 2   

  [   ]  عٌن  – 3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    :  مثال  −
 

    
     وعين   اثبت انو مستمر عمى   معرف عمى  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
----------------------------- 

=    لٌكن لدٌنا التابع مثال :   −  [   ]معرف على المجال      
 وارسم الخط البٌانً      بعبارة مستقلة عن      اكتب  – 1

 [   ]مستمر على   هل  – 2

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

= 𝒇 𝒙ٌكن لدٌنا التابع : لمثال  𝑬 𝒙 + (𝒙 − 𝑬 𝒙 )
𝟐

[ 𝟐 𝟎]معرف على المجال  

   𝑬 𝒙بعبارة مستقلة عن   𝒇 𝒙اكتب  – 1

 [𝟐 𝟎]مستمر على  𝒇اثبت ان   – 2

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    لٌكن لدٌنا التابع  :     مثال دورة   +  −   ]   ]معرف على المجال      

      ة عن بعبارة مستقل     اكتب  – 1

= عند    ادرس استمرارٌة  – 2   ]   ]ستمر على م  وهل    

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
= تابع مستمر ومعرف على المجال   لٌكن مثال: )تطبٌق مبرهنة قٌمة وسطى(  وٌحقق  [   ]

=    بالشكل   الى التابع المعرف على   نرمز ب     اٌا كان             − بتطبٌق   

=    ٌحقق   من   اثبت وجود عدد حقٌقً   مبرهنة القٌمة الوسطى على التابع    

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

 وٌحقق [   ] تابع مستمر واشتقاقً على   لٌكن مثال : 

>     كان   ]   [  اٌا كان و      كان     اٌا كان     
=    اثبت ان للمعادلة    حلا وحٌدا فً   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    ليكن مثال :  = مستقيم معادلتو   و  [   ]معرف ومستمر عمى      
 

 
  

= حيث   و    ارسم كلا من     -1  و     

 
=     

=    يبدو ان لممعادلة     
 

 
استفد من الرسم لمعرفة   [   [في المجال   حل وحيد   

  مجال صغير يحوي 
=    أخذ لن-2     −

 

 
 [   ]  حيث   

= ينعدم عند       واثبت ان       احسب    
 

 
  

     نظم جدولا بتغيرات     
=    استنتج مما سبق ان  -3

 

 
 [   [عمى المجال   تقبل حل وحيد   

 --------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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 تابع ٌحقق     ولٌكن    تابع خطه البٌانً      لٌكن 

1  )    = −    بالنسبة لمحور التراتٌب او    نظٌر    فان    −     −  =   

2  )    = +     بالنسبة لمحور الفواصل او   نظٌر    فان      −     =   

3  )    = +    بالنسبة للمبدأ او    نظٌر    فان    −  −   −  =   

4  )    =     +         ⃗⃗ وفق الشعاع    ٌنتج عن انسحاب    فان   

5  )    =    +         ⃗⃗ وفق الشعاع    ٌنتج عن انسحاب    فان    

6  )    =    +   +         ⃗⃗ وفق الشعاع    ٌنتج عن انسحاب    فان   

=    ( اذا كان  7  بتبدٌل كل ترتٌب سالب بمعكوسه   ٌنتج عن    فان   |    |

=    ( اذا كان  7  ابمعكوسه ةسالب فاصلةبتبدٌل كل    ٌنتج عن    فان    | |  

=    ليكن التابع  مثال:  +  [   ] المعرف عمى      

   ادرس التغٌرات ونظم جدول وارسم  – 1

=    حٌث    استنتج  – 2 − −        

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------- 
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=    مثال: لٌكن التابع    −   +   المعرف على   
   ادرس التغٌرات ونظم جدول وارسم  – 1

=    حٌث    استنتج  – 2 −  +   +   

=    حٌث    استنتج  - 3 −  +   −   

=    حٌث    استنتج  - 4   −   −   

=    حٌث    استنتج  - 5   +    +    +   +   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 الاشتقاق

=    نسمي المقدار   تابع معرف عمى      :ليكن تعريف 
         

   
معدل التغير  

  لمتابع عند النقطة 

اذا كانت      قابل للاشتقاق عند النقطة      نقول ان التابع  تعريف:

      
         

   
= = ق عند العدد المشت  ونسمي    =     ونرمز لو    اما   

      اذا كانت 
         

   
=  فان التابع غير قابل للاشتقاق عند ىذه النقطة  

=    ليكن  مثال :  ادرس قابمية الاشتقاق عند الصفر والواحد  √

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
----------------------------- 

=    ادرس قابمية الاشتقاق عند الصفر لمتابع  مثال :  √  

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

----------------------------- 
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تابع المشتق وىناك الى عددىا المشتق ىو ال   التابع الذي ينقل كل نقطة من  تعريف :
  نمخص اىميا في الجدولالتابع المشتق  مبرىنات لإيجاد

 ملاحظة المشتق التابع
    =        =    

    =   +        =    
    =         =            
    = √  

     =
 

 √ 
   ]   [ 

    =           =          
    =           =          
    =      

     =  +      =
 

     
  

 : مبرىنة

  +    =   + =      و        + )و     
 

 
)
 
=

       

  
=     و       

 امثمة :اوجد مشتقات التوابع التالية 

1 -     =
 

      
  2 -     =        

3 -     =
      

    
 4 –     =

 

 
  −

 

 
  +  −

√ 

 
 

5 -     =   −   √  6 -     =
 

   
−   

7 -     =
   

√ 
 8 -     =          

9 -     =
    

    
 10 -     =

    

      
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------



 

92 
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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معرف واشتقاقي      و   تابع معرف  وقابل للاشتقاق عمى      مشتق التركيب اذا كان  مبرىنة:
=    تانرانٙ ًٚكٍ ذشكٛة انراتؼٍٛ              حيث   عمى  ٔٚكٌٕ لاتم  (    ) 

=     دٛس   نلاشرماق ػهٗ         (    ) 

 ملاحظة المشتق التابع

    = √          =
     

 √    
 

<    دٛس    

    = (    )
       =       (    )

   
     

    =    (    )      =         (    )  

    =    (    )      = −        (    )  

 

 يصال : أجذ يشرماخ انرٕاتغ انرانٛح

1 -     =    (  +
 

 
) 2 -     =    (

 

 
) 3 -     =    +     

4 -     = √  +   +   5 -     =     −     6 -     = √     

7 -     =       
8 -     = (

    

    
)
 

 9 -     =  √  +   

11 -    = √
   

   
 11 -     =

     

     
     =       

 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 



 

95 
 

= 𝒇 𝒙ليكن لدينا التابع  مثال : 𝒄𝒐𝒔√𝒙  اوجد مجموعة التعريف واثبت انو قابل للاشتقاق
  ] + 𝟎]واوجد تابعو المشتق ثم ادرس قابمية الاشتقاق عمى المجال   ] + 𝟎[عمى 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 ذطثٛماخ الاشرماق 

= اٌ لًٛح انًشرك الأل ػُذ  – 1  (      ) ػُذ انُمطح    ْٕ يٛم انًًاط نهخط   

=   ؼادنح انًًاط ْٙ أ٘ ي        −   +      

ٔنُؤخز انًغرمًٛاخ انًاسج    ْٕ انخط انثٛاَٙ نـ    ارا كاٌ 

ْٕ    اٌ يٛم   (      ) ٔ  (      ) 
         

   
 

)يًاط(ْٕ    ٚصثخ يٛم انًغرمٛى     ٔنكٍ ػُذيا 

 انؼذد انًشرك  

 

 

=    دنح انًًاط نهراتغ اكرة يؼا: يصال
 

   
=    ٔ انراتغ   √  + فٙ انُمطح  

= انرٙ فاصهرٓا    

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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)انخطٙ( :فٙ ْزِ انفمشج دغاب انصٕسج  انرمشٚة انرآنفٙ   - 2

 نهُمطح ٚكٌٕ صؼة فُغرثذل انصٕسج تانًًاط ػُذ الشب َمطح 

ٚكٌٕ انًًاط لشٚثا جذا (      )  فٙ جٕاس انُمطح َلادع

+      تانرانٙ ًٚكٍ اٌ َغرثذل    يٍ  تـ      

   + +     أ٘       =       +      

=    :  يصال      

      ٔ       ٔأجذ      ادغة  – 1

= اكرة يؼادنح انًًاط ػُذ  – 2   

    اعرُرج انرمشٚة انرآنفٙ نـ  – 3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------------------------------------------- 
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=    : يصال      +      

      ٔ       ٔأجذ      ادغة  – 1

= اكرة يؼادنح انًًاط ػُذ  – 2   

    اعرُرج انرمشٚة انرآنفٙ نـ  – 3

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
----------------------------- 

      ٔيشرمّ   اشرمالٙ ػهٗ       ارا كاٌ :دساعح الاطشاد   -3

<     ارا كاٌ  – 1  يرضاٚذ ذًايا          

>     ارا كاٌ  – 2  يرُالص ذًايا          

=     ارا كاٌ  - 3  شاتد          
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=    نٛكٍ نذُٚا انراتغ يصال :    −   + ادسط ذغٛشاخ انراتغ َٔظًٓا فٙ جذٔل   

=    ٔنصثد اٌ نهًؼادنح  [دم ٔدٛذ ضًٍ انًجال    −   − [  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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ْٕ يجال ٔنٛظ   يلادظح : فٙ انفمشج انغاتمح ركشَا اٌ 

 اجرًاع يجالاخ 

=    يصال : نٛكٍ  {
−    <  
    ≥  

َلادع اٌ  

     =  غٛش شاتد     أ٘    −       ٔنكٍ   

 الاعرفادج يٍ يؼذل انرغٛش لإٚجاد انُٓاٚح – 4

=    : نٛكٍ  يصال      

) ادغة   – 1
 

 
) ٔ       ٔ  (

 

 
) 

=    اعرُرج َٓاٚح انراتغ  – 3
      

  
 

 

= ُذ ػ 
 

 
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
-------------------------------------------------------------- 
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 انمٛى انذذٚح يذهٛا 

=    َمٕل اٌ  انمًٛح انكثشٖ يذهٛا : ارا ٔجذ يجال   لًٛح دذٚح كثشٖ يذهٛا ػهٗ انًجال   

>           دٛس   يفرٕح       

=    َمٕل اٌ  انمًٛح انصغشٖ يذهٛا : ارا   لًٛح دذٚح صغشٖ يذهٛا ػهٗ انًجال   

<           دٛس   ٔجذ يجال يفرٕح       

 دورة مثال: رسم

 

=     لًٛح دذٚح فاٌ لًٛح انًشرك يؼذٔيح أ٘      ارا كاَد  يلادظح:   

=     ارا كاَد   لًٛح دذٚح     ٔغٛش اشاسذّ فاٌ   

 خط تٛاَٙ نهراتغ ذايم انشكم ٔاجة ٚا يذرشو    فٙ انشكم انًشافك :  يصال

1-             
   −   ٔ       ٔ       ٔ    −  ٔ      ٔ      ػٍٛ  -2
=    يا ػذد دهٕل انًؼادنح   -3    
<     دم انًرشاجذح  -4   
 اكرة جذٔل ذغٛشاخ انراتغ – 5

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

--------
--------

-----------------------------
-----------------------------

-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------
-----------------------------

----------------------------
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 يلادظح :

 

 ادسط لاتهٛح الاشرماق ػُذ انصفش  يصال :

1 -     =   √       2 -       =  | |      3 -      =
   | |

    
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------- 
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=    لٌكن مثال :  {
     

 

 
    

     =   
  

 هل التابع قابل للاشتقاق عند الصفر  - 1

   على  اوجد التابع المشتق – 2

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

 انًشرماخ يٍ انًشاذة انؼهٛا

=       فاٌ انًشرك الأل   اشرمالٙ ػهٗ      ارا كاٌ        

=       فاٌ انًشرك انصاَٙ    اشرمالٙ ػهٗ       ارا كاٌ  (     )
 
= (       )  ٔيُّ  

=       ْٕ   انًشرك يٍ انًشذثح  (         )   
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  ٔ   ٔ   فٙ كم دانح ادغة انًشرماخ يٍ انًشذثح ذطثٛك : 

1 -     =      +       2 -     =
 

    
 

3 -     =  √  4 -      =   −
 

 
  +  −   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 دساعح ذاتغ يصهصٙ 

  ]ٔكاٌ فشد٘ أ صٔجٙ ػُذئز ًٚكٍ دساعرّ ػهٗ انًجال   ارا كاٌ انراتغ دٔس٘ ٔدٔسِ 
 

 
] 

=    لٌكن التابع مثال:       +   المعرف على       
   اثبت ان التابع دوري ودوره  – 1

 [   ]اثبت ان التابع فردي واستنتج انه ٌمكن دراسته على المجال  – 2

 وارسم خطه البٌانً  [   ]ادرس تغٌرات التابع على المجال  – 3

 [   −]استنتج الرسم على المجال  – 4

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    لٌكن مثال :       

  اكتب مجموعة التعرٌف واثبت انه فردي ودوري دوره  -1
  ]استنتج انه تكفً  دراسته على المجال  -2

 

 
 وادرس التغٌرات ]

=    حٌث    واستنتج    ارسم  -3     −   
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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 يؼادنح َصف انًًاط

= ارا كاَد انُمطح  ذؼشٚف :   ذُرًٙ انٗ طشفٍٛ يٍ يجًٕػح انرؼشٚف ٔكاَد  

1-        
         

   
= تانرانٙ انراتغ لاتم نلاشرماق يٍ انٛغاس ٔيؼادنح َصف   

= انًًاط يٍ انٛغاس ْٙ     −   +      
2-        

         

   
= تانرانٙ انراتغ لاتم نلاشرماق يٍ انًٍٛٛ ٔيؼادنح َصف    

= انًًاط يٍ انًٍٛٛ ْٙ      −   +      
= ارا كاٌ  -3 =     فاٌ انراتغ لاتم نلاشرماق ٔ      ٔيؼادنح انًًاط  

  =        −   +      
      ارا كاٌ  -4

         

   
= = انراتغ ًٚهك يًاط شالٕنٙ ػُذ      

      ارا كاٌ  -5
         

   
= = انراتغ ًٚهك يًاط  ػُذ      
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=    لٌكن لدٌنا التابع  :تطبٌق 
   

| |  
 

= بدون قٌمة مطلقة وادرس قابلٌة الاشتقاق من الٌمٌن عند      اكتب   - 1       واكتب معادلة   
 نصف المماس من الٌمٌن

= ادرس قابلٌة الاشتقاق من الٌسار عند  - 2  واكتب معادلة نصف المماس من الٌسار  
 ونصفً المماس   وارسم  [   −]ادرس اطراد التابع على المجال  – 3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    نٛكٍ : ذطثٛك √ −       

 أجذ يجًٕػح انرؼشٚف  -1
 ًٕػح ذؼشٚفّاٚكٌٕ انراتغ يغرًش ػهٗ يج -2
 دٔس نّ   اشثد اٌ انراتغ صٔجٙ ٔٚمثم  -3
   اشرمالٙ ٔاسعى   اشثد اٌ  [   ]ػهٗ   يمصٕس   نٛكٍ  -4
   اعرُرج  -5

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=   انًغرمًٛاٌ  نٛكٍ نذُٚايلادظح:    +    ٔ    =    +     

=    ارا كاٌ      َمٕل اٌ  -1 −  
= ارا كاٌ       َمٕل اٌ  -2    
=    : نٛكٍ يصال  َمطرٍٛ   ٔ دٛس   ٔ خطّ انثٛاَٙ    

فاصهرٓا   ٔنركٍ   ٔ   يُّ فاصهرًٓا 
   

 
اشثد اٌ انًًاط  

   ٘ ٕٚاص  فٙ 

-------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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+          فٙ يؼهى يرجاَظ يصال :    = ْٙ يؼادنح دائشج   

ستغ انذائشج انًشعٕو ْٕ خط   ٔيُّ  َٔصف لطشْا   يشكضْا   

=    تٛاَٙ نهراتغ  √ −     

 ]   ]ػهٗ انًجال       ادغة  – 1

انرٙ فاصهرٓا    فٙ انُمطح   نهذائشج   اعرُرج يؼادنح نهًاط   - 2
 

 
 

  ػًٕد٘ ػهٗ      ذذمك اٌ انًغرمٛى  – 4

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

 

=    نٛكٍ يصال : 
    

    
يًاط ل   نٛكٌٕ انًغرمٛى   ٔ  ػٍٛ  

  ػُذ انُمطح    

----------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    : نٛكٍ نذُٚا انراتغ  يصال   −   + لًٛح دذٚح يذهٛا   نٛكٌٕ نهراتغ   ػٍٛ     

= ػُذ    

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    نٛكٍ يصال : 
        

   
لًٛح دذٚح    −  دٛس   ٔ   ٍ ػذداٌ دمٛمٛاٌ ػٛ    دٛس  

 ْٔزِ انمًٛح انذذٚح يؼذٔيح يذهٛا

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
-------------------------------------------------------------- 
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انًؼشف   خط تٛاَٙ نهراتغ   فٙ انشكم انجاَثٙ يصال: 

    = √  +   انًؼشف ػهٗ   

 ْم انراتغ صٔجٙ -1
  ∞ ادغة انُٓاٚح ػُذ  -2
=   اشثد اٌ  -3   +يماسب يائم فٙ جٕاس   
 ادسط انرغٛشاخ  ْٔم ْٙ يطاتمح نهشكم  -4

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    : نٛكٍ ذطثٛك   √   −    

      ٔادغة   ]   [ٔاشرمالٙ ػهٗ  [   ]يؼشف   اشثد اٌ  -1
 ٔيارا ذغرُرج  ٔ   ادسط لاتهٛح الاشرماق ػُذ  -2
   ٔاسعى انًًاعاخ ٔ  [   ]غٛشاخ ػهٗ انًجال ادسط انر -3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 



 

116 
 

 ذًاسٍٚ ٔيغائم :

  اكرة يؼادنح انًًاط فٙ انُمطح انرٙ فاصهرٓا : ذًشٍٚ 

1 -     =  √        =   2 -     =           =   

3  -       =         =
 

 
 4 -     =

 

    
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    ٔفك  { −} انخط انثٛاَٙ نهراتغ انًؼشف ػهٗ    نٛكٍ نذُٚا ذًشٍٚ : 
       

   
 

  فٙ انُمطح انرٙ ذغأ٘ فاصهرٓا   دنح نهًاط اكرة يؼا -1
= يًاعا يٕاصٚا نهًغرمٛى انز٘ يؼادنرّ   ْم ٚمثم  -2 −   
−  يًاعا يٕاص٘ نهًغرمٛى   ْم ٚمثم  -3   =   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------- 
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=    نٛكٍ ٍ :ذًشٚ   −   +    

 َٔظى جذٔلا تٓا  ادسط ذغٛشاخ  -1
=    ذذمك اٌ نهًؼادنح  -2  شلاز جزٔس   

 --------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    نٛكٍ نذُٚا انراتغ ذًشٍٚ :     +    + = لًٛح دذٚح ػُذ   نٛكٌٕ نهراتغ   ػٍٛ       

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    نٛكٍ ذًشٍٚ :     +    −     +     انًؼشف ػهٗ   

 ادسط انرغٛشاخ َٔظى جذٔلا تٓا -1
=    يا ػذد دهٕل انًؼادنح  -2   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    : نٛكٍ ذًشٍٚ   + √ +   انًؼشف ػهٗ     

+ √ذذمك اٌ  -1         =   يٍ   اٚا كاَد      
+ )اٌ اعرُرج  -2   )      +       −     =   يٍ   اٚا كاَد   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

 ذًشٍٚ : أجذ َٓاٚاخ انرٕاتغ

1 -     =
      

 
= عند     2 -     =

    

 
= عند     

3 -      =
√    √ 

   
= عند     

4 -  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

≥    : اشثد اٌ  ذًشٍٚ ≤ يٍ اجم      

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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+     اشثد اٌ : يرشاجذح ْٕٚجُض ذًشٍٚ :      ≥   ]  دٛس    
 

 
[  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    : نٛكٍ نذُٚا انراتغ ذًشٍٚ  √   

   
  ]   ]يؼشف ػهٗ  

  اشرمالٙ ػُذ انصفش   ْم  -1
 ]   [ػهٗ       ادغة  -2

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

 ذًشٍٚ : أجذ يشرماخ انرٕاتغ انرانٛح

1 -     =        2 -     =        

3 -     =
 

      
 4 -     =

 

      
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

 

=    : نٛكٍ ذًشٍٚ 
    

   
  

 أجذ يشرك انراتغ -1
=    اعرُرج يشرك انرٕاتغ انرانٛح  -2

   

√   
  ٔ    = √    

   
  ٔ    =

       

      
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

=    : نٛكٍ نذُٚا انراتغ ذًشٍٚ     +    + يًاعا افمٛا    نٛمثم   ٔ   ػٍٛ   

       فٙ انُمطح 

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------------------------------- 
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=    نٛكٍ :ذًشٍٚ 
        

    
 نٛكٌٕ  ٔ   ػٍٛ    خطح انثٛاَٙ   ذاتغ يؼشف ػهٗ  

  =   +   يؼادنح نهًاط فٙ انُمطح انرٙ فاصهرٓا   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

=    نٛكٍ ذًشٍٚ :     +    + = ذ نٛكٌٕ نهراتغ لًٛح دذٚح ػُ  ػٍٛ       

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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= 𝒇 𝒙نٛكٍ نذُٚا انراتغ  ذًشٍٚ : 𝒙 + √𝒙 − 𝟏 − ]   𝑫𝒇 [𝟏دٛس  𝟒

 ادسط ذغٛشاخ انراتغ -1
=    اشثد اٌ انًؼادنح  -2  ذًهك دم ٔدٛذ  
  ٔ   اشثد اٌ انذم يذصٕس تٍٛ  -3
 أجذ انذم جثشٚا -4

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    نٛكٍ ذًشٍٚ : 
 

   
−    ]   [= انًؼشف ػهٗ   √

  ػهٗ   ادسط ذغٛشاخ  -1
=    اعرُرج اٌ انًؼادنح  -2  ]   [ذًهك دم ٔدٛذ فٙ انًجال   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    نٛكٍ نذُٚا انراتغ :ذًشٍٚ 
    

      
  يؼشف ػهٗ  

   ادسط انرغٛشاخ ٔاسعى  -1
 (      ) فٙ انُمطح    انز٘ ًٚظ    يؼادنح نهًاط اكرة  -2
 اكرة يؼادنح كم يًاط ًٚش يٍ انًثذأ )نٛظ انًًاط فٙ انًثذأ(  -3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    نٛكٍ نذُٚا انراتغ  : يغانح
             

      
 { }  يؼشف ػهٗ  

 ذٔل تٓاأجذ انُٓاٚاخ ػُذ اطشاف يجًٕػح انرؼشٚف ٔادسط انرغٛشاخ َٔظى ج -1
=   اشثد اٌ انًغرمٛى  -2  −  ∞يماسب يائم فٙ جٕاس   
   ٔ   يغ انًماسب انًائم  شى اسعى    ادسط انٕضغ انُغثٙ نهخط  -3
−  دذد ُْذعٛا ػذد دهٕل انًؼادنح  -4   +     +    +     −   − =   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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 مسالة:

=    لتابع ( لٌكن لدٌنا ا1   +   +   المعرف على   
 ماذا تستنتج   −  ( احسب     

=    ( اثبت ان        +      −  +    
=    المعادلة   ( حل فً        فً      ثم شكل جدول الاشارة للتابع   

=    ( لٌكن لدٌنا التابع  2
     

     
 

            و             ( احسب    

=     ( اثبت ان    
      

        
 

 وشكل جدول التغٌرات      ( ادرس تغٌرات    

=   ( اثبت ان      ∞ فً جوار    مقارب مائل  للخط   

 --------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    انخط انثٛاَٙ نهراتغ   نٛكٍ         يؼهى يرجاَظ  فٙذًشٍٚ :   − √  +   

 ٔيا انًؼُٗ انُٓذعٙ ∞ ادغة انُٓاٚح ػُذ  -1
=   اشثد اٌ  -2  يماسب افمٙ    
 َظى جذٔل انرغٛشاخ -3
  اسعى انًماستاخ شٍ  -4

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
------------------------------------------------------------- 
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 يغؤنح 

=    وفق   : لٌكن التابع المعرف على  اولا    − √ +    

  متزاٌد تماما على   اثبت ان التابع  –       
=    حل جبرٌا المعادلة  –          

  على      ثم استنتج اشارة   نظم جدولا باطراد التابع  –       

=    وفق   المعرف على   : لٌكن التابع ثانٌا   √ +   −    ولٌكن خطه   

            ( اوجد      

=     فان   من   ( بٌن انه من اجل كل      
    

√    
  ثم استنتج جدول تغٌرات  

=   ( اثبت ان         −فً جوار    مقارب مائل ل   −

   ( ارسم كل مقارب وجدته وارسم      

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 



 

138 
 

=    نٛكٍ انراتغ ذًشٍٚ :        +        

 [   ]ٔاعرُرج اَّ ذكفٙ دساعرّ ػهٗ    اشثد اٌ انراتغ صٔجٙ ٔاَّ دٔس٘ ٔدٔسِ  -1
=     اشثد اٌ  -2             −        
   ٔاسعى  [   ]ػهٗ   ادسط ذغٛشاخ   -3
 [     −]ػهٗ    اعرُرج  -4

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
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--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------
------------------------------ 

   

--------------------------------------------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------------------------------------------

------------------------------------------------------------------------------------------------- 
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 : نٛكٍ انشعى انثٛاَٙ انًجأس ذًشٍٚ 

 أجذ انمٛى انذذٚح نهراتغ  -1
≥    يا ػذد دهٕل انًرشاجذح  -2   
     ٔ       أجذ  -3
            أجذ  -4
∫ادغة  -5       

  

  
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    نٛكٍ انراتغ : ذًشٍٚ  (       −
 

 
)
 

 انًطهٕب  انًؼشف ػهٗ  

  د اٌ انراتغ صٔجٙ ٔاَّ دٔس٘ ٔدٔسِ اشث -1
  ]ادسط انرغٛشاخ ػهٗ انًجال  -2

 

 
[َٔظى جذٔلا تٓا ٔاسعى انخط انثٛاَٙ ػهٗ انًجال   ] −

 

 
 
 

 
[ 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    لٌكن التابع : تمرٌن   

        

  
     

 −
 

 
   =  

 

 لٌكون التابع مستمر عند الصفر  عٌن قٌمة 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    تغ نٛكٍ انراذًشٍٚ : 
   | |

    
  انًطهٕب 

  −أجذ انُٓاٚح ػُذ  -1
 ادسط لاتهٛح اشرماق انراتغ ػُذ انصفش يٍ انًٍٛٛ -2
       فٙ انُمطح    اكرة يؼادنح َصف انًًاط يٍ انًٍٛٛ نهخط  -3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    انخط انثٛاَٙ نهراتغ    نٛكٍ ذًشٍٚ :  √   −   +   

  +ادسط انُٓاٚح ػُذ   -1
−   اكرة      -2   +  تانشكم انمإََٙ  

=    ادسط َٓاٚح          − √   −    +ػُذ     

 ٚطهة اٚجاد يؼادنرّ  +ًٚهك يماسب يائم ػٍ   اعرُرج اٌ انخط     

 فٕق انًماسب    اشثد اٌ   -3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    تانشكم   نٛكٍ نذُٚا انراتغ انًؼشف ػهٗ  :ذًشٍٚ {
     

 

 
    

    =  
 

 اشرمالٙ ػُذ انصفش     اشثد اٌ  -1
   ػهٗ       ادغة  -2
            أجذ  -3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

=    : نٛكٍ ذًشٍٚ 
    

   
[انًؼشف ػهٗ   −   + [  

 (    )        ٔاعرُرج             ادغة  -1
< دٛس ارا كاٌ   ػٍٛ ػذد دمٛمٙ  -2   ]          [     كاٌ   

 ---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    : نٛكٍ انراتغ  ذًشٍٚ
       

   
 ادغة انُٓاٚح ػُذ انصفش { }  ػهٗ  انًؼشف 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
----------------------------------------------------------------------------------------

---------------------------------------------- 

=    ػٍٛ يجًٕػح ذؼشٚف انراتغ ذًشٍٚ :
    

√     
 ٔأجذ انُٓاٚح ػُذ انصفش 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    نراتغ نٛكٍ اذًشٍٚ : 
      

  
+

 

 
 أجذ انُٓاٚح ػُذ انصفش   انًؼشف ػهٗ  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

 

 نٛكٍ انخط انثٛاَٙ نهراتغ

            أجذ  -1
 ػٍٛ انمٛى انذذٚح يغ ركش انُٕع  -2
=    يا ػذد دهٕل انًؼادنح  -3   
<     دم انًرشاجذح  -4   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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  ذًشٍٚ : نٛكٍ انجذٔل انًؼثش ػٍ ذغٛشاخ 

 

 اكرة يؼادنح كم يماسب شالٕنٙ أ افمٙ -1
 ْم ٕٚجذ يماستاخ يائهح  -2
 نهخط يًاعاخ افمٛح  ْم ٕٚجذ -3
=    اشثد اٌ نهًؼادنح  -4 [دم ٔدٛذ ضًٍ انًجال    −    [  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------------------------- 

  نٛكٍ جذٔل انرغٛشاخ نهراتغ 

            أجذ  -1
 اركش لًٛح انذذٚح يغ ركش انُٕع -2
=    ْم  -3  لًٛح دذٚح نهراتغ  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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  نٛكٍ انجذٔل انًؼثش ػٍ انراتغ ذًشٍٚ : 

 أجذ انًُطهك ٔانًغرمش انفؼهٙ -1
 اكرة يؼادنح انًماستاخ -2
 انُٕع يا ْٙ انمٛى انذذٚح يغ ركش -3
=    يا ػذد دهٕل انًؼادلاخ  -4   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 

=    ٔفك   ] +  [انًؼشف   انخط انثٛاَٙ نهراتغ   : نٛكٍ  ذًشٍٚ
          

  
 

            أجذ   -1
=   اشثد اٌ  -2   يماسب يائم نهخط   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    : نٛكٍ نذُٚا انراتغ ذًشٍٚ  √ − [انًؼشف ػهٗ     −    [   

انرٙ فاصهرٓا   فٙ انُمطح   نهخط   اكرة يؼادنح انًًاط  -1
 

 
 يُّ 

 يرؼايذاٌ  ٔانًًاط      ذذمك اٌ انًغرمٛى  -2
 اشثد اٌ يذٕس انرشاذٛة ْٕ يذٕس ذُاظش -3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=      انًؼشف ػهٗ   نٛكٍ نذُٚا انراتغ ذًشٍٚ :     +   +  ٛمٛاٌػذداٌ دم    دٛس   

       يًاط افمٙ فٙ انُمطح   نكٙ ٚمثم انخط     ػٍٛ  -1
=    انًؼشف تانشكم   نٛكٍ نذُٚا انراتغ  -2

    

   
=   +  +

 

   
ٔاعرُرج يؼادنح انًماسب  

   نهخط   انًائم 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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= 𝒇 𝒙تانشكم  𝑹 {−𝟏}انًؼشف ػهٗ  𝒇نٛكٍ نذُٚا انراتغ :  يغؤنح
𝒙 𝟐

 𝒙 𝟏 𝟐
 

 جذ َٓاٚح انراتغ ػُذ يجًٕػح انرؼشٚف ٔاركش انًماستاخأ -1
 ٔانًماسب الافمٙ   ادسط انٕضغ انُغثٙ تٍٛ  -2
 َٔظى جذٔلا تٓا ٔػٍٛ انمٛى دذٚا يذهٛا  ادسط انرغٛشاخ نهراتغ  -3
  −فٙ انُمطح انرٙ فاصهرٓا   نهخط   اكرة يؼادنح انًًاط  -4
  اسعى يا ٔجذخ يٍ يماستاخ شى اسعى  -5
+   ا ػذد دهٕل انًؼادنح  َالش تٛاَٛ -6    −    +   −   =   
 يرٕاصٚاٌ ٔغٛش يُطثماٌ ٔيُصف انشتؼٍٛ الأل ٔانصانس   اشثد اٌ انًغرمًٍٛٛ  -7

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
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---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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 : ليكن لدينا التابع الذي جدول تغيراتو معرف بالشكل تمرين 

 اكتب مجموعة التعريف -1
 اكتب معادلة المقاربات-2
  اكتب معادلة المماس في نقطة فاصمتيا -3
 مائل ولماذا مقاربات   ىل يقبل -4
 عين القيم الحدية مع ذكر النوع -5
 اشتقاقي عند الصفر ولماذا  ىل التابع -6
=    اثبت ان المعادلة  -7  حلا وحيدا  
<    ما مجموعة حمول المتراجحة  -8   
=    حيث    يعبر عن التابع واستنتج   ارسم خطا بيانيا -9 |    | 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    ليكن لدينا التابع تمرين :   المطموب    √      

  احسب  -1
 

 
)  و       و   

 

 
) 

=    استنتج نياية التابع -2
   (  √ )   

  
 

 

=  عند 
 

 
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------- 
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=    ليكن لدينا التابع  :تمرين 
   

   
  

  +اوجد نياية التابع عند  -1
< حيث اذا كان   عين عدد -2   ]          [     كان   
  لمتابع   ىي مركز تناظر لمخط        اثبت ان النقطة -3

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    بالشكل   المعرف عمى   ليكن لدينا التابع تمرين: 
 

      
  

 حدود اثبت ان التابع م-1
=    اوجد نياية التابع  -2

         

      
 

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 

=    ليكن تمرين : 
 

 
+   خطو   √

 ادرس قابمية الاشتقاق عند الواحد-1
= اكتب معادلة المماس في النقطة التي فاصمتيا  -2   

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

--------------------------------------------------------------- 
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=    اوجد نياية التابع تمرين : 
           

  
 عند الصفر  

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------------
---------------------------------------------------------------

-------------------------------------------------------------- 

 الشكل الجانبي في : تمرين 

      و      ( احسب  1

=    ما عدد حمول المعادلة  ( 2   

= اشتقاقي عند   ( ىل  3  ؟ عمل؟  

        اوجد(  4
    

 
 

 ( كم قيمة صغرى او كبرى محميا لمتابع 5

<    عين حمول المتراجحة (  6    

-------------------------------------------------
-------------------------------------------------

-------------------------------------------------
------------------------------------------------- 


