
 

 

  3+2الوحدتين مراجعة  محمد الغلاييني 

 

 حل الأسئلة الاتيه:اولاً: 

𝑰المعرف على  fالخط البٌانً للتابع  Cبفرض  السؤال الأول:  وفق: ,∞+,𝟎-=

𝒇(𝒙) =  
𝟒𝒙𝟑 + 𝟑 − 𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝟐𝒙𝟐
 

𝐥𝐢𝐦𝒙→𝟎احسب  (1 𝒇(𝒙). 

:∆اثبت أن :  (2 𝒚 = 𝟐𝒙  مقارب للخطC  بجوار+∞. 

𝑰التابع المعرف على المجال  fلٌكن  السؤال الثانً: 𝒇(𝒙)وفق  ,∞+,𝟐-= =  
𝟐𝒙+𝟏

𝒙−𝟐
 . المطلوب :

∞→𝐥𝐢𝐦𝒙احسب  (1 𝒇(𝒙)  و استنتج𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞ 𝒇(𝒇(𝒙)). 

∞+→𝐥𝐢𝐦𝒙أعد حساب  (2 𝒇(𝒇(𝒙))  بعد كتابة𝒇(𝒇(𝒙))  بدلالة𝒙. 

𝒇(𝒙)وفق:  Rالمعرف على  fالخط البٌانً للتابع  Cلٌكن السؤال الثالث:  = {
𝟐𝒙

𝒙+𝐬𝐢𝐧𝒙

𝟏
 ، المطلوب:  

𝒙مستمر عند  fأثبت أن التابع  (1 = 𝟎. 

∞→𝐥𝐢𝐦𝒙احسب  (2 𝒇(𝒙) .و فسر النتٌجه هندسٌا 

𝑹المعرف على  fالخط البٌانً للتابع  Cلٌكن  السؤال الرابع: ∖ 𝒇(𝒙)وفق:  +𝟑−,𝟑* =  
𝒙𝟑+𝒙𝟐+𝟖𝒙

𝒙𝟐−𝟗
 ، المطلوب:  

𝒚الذي معادلته  ∆أثبت أن المستقٌم  (1 = 𝒙 +  .Cمقارب مائل للخط  𝟏

 .∆مع مقارب  Cادرس الوضع النسبً للخط  (2

𝒇(𝒙)وفق:  ∗𝑹المعرف على  fللخط  البٌانً للتابع  Cلٌكن السؤال الخامس:  = 𝟏 − 𝒙 𝐜𝐨𝐬 .
𝟐

𝒙
 ، المطلوب: /

𝒚الذي معادلته  ∆أثبت أن المستقٌم  (1 = 𝒙 +  .Cمقارب مائل للخط  𝟏

 .∆مع مقارب  Cادرس الوضع النسبً للخط  (2

𝒇(𝒙)وفق:  Rالمعرف على  fالخط البٌانً للتابع  Cلٌكن  السؤال السادس: = 𝟐𝒙 + √|𝒙𝟐 −  ، المطلوب:   |𝟒

 .∞+و ∞−عند  fادرس نهاٌة  (1

2)  (a ب احس𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞(𝒇(𝒙) − 𝟑𝒙). 

(b  احسب𝐥𝐢𝐦𝒙→−∞(𝒇(𝒙) − 𝟑𝒙). 

3) (a  استنتج أن الخطC  ٌطلب تعٌٌن معادلتٌهما . 𝟏∆ و 𝟐∆ٌقببل مستقٌمٌن مقاربٌن مائلٌن 

(b  ادرس الوضع النسبً للخطC  𝟏∆ و 𝟐∆وكل من المقاربٌن. 

𝒇(𝒙)وفق:  Rالمعرف على  𝒇الخط البٌانً للتابع  Cلٌكن  السؤال السابع: = 𝟐𝒙 + √𝒙𝟐 +  ، والمطلوب : 𝟏

𝒂احسب العدد  (1 = 𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞
𝒇(𝒙)

𝒙
𝒃ثم احسب   = 𝐥𝐢𝐦𝒙→+∞(𝒇(𝒙) − 𝒂𝒙). 

 ٌطلب تعٌٌن معادلة له. ∞+فً جوار  Cللخط البٌانً  ∆استنتج وجود مقارب مائل  (2

 .Cو الخط  ∆ادرس الوضع النسبً للمقارب  (3
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 حل التمارٌن الاتٌه: ثانٌا:

 التابع المعٌن بالعلاقة : 𝒇لٌكن التمرٌن الأول: 

𝒇(𝒙) =
𝟒

(𝒙 − 𝟏)𝟐
 

 .1فً جوار  𝒇ادرس نهاٌة  (1

𝒇(𝒙)مركزه ٌحقق  𝑰اوجد مجالاً  (2 > 𝑰تنتمً إلى المجال  𝒙أٌاً كانت  𝟏𝟎𝟒 ∖ *𝟏+. 

𝐥𝐢𝐦𝒙→𝟏احسب  (3 𝒇(𝒇(𝒙)). 

𝟏تتحقق المتراحة الاتٌة:  𝑹من  𝒙ومن أجل كل  𝑹تابعاً معرفاً على  𝒇لٌكن  التمرٌن الثانً: ≤ 𝒇(𝒙) ≤ 𝟐 

-على المجال  𝒈ولنعرف التابع  − ∞,  وفق العلاقة: ,𝟎

𝒈(𝒙) =  
𝟐𝒇(𝒙) + 𝟏

𝒙
 

𝒙 أثبت أنه أٌاً تكن  (1 ∈ - − ∞, كان   ,𝟎
𝟓

𝒙
≤ 𝒈(𝒙) ≤  

𝟑

𝒙
. 

 وعند الصفر. ∞−عند  gأوجد نهاٌة التابع  (2

𝒇(𝒙)وفق  Rالمعرف على  fالخط البٌانً للتابع  𝑪𝒇لٌكن التمرٌن الثالث:  = 𝟐𝒙 − √𝒙𝟐 +  والمطلوب: , 𝟓

 ونظم جدولاً بها. fادرس تغٌرات  (1

𝒇(𝒙)أثبت أن العادلة  (2 = ,𝟏-ٌقع فً المجال   𝜶تقبل حلاً وحٌداً  𝟎  ثم جد الحل جبرٌاً. ,𝟐

𝒈(𝒙)وفق :   Rالمعرف على  gاستنتج مشتق التابع  (3 = 𝟐𝐬𝐢𝐧 𝒙 − √𝐬𝐢𝐧𝟐 𝒙 + 𝟓. 

 

 حل المسألة الاتٌه:ثالثا: 

 

𝒇(𝒙)المعرف وفق  𝒇الخط البٌانً للتابع  𝑪لٌكن المسألة الأولى:  = 𝒙√𝒙(𝟐 − 𝒙) . 

,𝟎,معرف على المجال  𝒇(𝒙)تحقق أن  (1 ,𝟎-اشتقاقً على  𝒇ثم أثبت أن  -𝟐  على هذا المجال. 𝒇′(𝒙)واحسب  ,𝟐

𝒙عند  𝒇ادرس قابلٌة اشتقاق  (2 = 𝟐 , 𝒙 =  ماذا تستنتج ؟  𝟎

 ونظم جدولا بها. 𝒇ادرس تغٌرات  (3

ٌّن مماسً  (4 ,𝑨(𝟎فً النقطتٌن  𝑪ع 𝟎) , 𝑩(𝟐, 𝟎). 

 .𝑪ثم ارسم  𝑩,𝑨فً  𝑪ارسم مماسً  (5
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 احسب نهاٌة التوابع التالٌة :

1- 𝒇(𝒙) =
   𝒙−𝟏

𝒙−
 

𝟐

    a=
 

𝟐
              𝒇(𝒙) =

   𝒙+𝒄  𝒙

𝒙+
 

𝟒

     𝒂 = −
 

𝟒
 

2- 𝒇(𝒙) =
𝟏−𝒄  𝒙

   𝒙
    𝒂 = 𝟎               𝒇(𝒙) =

𝟏−𝒄  𝒙

𝒙𝟐
       𝒂 = 𝟎 

3- 𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐−𝟒

𝒙−𝟐
       𝒂 = 𝟐            𝒇 =

−𝟐+√𝒙𝟐+𝒙+𝟐

𝒙−𝟏
       𝒂 = 𝟏 

R :𝒇(𝒙)المعرف على  fالخط البٌانً للتابع  cلٌكن التمرٌن الثانً:  =
𝒙

|𝒙|+𝟑
 

 x=0ادرس قابلٌة الاشتقاق عند -1

 اكتب معادلة المماس فً تلك النقطة -2

∞−→𝐥𝐢𝐦𝒙احسب  -3 𝒇(𝒙)  ثم اعط عددا حقٌقٌاA  ٌحقق الشرط اذا كانx <A اذا كان𝒇(𝒙) ∈- − 𝟏 𝟎𝟓,−𝟎 𝟗𝟓,   
 

 ادرس قابلٌة الاشتقاق عند كل من:

1- 𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐+|𝒙|

𝒙𝟐+𝟏
   𝒂 = 𝟎           2- 𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟏)√𝒙(𝟏 − 𝒙)  𝒂 = 𝟏 

 السؤال الثالث: 

𝒇(𝒙)لٌكن التابع  = √𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒇(𝟏)اذا علمت ان  a,bعٌن  𝟐 =  قٌمة حدٌة  𝟏

𝒈(𝒙)حٌث ́𝒈(𝒙)و استنتج  ́𝒇(𝒙)اوجد  -2 = 𝒇(𝒄  𝒙) 
 

 وفق: Rالمعرفٌن على  f, gللتابعٌن  𝑪𝒈و  𝑪𝒇لٌكن الخطان البٌانٌان : السؤال الرابع 

   𝒇(𝒙) = 𝒄  𝒙  −𝒙 و𝒈(𝒙) =  −𝒙  

 اوجد معادلته  x=0اثبت ان الخطٌن ٌقبلان مماس مشتركا فً النقطة  -1

́𝒈(𝒙)لٌكن لدٌنا تابع مشتقه ٌساوي   -2 =
𝟏

√𝟏−𝒙𝟐

̀
𝒇(𝒙)ولدٌنا التابع   = 𝒈(   𝒙)  اثبت ان𝒇(𝒙) = −𝟏́ 

 

𝒇(𝒙)وفق:  R\[2] تابع معرف على   f ؤال الخامس: سال =
𝒂𝒙+𝒃

𝟐𝒙−𝟒
ٌساوي  cلتكون معادلة المماس للخط a , bعٌن  

𝒚 =
−𝟑𝒙

𝟐
+  1فً نقطة فاصلتها  𝟏

 


