
              
 

ن النسب المثلثيّةالعلاقات              : الأساسية بي 

 

 

ي الأربـاع والـزوايا                                                               النسـب المثلثيـة لـلزوايـا الشهيـرة :  
ن
 الإشـارات ف

 

 
 

    

                                                                                
 

 
       

 
 

             
 
    

±  كلل  ـنهم  :  حساب نسبة مثلثيّة لزاوية   
𝝅

𝟐
      ،±𝝅    ،±𝟐𝝅   أينـما وجـدت .                      

ي زاويتـها  -1
𝝅) النسـبة الت  − 𝒙)  ي ب ها شارتإنطبق على النسبة

 .  𝒙 ونعيد الزاوية إلى,  مع بقاء النسبة نفسها , الربــع الثانن

ي زاويتـها  -2
𝒙) النسـبة الت  − 𝝅)  ,(𝒙 + 𝝅)  الزاوية إلىونعيد  النسبة نفسها  وتبق   , الربــع الثالثب ها شارتإنطبق على النسبة 𝒙  . 

ي زاويتـها  -3
 .  𝒙 ونعيد الزاوية إلى ,   مع بقاء النسبة نفسها ،  الرابعشارات الربــع إنطبق على النسبة   (𝒙−)  النسـبة الت 

ي زاويتـها  -4
  النسـبة الت 

𝝅

𝟐
∓ 𝒙   أو  

𝟑𝝅

𝟐
∓ 𝒙  ل ن

ّ
  .  لزاويةا الربــع الذي تقع فيه ةونراعي إشار  و بالعكس، 𝒔𝒊𝒏إلى  𝒄𝒐𝒔ة من النسببد

 

  ة : ـكال الآتيـد الأشـبأححلول معادلات   : ة ـية البسيطـادلات المثلثـالمع وللـح  

ةمتطـابقـات                                    :       نـوع أو فرق زاويتيـة لمجمـب المثلثيـالنس              :  شهـي 

𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂 :  النسـب المثلثيـة لضعفـي الـزاويـة     = 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒂 

𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂 = 𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂 −  𝟏 

𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂 = 𝟏 −  𝟐𝒔𝒊𝒏𝟐𝒂 
𝒔𝒊𝒏𝟐𝒂 = 𝟐𝒔𝒊𝒏𝒂 . 𝒄𝒐𝒔𝒂 

     

 :  ضعفـي الـزاويـة 𝒄𝒐𝒔بدلالة النسـب المثلثيـة مربعات 
 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒂 =

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂

𝟐
  

𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂 =
𝟏 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂

𝟐
 

 

 
 : قاعدة مهمةنتيجة و 

 

𝟏أينما وجدت  − 𝒄𝒐𝒔𝒂  استبدل إلى𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒂

𝟐
 

𝟏أينما وجدت  + 𝒄𝒐𝒔𝒂  استبدل إلى𝒄𝒐𝒔𝟐 𝒂

𝟐
 

       

 :  الـزاويـةثلاثة أمثال النسـب المثلثيـة ل    
 

𝒄𝒐𝒔𝟑𝒂 = 𝟒𝒄𝒐𝒔𝟑𝒂 −  𝟑𝒄𝒐𝒔𝒂 

𝒔𝒊𝒏𝟑𝒂 = 𝟑𝒔𝒊𝒏𝒂 − 𝟒𝒔𝒊𝒏𝟑𝒂 

𝒕𝒂𝒏𝜽 =
𝒔𝒊𝒏𝜽

𝒄𝒐𝒔𝜽
 𝒄𝒐𝒕𝜽 =

𝒄𝒐𝒔𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽
 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽 = 𝟏 𝟏 + 𝒕𝒂𝒏𝟐𝜽 =

𝟏

𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽
 𝟏 + 𝒄𝒐𝒕𝟐𝜽 =

𝟏

𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽
 

𝟔𝟎∘ =
𝝅

𝟑
 𝟒𝟓∘ =

𝝅

𝟒
 𝟑𝟎∘ =

𝝅

𝟔
 

     𝛉 

 النسبة        

𝟏

𝟐
 

𝟏

√𝟐
=

√𝟐

𝟐
 

√𝟑

𝟐
 𝒄𝒐𝒔𝜽 

√𝟑

𝟐
 

𝟏

√𝟐
=

√𝟐

𝟐
 

𝟏

𝟐
 𝒔𝒊𝒏𝜽 

√𝟑 𝟏 
𝟏

√𝟑
=

√𝟑

𝟑
 𝒕𝒂𝒏𝜽 

𝒔𝒊𝒏𝒙 = 𝒔𝒊𝒏𝒂  ⇒ {
𝒙 = 𝒂 + 𝟐𝒌𝝅

𝒙 = (𝝅 − 𝒂) + 𝟐𝒌𝝅
 

𝒄𝒐𝒔𝒙 = 𝒄𝒐𝒔𝒂  ⇒   𝒙 = ±𝒂 + 𝟐𝒌𝝅 

𝒕𝒂𝒏𝒙 = 𝒕𝒂𝒏𝒂  ⇒   𝒙 = 𝒂 + 𝒌𝝅 

 𝒔𝒊𝒏(𝒂 ∓ 𝒃) = 𝒔𝒊𝒏𝒂 . 𝒄𝒐𝒔𝒃 ∓ 𝒄𝒐𝒔𝒂 . 𝒔𝒊𝒏𝒃 

 𝒄𝒐𝒔(𝒂 ∓ 𝒃) = 𝒄𝒐𝒔𝒂 . 𝒄𝒐𝒔𝒃 ± 𝒔𝒊𝒏𝒂 . 𝒔𝒊𝒏𝒃 

𝒔𝒊𝒏(𝒂 + 𝒃). 𝒔𝒊𝒏(𝒂 − 𝒃) = 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒂 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒃  

𝒄𝒐𝒔(𝒂 + 𝒃). 𝒄𝒐𝒔(𝒂 − 𝒃) = 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒃 − 𝟏  

 

ن المثلثات و الدائرة المثلثية            ي قواني 
ن
                       أ / خالد عبّارة                            2025  بكالوريا            مراجعـة شاملـة ف
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    :  دساتي  التحويل من جداء إلى مجموع        

 

    :  جداءإلى  مجموعدساتي  التحويل من    

 
 
 

 بالجي قاعـدة   يكون :  قطـر الدائرة المارة برؤوسه نصف  Rوإذا كان  
   

( قاعـدة التجيب ي
 ) الكاش 

 
 

                                                                      
ّ
 ونستنتـج أن

 
 
 

 

ي المثلث :     
ن
 ويكون :    = πA + B + Cفإن  ABC  زوايا المثلث   A,B,Cإذا كانت    تطبيـق ف

 
 
 

    

 

   : المثلثية الأساسيّة توابعرسم ال 

 𝒔𝒊𝒏التابع  
 𝑹معرف على 

 𝒄𝒐𝒔التابع  
 𝑹معرف على 

 𝒕𝒂𝒏التابع 

\𝑹معرف على  {
𝝅

𝟐
+ 𝒌𝝅} 

 ويحقق 𝝅 تابع دوري ودوره ويحقق 𝟐𝝅 تابع دوري ودوره ويحقق 𝟐𝝅 تابع دوري ودوره

𝒔𝒊𝒏(𝒙 + 𝟐𝝅) = 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝒄𝒐𝒔(𝒙 + 𝟐𝝅) = 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝒕𝒂𝒏(𝒙 + 𝝅) = 𝒕𝒂𝒏𝒙 
ي متناظر 

ن
وهو تابع فردي وخطه البيان

,𝑶(𝟎بالنسبة للمبدأ  𝟎) 
ي متناظر 

ن
ي وخطه البيان وهو تابع زوج 
اتيب  بالنسبة لمحور الي 

ي متناظر 
ن
وهو تابع فردي وخطه البيان

,𝑶(𝟎بالنسبة للمبدأ  𝟎) 

ي رسمه على المجال 
,𝟎]ويكقن 𝝅]  ي رسمه على المجال

,𝟎]ويكقن 𝝅]  ي رسمه على المجال
,𝟎]ويكقن

𝝅

𝟐
[ 

   

 

 𝒔𝒊𝒏𝒂. 𝒔𝒊𝒏𝒃 = −
𝟏

𝟐
[𝒄𝒐𝒔(𝒂 + 𝒃) − 𝒄𝒐𝒔(𝒂 − 𝒃)]  

 𝒄𝒐𝒔𝒂. 𝒄𝒐𝒔𝒃 =
𝟏

𝟐
[𝒄𝒐𝒔(𝒂 + 𝒃) + 𝒄𝒐𝒔(𝒂 − 𝒃)]  

𝒔𝒊𝒏𝒂. 𝒄𝒐𝒔𝒃 =
𝟏

𝟐
[𝒔𝒊𝒏(𝒂 + 𝒃) + 𝒔𝒊𝒏(𝒂 − 𝒃)]  

𝒄𝒐𝒔𝒂. 𝒔𝒊𝒏𝒃 =
𝟏

𝟐
[𝒔𝒊𝒏(𝒂 + 𝒃) − 𝒔𝒊𝒏(𝒂 − 𝒃)]  

𝒔𝒊𝒏𝒂 + 𝒔𝒊𝒏𝒃 = 𝟐𝒔𝒊𝒏
𝒂 + 𝒃

𝟐
𝒄𝒐𝒔

𝒂 − 𝒃

𝟐
 

𝒔𝒊𝒏𝒂 − 𝒔𝒊𝒏𝒃 = 𝟐𝒔𝒊𝒏
𝒂 − 𝒃

𝟐
𝒄𝒐𝒔

𝒂 + 𝒃

𝟐
 

𝒄𝒐𝒔𝒂 + 𝒄𝒐𝒔𝒃 = 𝟐𝒄𝒐𝒔
𝒂 + 𝒃

𝟐
𝒄𝒐𝒔

𝒂 − 𝒃

𝟐
 

𝒄𝒐𝒔𝒂 − 𝒄𝒐𝒔𝒃 = −𝟐𝒔𝒊𝒏
𝒂 + 𝒃

𝟐
𝒔𝒊𝒏

𝒂 − 𝒃

𝟐
 


