
 

  دقيقة 45المدّة : أختبار المتتاليات والإثبات بالتدريج                              درجة                                  150الدرجة العظمى : 
 

1   )𝒂 , 𝒃 , 𝒄     : تشكّل ثلاث حدود متعاقبة من متتالية حسابية , حيث𝒂 + 𝒃 + 𝒄 = 𝟏𝟖 
 تساوي  :   𝒃فإنَّ     
 

𝑨 6 𝑩 9 𝑪 3 𝑫 √6 𝑬 2 

 
𝒖𝟒متتالية هندسية حيث :    𝒏≥𝟎(𝒖𝒏)ليكن لدينا المتتالية ( 2 = 𝟒𝟖     ,𝒖𝟏 = 𝟔  , 

 تكتب بالشكل  :  𝒏بدلالة  𝒖𝒏فإنَّ    
 

𝑨 6(2)𝑛 𝑩 12(2)𝑛 𝑪 (2)𝑛 𝑫 48(2)𝑛 𝑬 3(2)𝑛 

 
𝒖𝟎المعرّفة وفق :   𝒏≥𝟎(𝒖𝒏)ليكن لدينا المتتالية ( 3 = 𝟏        ,𝒖𝒏+𝟏 = 𝟐𝒖𝒏 +   متتالية : 𝒏≥𝟎(𝒖𝒏), فإنَّ  𝟑

 

𝒖𝒏  المعرّفة وفق : 𝒏≥𝟏(𝒖𝒏)ليكن لدينا المتتالية  (4 =
𝟏

𝒏+𝟏
+

𝟏

𝒏+𝟐
+ … … . +

𝟏

𝟐𝒏
𝒖𝒏+𝟏, فإنَّ   − 𝒖𝒏 : تساوي 

 

𝑨 2𝑛 + 3

(2𝑛 + 2)(2𝑛 + 1)
 𝑩 1

2𝑛 + 1
 𝑪 −1

(2𝑛 + 2)(2𝑛 + 1)
 𝑫 1

2𝑛 + 2
 𝑬 1

(2𝑛 + 2)(2𝑛 + 1)
 

 
𝒖𝟎المعرّفة وفق :  𝒏≥𝟎(𝒖𝒏)ليكن لدينا المتتالية  (5 = 𝟏  ,  𝒖𝒏+𝟏 = 𝟑𝒖𝒏 +  :تكتب بالشكل  𝒏بدلالة  𝒖𝒏, فإنَّ  𝟖

 

𝑨 (3)𝑛 + 4 𝑩 2(3)𝑛 + 1 𝑪 5(3)𝑛 − 4 𝑫 4(3)𝑛 + 4 𝑬 5(3)𝑛 + 4 

 

𝒖𝟎وفيها  (𝟐)ليكن لدينا متتالية حسابية أساسها ( 6 =  , وليكن لدينا المجموع  𝟑

      𝑺𝒏 = 𝒖𝟐 + 𝒖𝟒 + 𝒖𝟔 + … … … … + 𝒖𝟐𝒏   فإنَّ مجموع الحدود ,𝑺𝒏  : يساوي 
 

𝑨 𝑛2 + 3𝑛 𝑩 𝑛(𝑛 + 5)

2
 

𝑪 𝑛2 + 𝑛

2
 

𝑫 2𝑛2 + 5𝑛 𝑬 𝑛2 − 3𝑛 

 
𝒖𝒏   المعرّفة وفق : 𝒏≥𝟎(𝒖𝒏)ليكن لدينا المتتالية ( 7 = (−𝟏)𝒏 + 𝒏   َّفإن ,(𝒖𝒏)𝒏≥𝟎  : 

 

𝑨 متزايدة 𝑩 متناقصة 𝑪 ثابتة 𝑫 غير مطّردة 

 
 من أجل كل عدد طبيعي إذا علمت أنَّ :  ( 8

                          (𝒙𝒏 − 𝒚𝒏) = (𝒙 − 𝒚)(𝒙𝒏−𝟏 + 𝒙𝒏−𝟐𝒚 + … … … + 𝒚𝒏−𝟏)  

𝟑𝟒𝒏فإنَّ   − 𝟐𝟑𝒏 من مضاعفات العدد  : 
 

𝑨 8 𝑩 81 𝑪 73 𝑫 72 𝑬 80 
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-1- 

𝑨   متزايدة تماما 𝑩   متناقصة تماما 𝑪 ثابتة 𝑫 غير مطّردة 



 

  دقيقة 45المدّة : أختبار المتتاليات والإثبات بالتدريج                                   درجة                            150الدرجة العظمى : 
 

𝒖𝒏+𝟏   المعرّفة وفق : 𝒏≥𝟎(𝒖𝒏)ليكن لدينا المتتالية ( 9 =
𝟏

𝟑
𝒖𝒏 +   𝒏≥𝟎(𝒗𝒏), وليكن لدينا المتتالية  𝟐

𝒗𝒏المعرّفة وفق :    = 𝒖𝒏 −  يساوي :  𝒒متتالية هندسية ,  أساسها  𝟑
 

𝑨 1

3
 

𝑩 2 𝑪 3 𝑫 7

3
 

𝑬 5 

 

𝑺      إنَّ قيمة المجموع( 10 =
𝟏

𝟒
+

𝟏

𝟐
+

𝟑

𝟒
+ 𝟏 +  … … … … +  تساوي :   𝟓

 

𝑨 20.5 𝑩 70.5 𝑪 210.5 𝑫 21.5 𝑬 52.5 

 

𝒖𝒏( ليكن لدينا المتتالية المعرّف وفق :  11 =
𝒏

𝒏!
𝒏حيث    ≥ , فإنَّ    𝟎

𝒖𝒏+𝟏

𝒖𝒏
 تساوي :    

 

𝑨 𝑛 + 1

𝑛
 

𝑩 1

𝑛
 

𝑪 𝑛 + 1

𝑛
 

𝑫 𝑛!

(𝑛 + 1)!
 

𝑬 𝑛

(𝑛 + 1)!
 

 
𝒖𝒏    المعرّفة وفق : 𝒏≥𝟎(𝒖𝒏)ليكن لدينا المتتالية ( 12 = 𝒑(𝒏)   حيث𝒑(𝒏)  , كثير حدود من الدرجة الأولى 

𝒖𝒏+𝟏وليكن لدينا المتتالية   = 𝟐𝒖𝒏 + 𝟑𝒏   َّفإن𝒖𝒏  بدلالة𝒏  تكتب بالشكل: 
 

𝑨 −3𝑛 − 3 𝑩 3𝑛 + 3 𝑪 −3𝑛 + 3 𝑫 𝑛 + 3 𝑬 3𝑛 − 3 

 
, 𝑴(𝒙ليكن لدينا ( 13 𝒚)  و𝑴′(𝒙. 𝒚 , 𝒙 + 𝒚)  نقطتان من المستوي𝑷      : حيث ,𝒇(𝑴) = 𝑴′     , 

𝑺𝟎المعرّفة وفق :    𝒏≥𝟎(𝑺𝒏) وليكن لدينا  المتتالية  = (𝟏 , 𝟏)       ,𝑺𝒏+𝟏 = 𝒇(𝑺𝒏)  . 
 تساوي :  𝑺𝟐فإنَّ  

 

𝑨 (1 , 2) 𝑩 (2 , 3) 𝑪 (−1 , 1) 𝑫 (2 , 0) 𝑬 (−2 , −1) 

 

𝟑𝒏( ليكن لدينا العلاقة التالية :  14 ≥ (𝒏 +  يحقق العلاقة هو :  طبيعي فإنَّ أصغر عدد 𝟐(𝟐

 

𝑨 3 𝑩 4 𝑪 2 𝑫 5 𝑬 1 

 

𝒖𝒏      المعرّفة وفق : 𝒏≥𝟎(𝒖𝒏)ليكن لدينا المتتالية ( 15 =
𝒏+𝟏

𝒏+𝟑
 :  𝒏≥𝟎(𝒖𝒏)فإنَّ المتتالية   

 

𝑨 متزايدة 𝑩 متناقصة 𝑪 ثابتة 𝑫 غير مطّردة 
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