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,𝒖⃗⃗ (−𝟏)غير المعدومة( التي تجعل الشعاعين:  𝒂قيمة    1 𝒂, ,𝒗⃗⃗ (𝟒و  (𝟏− −𝟖, 𝟐𝒂) :مرتبطان خطياً هي 

𝐴 1 𝐵 2 𝐶 4 𝐷 −
1

4
 𝐸 

1

2
 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

 لكي يكون الشعاعان مرتبطان خطياً يجب أن يتحقق:

−
1

4
=

𝑎

−8
=
−1

2𝑎
⟹ 𝑎 = 2 

 

 د. مصطفى الرزوقكتابة وتنسيق:  B الجواب: ريم فطامةم إعداد: 

2 
,𝑨(𝟑لدينا النقاط:      𝟓, ,𝑩(𝟐,−𝟏و  (𝟐 ,𝑭(𝒂و  (𝟑 𝒃, 𝟒) . 

 على استقامة واحدة هي:  𝐅و  𝑩و  𝑨التي تجعل النقاط  𝒃و  𝒂إن قيمة     

𝐴 
𝑎 = 3 

𝑏 = −5 
𝐵 

𝑎 = 2 
𝑏 = 1 

𝐶 
𝑎 = 1 
𝑏 = −7 

𝐷 
𝑎 = 5 
𝑏 = −1 

𝐸 
𝑎 = 4 
𝑏 = 6 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝐴𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗(𝑎 − 3, 𝑏 − 5,2)

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗(−1,−6,1)
} ⟹

𝑎 − 3

−1
=
𝑏 − 5

−6
=
2

1
⟹ 𝑎 = 1 , 𝑏 = −7 

 

 د. مصطفى الرزوقكتابة وتنسيق:   C الجواب: محمد جمال الخطيبم إعداد: 

3 

𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭𝑮𝑯    متوازي سطوح فيه   𝑲     مركز ثقل المثلث𝑨𝑪𝑯  

,  𝑫  إذا علمت ان النقاط    𝑲  , 𝑭    تقع على استقامة واحدة . 

𝑲𝑫⃗⃗⃗⃗  حقق من أجله العلاقةتت  𝜶  يوجد عدد حقيقي ذعندئ    ⃗⃗ = 𝜶 𝑫𝑭⃗⃗⃗⃗⃗⃗     قيمته هي:  

 

𝐴 −
2

3
 𝐵 

1

3
 𝐶 −3 𝐷 −

1

3
 𝐸 −

3

2
 

و 
ح

ن
ل

ح
ال

 

 من الفراغ  𝐷عندها أياً كانت   𝐴𝐻𝐶مركز ثقل المثلث   𝐾بما أن 

𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 𝐷𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 3 𝐷𝐾⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ⇒  𝐷𝐹⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = −3 𝐾𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ⇒  𝐾𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = −
1

3
 𝐷𝐹⃗⃗ ⃗⃗  ⃗  

 

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة D الجواب: نادر أبوراسم إعداد: 

,𝑩(√𝟐التي تقع على محور الرواقم والمتساوية البعد عن النقطتين    𝑴احداثيات النقطة    4 𝟐√𝟐 , 𝟎 ), 𝑨(𝟏, 𝟏,  هي: (𝟐

𝐴 𝑀(0,0,1) 𝐵 𝑀(0,0,2) 𝐶 𝑀(0,0, −2) 𝐷 𝑀(0,−1,0) 𝐸 𝑀(0,0, −1) 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

,𝑀(0,0لأنها على محور الرواقم تكون احداثياتها بالشكل  𝑧) 

𝑀𝐴2يكون    𝐴  و  𝐵ولأنها متساوية البعد عن  = 𝑀𝐵2 

1 + 1 + (𝑧 − 2)2 = 2 + 8 + 𝑧2   ⇒   𝑧 = −1 
 

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة E الجواب: رشا سقورم إعداد: 
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5 
𝑬 − 𝑨𝑩𝑪𝑫  هرم رباعي رأسه𝑬  إذا علمت أن العدد الدال على حجم الهرم يساوي العدد الدال على مساحة قاعدته ، 

 فإن ارتفاعه يساوي:

𝐴 𝟏 𝐵 𝟐 𝐶 𝟑 𝐷 𝟒 𝐸 𝟓 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝑣 = 𝑠 
1

3
𝑠 ∙ ℎ = 𝑠 ⇒ 

    
1

3
ℎ = 1     ⇒   ℎ = 3  

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Cالجواب: صفوح الأفنديم إعداد: 

6 
,𝑪)مركز أبعاد متناسبة للنقاط   𝑮  إذا كانت النقطة 𝟐) , (𝑩,−𝟏) , (𝑨, 𝟏)  

𝑮𝑪⃗⃗⃗⃗: الذي يحقق العلاقة    𝒌فإن قيمة العدد الحقيقي   ⃗ = 𝒌 ∙ 𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗    هي: 

𝐴 
1

2
 𝐵 −

1

2
 𝐶 2 𝐷 −2 𝐸 1 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

 من الفرض نجد أن: 

    𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 2𝐺𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 2𝐺𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  ⇒   𝐺𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ =
1

2
𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗  

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Aالجواب: شذى مقدادم إعداد: 

7 
,𝑩(−𝟏إذا علمت أن النقطة  𝟑, ,𝑨(𝟐تنتمي إلى الكرة التي مركزها  (𝟑 𝟑, 𝜶) 𝟑   ونصف قطرها   

 عندئذ فإن:

𝐴 α = −3 𝐵 α = 3 − 2√2 𝐶 α = 3 𝐷 α = 3 + √2 𝐸 α = −1 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝐵𝐴 = 𝑅 

√9 + 0 + (𝛼 − 3)2 = 3  ⇒   9 + (𝛼 − 3)2 = 9 

(𝛼 − 3)2 = 0 ⇒   𝛼 − 3 = 0  ⇒ 𝛼 = 3  

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Cالجواب: مازن الزعبيم إعداد: 
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8 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k)  في معلم متجانس   ,𝑪(𝟎لدينا النقطتين  (⃗  𝟏, 𝟏)  , 𝑨(𝟏, 𝟐, −𝟏)  

 هي: 𝑪بالنسبة إلى  𝑨نظيرة النقطة  𝑩عندئذ تكون إحداثيات النقطة 

𝐴 (1,0, −3) 𝐵 (1,0,3) 𝐶 (−1,0,3) 𝐷 (−1,1,3) 𝐸 (−1,0, −3) 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝑥𝐶 =
𝑥𝐴 + 𝑥𝐵
2

⇒ 0 =
1 + 𝑥𝐵
2

 ⇒  𝑥𝐵 = −1 

𝑦𝐶 =
𝑦𝐴 + 𝑦𝐵
2

⇒ 1 =
2 + 𝑦𝐵
2

 ⇒  𝑦𝐵 = 0 

𝑧𝐶 =
𝑧𝐴 + 𝑧𝐵
2

⇒ 1 =
−1 + 𝑧𝐵

2
 ⇒  𝑧𝐵 = 3 

 

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Cالجواب: سلمى عبدوم إعداد: 

9 
,𝑴(𝒙إن مجموعة نقاط الفراغ    𝒚, 𝒛)  التي تحقق العلاقة𝒚𝟐 + 𝒛𝟐 −

𝟐

𝟓
𝒙𝟐 = 𝟎و      𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟓      

 تمثل مخروطاً . نصف قطر قاعدته يساوي:  

𝐴 2 𝐵 5 𝐶 √5 𝐷 √2 𝐸 √10  

حو
ن

 
ل

ح
ال

 

𝑦2المعادلة من الشكل:   + 𝑧2 −
𝑟2

ℎ2
𝑥2 = 0  

نلاحظ أن 
𝑟2

ℎ2
=

2

5
ℎ... ولأن الارتفاع هو     =  يكون     5

𝑟2

25
=

2

5
𝑟2ومنه يكون    = 𝑟ومنه        10 = √10   

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة  E الجواب: سومر سليمانم إعداد: 

10 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k) في معلم متجانس    ,𝑩(𝟓. إن معادلة الأسطوانة التي مركزي قاعدتيها النقطتين  (⃗  𝟎, ,𝑨(𝟐  و (𝟎 𝟎, 𝟎) 

,𝑪(𝟑وتمر بالنقطة    𝟒,  هي:   (𝟑

𝐴 
𝑥2 + 𝑧2 = 25 

2 ≤ 𝑦 ≤ 5 
𝐵 

𝑦2 + 𝑧2 = 25 

2 ≤ 𝑥 ≤ 5 
𝐶 

𝑦2 + 𝑧2 = 9 

2 ≤ 𝑥 ≤ 5 
𝐷 

𝑦2 + 𝑧2 = 25 

0 ≤ 𝑥 ≤ 5 
𝐸 

𝑥2 + 𝑦2 = 25 

2 ≤ 𝑧 ≤ 5 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

 على الفواصل  𝐶هي مسقط  𝐶′(3,0,0)  على محور الفواصل، ولدينا  𝐴𝐵محورها 

′𝐶𝐶ومنه يكون نصف قطرها هو  = 𝑦2وبالتالي معادلتها هي:   5 + 𝑧2 = 25  

2والشرط  ≤ 𝑥 ≤ 5  
 

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة B الجواب: حسان داوودم إعداد: 
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11 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k) في معلم متجانس     ,𝑫(𝟎 نتأمل النقاط   (⃗  𝟒, 𝟓)  , 𝑪(𝟒, 𝟑, 𝟓) , 𝑩(𝟏𝟎, 𝟒,  . إن احداثيات النقطة  (𝟑

  𝑨(𝒙, 𝒚, 𝒛)   التي تجعل𝑫     مركز الابعاد المتناسبة للنقاط المثقلة(𝑪,−𝟐) , (𝑩, 𝟏) , (𝑨,  هي: (𝟐−

𝐴 (−1,5,4) 𝐵 (1, −7,4) 𝐶 (1,5,4) 𝐷 (1,5, −4) 𝐸 (1,5,11) 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

{
 
 

 
 𝑥𝐷 =

−2𝑥𝐴 + 𝑥𝐵 − 2𝑥𝐶
−2 + 1 − 2

⇒ 
−2𝑥𝐴 + 10 − 8

−3
= 0 ⇒ 𝑥𝐴 = 1

𝑦𝐷 =
−2𝑦𝐴 + 𝑦𝐵 − 2𝑦𝐶
−2 + 1 − 2

⇒  
−2𝑦𝐴 + 4 − 6

−3
= 4 ⇒ 𝑦𝐴 = 5

𝑧𝐷 =
−2𝑧𝐴 + 𝑧𝐵 − 2𝑧𝐶
−2 + 1 − 2

⇒ 
−2𝑧𝐴 + 3 − 10

−3
= 5 ⇒ 𝑧𝐴 = 4

  

 

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة C الجواب: إبراهيم الأحمدم إعداد: 

12 

  𝑨𝑩𝑪𝑫    رباعي وجوه. فيه النقطة𝑬   هي مركز ثقل المثلث𝑨𝑩𝑪   عندئذٍ مجموعة نقاط الفراغ .𝑴   :المحققة للعلاقة 

‖𝟐𝑴𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝟐𝑴𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝟐𝑴𝑪⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ‖ =  ‖𝟑𝑴𝑫⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ − 𝑴𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝑴𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝑴𝑪⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ‖ 

 ونصف قطرها هو:  𝑬هي كرة مركزها     

𝐴 𝐸𝐷 𝐵 
1

2
𝐸𝐷 𝐶 

1

3
𝐸𝐷 𝐷 

1

6
𝐸𝐷 𝐸 

1

4
𝐸𝐷 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

‖2(𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ + 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ + 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ )‖ = ‖3𝑀𝐷⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  − (𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ + 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ )‖ 

2‖3𝑀𝐸⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ ‖ = ‖3(𝑀𝐷⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  − 𝑀𝐸⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ )‖ 

6𝑀𝐸 = 3𝐸𝐷   ⇒   𝑀𝐸 =
1

2
𝐸𝐷  

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة B الجواب: حسن آصف سليمانم إعداد: 

13 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k) في معلم متجانس     ,𝑩(−𝟏، لتكن النقاط   (⃗  𝟏, ,𝑨(𝟏  و (𝟑 𝟎,  نقطة تقاطع المستوي   𝑴ولتكن  (𝟐

 هي:   𝑴مع  محور التراتيب. عندئذٍ تكون احداثيات    [𝑨𝑩]المحوري لـ   

𝐴 (0, −1,0) 𝐵 (0,3,0) 𝐶 (0,0,3) 𝐷 (3,0,3) 𝐸 (0,4,0) 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

,𝑀(0هي بالشكل   𝑀احداثيات  𝑦,  يكون: [𝐴𝐵]ولأنها من المستوي المحوري لـ  (0

𝑀𝐴2 = 𝑀𝐵2 ⇒ (1)2 + 𝑦2 + (2)2 = (−1)2 + (1 − 𝑦)2 + (3)2 

𝑦2 + 5 = 1 + 𝑦2 − 2𝑦 + 1 + 9 ⇒   𝑦 = 3  
 

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة B الجواب: مضر الأحمدم إعداد: 

14 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k) في معلم متجانس      ,𝑨(𝟓نعرف النقطة  (⃗  𝟐,   𝑪، ولتكن   𝒙𝒐𝒚على المستوي    𝑨مسقط ِ  𝑩، ولتكن  (𝟏

 هو:  𝑨𝑪على محور الفواصل. عندئذٍ يكون طول القطعة المستقيمة   𝑩مسقط    

𝐴 1 𝐵 √2 𝐶 √5 𝐷 √3 𝐸 √29 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

  𝐶(5,0,0)على الفواصل هي:  𝐵ومسقط  𝐵(5,2,0)هي :   𝑥𝑜𝑦على المستوي   𝐴مسقط 

𝐴𝐶 = √0 + 4 + 1 = √5 

 

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة  C الجواب: نور الدين صندفيم إعداد: 
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15 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k) في معلم متجانس     ,𝑨(𝟓النقاط:  (⃗  𝟎, ,𝑩(𝟏و  (𝟎 𝟐, ,𝑪(𝒙و  (𝟓√𝟐 𝒚, 𝒛) تنتمي لدائرة كبرى من 

:𝑺معادلتها:  𝑺كرة    𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 + 𝒛𝟐 =  هي: 𝑨قائم في  𝑨𝑩𝑪ليكون المثلث  𝑪عندئذ إحداثيات   𝟐𝟓

𝐴 (−5,0,0) 𝐵 (3,4,0) 𝐶 (−4,−3,0) 𝐷 (4,3,0) 𝐸 (−1, −2,−2√5) 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

 
 قطراً لها ،  [𝐵𝐶]إذاً  𝑆ورؤوسه تنتمي لدائرة كبرى من الكرة  𝐴قائم في   𝐴𝐵𝐶المثلث 

 𝐶(−1,−2,−2√5)  بالنسبة للمبدأ، وبالتالي 𝐵نظيرة  𝐶أي 

  

 د. مصطفى الرزوقكتابة وتنسيق:   E الجواب: ربيع الشيخ عبيدم إعداد: 

16 
,𝑨(𝟏عدد حقيقي، ولنتأمل النقاط الثلاث  𝜶ليكن    𝟑, ,𝑩(𝟐و  (𝟏− 𝟓, ,𝑪(𝟑و  (𝟐 𝟒, 𝜶)  . 

 هي: 𝑨  متساوي الساقين رأسه 𝑨𝑩𝑪التي تجعل المثلث  𝜶إن قيمة العدد الحقيقي    

𝐴 −3 𝐵 1 𝐶 2 𝐷 3 𝐸 5 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗لدينا    ⃗(2,1, 𝛼 + 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗و   (1  فإن: 𝐴متساوي الساقين رأسه  𝐴𝐵𝐶، وبما أن المثلث  (1,2,3)⃗ 

𝐴𝐵2 = 𝐴𝐶2  ⇒   1 + 4 + 9 = 4 + 1 + (𝛼 + 1)2 

(𝛼 + 1)2 = 9 ⟹ {
𝛼 + 1 = 3     ⟹  𝛼 =   (مقبول) 2

 
    𝛼 + 1 = −3 ⟹  𝛼 = −4

 

 

 

 د. مصطفى الرزوقكتابة وتنسيق:   C الجواب: صلاح أحمد السالم م إعداد: 

17 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k)   في معلم متجانس ,𝑪(𝟎لتكن النقاط  (⃗  𝟎, 𝟐) , 𝑩(𝟓, 𝟐, 𝟏) , 𝑨(𝟐, 𝟏, والتي تشكل رؤوس مثلث   (𝟏−

 . 𝑨متساوي الساقين رأسه 

 معيناً هي:  𝑨𝑩𝑫𝑪التي تجعل  𝑫  إحداثيات النقطةعندئذ فإن 

𝐴 (−3,−1,4) 𝐵 (3,1,4) 𝐶 (3,1,0) 𝐷 (−3, −1,0) 𝐸 (−3,−1,−4) 

ل
ح

 ال
حو

ن
  

إذاً كي يكون الرباعي  𝐴متساوي الساقين رأسه  𝐴𝐵𝐶بما أن المثلث 

𝐴𝐵𝐷𝐶 :معيناً يكفي أن يكون متوازي الأصلاع 

𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗أي:    ⃗ = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗ ,𝐷(𝑥حيث  ⃗  𝑦, 𝑧) 

(𝑥 , 𝑦 , 𝑧 − 2) = (3 , 1 , 2)   ⇒ {
𝑥 = 3                         
𝑦 = 1                          
𝑧 − 2 = 2  ⇒ 𝑧 = 4

  

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Bالجواب: هيثم ديوبم إعداد: 

 



 إشراف: م عبد الحميد السيد اختبار الأشعة في الفراغ أتمتة رياضيات البكالوريا السورية
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18 
𝑨 − 𝑩𝑪𝑫𝑬  هرم، النقطة𝑴  :تحقق العلاقة𝑨𝑴⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑨𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗ +

𝟏

𝟐
𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑫𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗    

 تنتمي إلى المستوي: 𝑴عندئذ فإن النقطة 

𝐴 (𝐴𝐵𝐸) 𝐵 (𝐴𝐵𝐶) 𝐶 (𝐴𝐶𝐷) 𝐷 (𝐴𝐷𝐸) 𝐸 (𝐵𝐶𝐷𝐸) 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ +
1

2
𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ +
1

2
𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗ومنه نجد أن الأشعة   ⃗ , 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗  , 𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  مرتبطة خطياً .    

 (𝐴𝐵𝐶)تنتمي إلى المستوي  𝑀وبالتالي النقطة 
 

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Bالجواب: محمد السيد عليم إعداد: 

19 

𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭𝑮𝑯      مكعب فيه𝑲 :نقطة تحقق العلاقة 

𝟐𝑨𝑲⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝑪𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑪𝑨⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝟑𝑨𝑮⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 
,𝑮)مركز الأبعاد المتناسبة للنقاط:  𝑲التي تجعل  𝜸و  𝛃و  𝜶إن قيم      𝜸), (𝑪, 𝜷), (𝑩, 𝜶) :هي 

𝐴 

𝛼 = −1
𝛽 = 2
𝛾 = 3

 𝐵 

𝛼 = −1
𝛽 = −2
𝛾 = −3

 𝐶 

𝛼 = −1
𝛽 = −2
𝛾 = 3

 𝐷 

𝛼 = 1
𝛽 = −2
𝛾 = 3

 𝐸 

𝛼 = 1
𝛽 = 2
𝛾 = −3

 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

2𝐴𝐾⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3𝐴𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

2𝐴𝐾⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐾⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐾𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝐶𝐾⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐾𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 3𝐴𝐾⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 3𝐾𝐺⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 

𝐾𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ − 2𝐾𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3𝐾𝐺⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 0⃗   

 د. مصطفى الرزوقكتابة وتنسيق:   D الجواب: صفاء قزقم إعداد: 

20 

⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k) في معلم متجانس للفراغ     النقاط:لدينا (⃗ 

𝑨(𝟒, 𝟎, ,𝑩(𝟎و  (𝟎 𝒚, ,𝑪(𝟐و  (𝟎 𝟎, 𝒛) . 

  𝟑√𝟒يساوي  𝑶𝑨𝑪𝑩متساوي الأضلاع وحجم الهرم  𝑶𝑨𝑪المثلث  

 هي: 𝒛و  𝒚عندئذ قيمة كل من  

 

 

𝐴 
𝑦 = 3 

𝑧 = √3 
𝐵 

𝑦 = 4 

𝑧 = 2√3 
𝐶 

𝑦 = 4 
𝑧 = 2 

𝐷 
𝑦 = 3 

𝑧 = 2√3 
𝐸 

𝑦 = 2 

𝑧 = 2√3 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

 متساوي الأضلاع ومنه: 𝑂𝐴𝐶المثلث   

                         𝑧𝑐
2 = 42 − 22 = 16 − 4 = 12 ⟹ 𝑧𝑐 = 2√3    

𝑣 = 4√3 =
1

3
(
42√3

4
)𝑦 ⟹ 1 =

𝑦

3
⟹ 𝑦 = 3 

 
 

 د. مصطفى الرزوقكتابة وتنسيق:   D الجواب: مهند حريقةم إعداد: 



 إشراف: م عبد الحميد السيد اختبار الأشعة في الفراغ أتمتة رياضيات البكالوريا السورية
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21 

,𝑪)مركز الأبعاد المتناسبة للنقاط المثقلة  𝑮بفرض النقطة  𝟑)  , (𝑩, 𝟐)  , (𝑨, 𝟏)   

,𝜶)فإن القيمة الممكنة للثلاثية  𝜷, 𝜸)  التي تجعل النقطة𝑩 مركز الأبعاد المتناسبة للنقاط المثقلة 

 (𝑮, 𝜸)  , (𝑪, 𝜷)  , (𝑨, 𝜶)  :يمكن أن تكون 

𝐴 (1,3,6) 𝐵 (1, −3,6) 𝐶 (1,3, −6) 𝐷 (3,1,6) 𝐸 (−3,−1,6) 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝐺𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 2𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3𝐺𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 2𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

6𝐺𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  

𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 3𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 6𝐵𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗   

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Cالجواب: عمر إبراهيمم إعداد: 

22 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k) في معلم متجانس  ,𝑩(𝟕لدينا النقطتان  (⃗  𝟎, 𝟗), 𝑨(𝟎,𝒎, ,𝒗⃗⃗ (𝟒والشعاعان:   (𝟎 −𝟐, ,𝒖⃗⃗ (𝟏 و (𝟓 𝟒, 𝟐) 

,  𝒗⃗⃗التي تجعل الأشعة  𝒎فإن قيمة  𝒖⃗⃗  , 𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗   :مرتبطة خطياً تساوي 

𝐴 2 𝐵 3 𝐶 −2 𝐷 1 𝐸 −1 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

,  𝑣تكون الأشعة   𝑢⃗  , 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  يحققان:  α  و 𝛽مرتبطة خطياً إذا وفقط إذا وجد عددان حقيقيان     ⃗ 

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝛼 𝑢⃗ + 𝛽 𝑣 ⇒ (−
7
𝑚
9
) = 𝑎 (

1
4
2
) + 𝛽 (

4
−2
5
) 

⇒ {−

7 = 𝛼 + 4𝛽        (1)

𝑚 = 4𝛼 − 2𝛽     (2)

9 = 2𝛼 + 5𝛽     (3)
 

𝛽نجد أن:  (1)  و (3)بالحل المشترك بين  =
5

3
𝛼   و    =

1

3
 

 نجد: (2)نعوض في 

−𝑚 = 4(
1

3
) − 2 (

5

3
) = −2 ⟹ 𝒎 = 𝟐 

 

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Aالجواب: أمجد شاليشم إعداد: 

23 

𝑨𝑩𝑪𝑫      رباعي وجوه فيه𝑰   منتصف[𝑨𝑫]    وJ   منتصف[𝑩𝑪]  

, 𝜶)ان قيمة      𝜷)   التي تحقق العلاقة 

𝑰J⃗⃗  ⃗ = 𝜶 𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝜷 𝑪𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗  
 هي:    

 

 

𝐴 (
1

2
,
1

2
) 𝐵 (−

1

2
,−
1

2
) 𝐶 (−

1

2
,
1

2
) 𝐷 (

1

2
,−
1

2
) 𝐸 (

1

4
, −
1

4
) 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝐼J⃗⃗  ⃗ = 𝐼𝐴⃗⃗⃗⃗ + 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵J⃗⃗⃗⃗  ⃗  …… . (1) 

𝐼J⃗⃗  ⃗ = 𝐼𝐷⃗⃗⃗⃗ + 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐶J⃗⃗ ⃗⃗    …… . (2) 

2𝐼J⃗⃗بالجمع نجد:   ⃗ = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗ 𝐼J⃗⃗ومنه       ⃗   ⃗ =
1

2
𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ −

1

2
𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

 

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة D الجواب: أحمد ذياب الرفاعيم إعداد: 



 إشراف: م عبد الحميد السيد اختبار الأشعة في الفراغ أتمتة رياضيات البكالوريا السورية
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   𝑨𝑩𝑪𝑫    رباعي وجوه. فيه النقطةJ   منتصف[𝑩𝑨]  والنقطة𝑰    تحقق العلاقة 

  𝑩𝑰⃗⃗⃗⃗  ⃗ =
𝟏

𝟑
𝑩𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗    ولنتأمل في المعلم الكيفي(𝑩;𝑩𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝑩𝑫⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  , 𝑩𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗ )  النقطة𝑴(𝟏,𝒎, 𝟎) 

 عدد حقيقي.    𝒎حيث   

 هي:  (𝑨𝑫𝑴)يوازي المستوي  (𝑰J)التي تجعل المستقيم    𝒎عندئذٍ تكون قيمة   

 
 

𝐴 
1

2
 𝐵 −

1

2
 𝐶 1 𝐷 −1 𝐸 −2 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝐴(0,0,1), 𝐷(0,1,0),𝑀(1,𝑚, 0), 𝐼 (
1

3
, 0,0) , J (0,0,

1

2
) 

𝐼J⃗⃗  ⃗ = 𝛼𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ + 𝛽 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗  ⇒ 

(

 
 
−
1

3
0
1

2 )

 
 
= 𝛼 (

1
𝑚
−1
) + 𝛽 (

0
1
−1
) ⇒ 

{
 
 

 
 𝛼 = −

1

3
𝛼 𝑚 + 𝛽 = 0

−𝛼 − 𝛽 =
1

2

   

𝛽 مما سبق نجد  = −
1

6
= 𝛼  و    −

1

3
𝑚    وبالتالي تكون  = −

1

2
 

 

 كتابة وتنسيق: م مهند حريقة B الجواب: عبد الرحمن الحصنيم إعداد: 

25 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k) في الفضاء المنسوب لمعلم متجانس    ,𝑨(𝟏لتكن لدينا النقطتين: (⃗  𝟎, ,𝑩(−𝟏و  (𝟐 𝟐,  عندئذ: (𝟐

,𝑩)مركز الأبعاد المتناسبة لـ :  𝑴حيث  𝑶𝑨ونصف قطرها   𝑴معادلة الكرة التي مركزها    ,𝑨)و  (𝟏  هي: (𝟐

𝐴 (𝑥 −
1

3
)
2

+ (𝑦 −
2

3
)
2

+ (𝑧 − 2)2 = 5 𝐵 (𝑥 −
1

3
)
2

+ (𝑦 −
2

3
)
2

+ (𝑧 − 2)2 = √5 𝐶 (𝑥 −
1

3
)
2

+ (𝑦 −
2

3
)
2

+ (𝑧 − 2)2 = 25 

𝐷 (𝑥 −
1

3
)
2

+ (𝑦 −
2

3
)
2

+ (𝑧 + 2)2 = 5 𝐸 (𝑥 −
1

3
)
2

+ (𝑦 +
2

3
)
2

+ (𝑧 − 2)2 = 5    

ل
ح

 ال
حو

ن
 

𝑀(
−1+2

3
 ,
2+0

3
 ,
2+4

3
) ⟹ 𝑀(

1

3
 ,
2

3
 , 2) 

𝑅 = 𝑂𝐴 = √5 

𝑥)وبالتالي معادلة الكرة:  −
1

3
)
2

+ (𝑦 −
2

3
)
2

+ (𝑧 − 2)2 = 5 

 كتابة وتنسيق: د. مصطفى الرزوق  Aالجواب: البديوي . رزانمإعداد: 



 إشراف: م عبد الحميد السيد اختبار الأشعة في الفراغ أتمتة رياضيات البكالوريا السورية
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26 
⃗⃗ O; i ⃗⃗ , j ⃗⃗ , k) في معلم متجانس  ,𝑫(𝟓,−𝟐لدينا النقاط  (⃗  𝟐) , 𝑪(−𝟏, 𝟎, 𝟎) , 𝑩(𝟐, −𝟏, 𝟏) , 𝑨(𝟏,−𝟑, 𝟐)   

, (𝑨𝑩)إذا علمت أن المستقيمين  (𝑫𝑪)  متقاطعان، فإن القيم الممكنة للثلاثية(𝜶, 𝜷, 𝜸) 

,𝑪)مركز أبعاد متناسبة للنقاط المثقلة  𝑫والتي تجعل النقطة  𝜸)  , (𝑩, 𝜷) , (𝑨, 𝜶)  :قد تكون 

𝐴 (0,2, −1) 𝐵 (0, −1,2) 𝐶 (−1,2,0) 𝐷 (2,0, −1) 𝐸 (2, −1,0) 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

, (𝐴𝐵)بما أن المستقيمين  (𝐷𝐶)  متقاطعان فإن النقاط𝐷 و 𝐶 و 𝐵 و 𝐴  تقع في مستو واحد 

𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗وبالتالي الأشعة  𝐷𝐴⃗⃗ و ⃗  ⃗⃗  مرتبطة خطياً أي تحقق:  𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ و ⃗ 

𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑎 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 𝑏 𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ⇒   (
−6
2
−2
) = 𝑎 (

−4
−1
0
) + 𝑏 (

−3
1
−1
) 

⇒ {

−6 = −4𝑎 − 3𝑏      (1)

2 = −𝑎 + 𝑏         (2)
−2 = −𝑏          (3)

 

𝑏نجد أن  (3)من  = 𝑎فنجد أن:  (2)نعوض في   2 =  (1)وهما تحققان المعادلة  0

𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗وبالتالي:   ⃗ = 0 ∙ 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 2𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗     :0ومنه ∙ 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 2𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ − 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  
,𝐶)مركز أبعاد متناسبة للنقاط المثقلة  Dوبالتالي النقطة  −1)  , (𝐵, 2) , (𝐴, 0) 

 

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Aالجواب: زكي طحاويم إعداد: 
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𝑬𝑨𝑩𝑪𝑫    هرم رأسه𝑬   د بمعلم متجانس للفراغ ;𝑨)وقاعدته مستطيل ومزوَّ  i ⃗⃗⃗  , j ⃗⃗⃗  , k ⃗⃗⃗⃗  ) :حيث 

    𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝟑𝒊̇     و𝑨𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝟓𝒋̇   و𝑨𝑬⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝟒𝒌⃗⃗   ،𝑭   نقطة من[𝑬𝑪] :تحقق 

                                          𝟒𝑪𝑭⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝟑𝑪𝑬⃗⃗⃗⃗  ⃗  

 .[𝑨𝑩]على  𝑮مسقط  𝑯و  𝑨𝑩𝑪𝑫على  𝑭مسقط  𝑮ولتكن    

 هو: [𝑭𝑯]فإن طول  

 
 
 

𝐴 
5

4
 𝐵 

19

4
 𝐶 

13

16
 𝐷 

13

4
 𝐸 

19

16
 

و 
ح

ن
ل

ح
ال

 
4𝐶𝐹⃗⃗⃗⃗ومن الفرض لدينا:   𝐶(3,5,0)و 𝐸(0,0,4) نجد بسهولة أن:    ⃗ = 3𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗ ,𝐹(𝑥، بفرض ⃗  𝑦, 𝑧) :فإن 

4(𝑥 − 3, 𝑦 − 5, 𝑧) = 3(−3,−5,4) 

ومنه:        

4𝑥 − 12 = −9 ⟹ 𝑥 =
3

4

4𝑦 − 20 = −15 ⟹ 𝑦 =
5

4

                   4𝑧 = 12   ⟹  𝑧 = 3        

} ⟹ 𝐹 (
3

4
,
5

4
, 3)  

  𝐺 مسقط𝐹  علىABCD  ⟸ 𝐺 (
3

4
,
5

4
, 0)   .  𝐻 مسقط𝐺  على[𝐴𝐵]  ⟸ 𝐻 (

3

4
, 0,0) 

𝐹𝐻 = √(
3

4
−
3

4
)
2

+ (0 −
5

4
)
2

+ (0 − 3)2 =
13

4
 

 

 د. مصطفى الرزوقكتابة وتنسيق:  D الجواب: نور خزامم إعداد: 



 إشراف: م عبد الحميد السيد اختبار الأشعة في الفراغ أتمتة رياضيات البكالوريا السورية
 

 
 

 

P
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𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭𝑮𝑯  مكعب. فيهO  نقطة تقاطع قطريه[𝑨𝑮]  و[𝑩𝑯] . 

 بالمستقيم: (𝑩𝑮𝑫)يقطع المستوي  (𝑯𝑶𝑨)عندئذ المستوي  

 

𝐴 (𝐵𝐷) 𝐵 (AG) 𝐶 (BH) 𝐷 (GD) 𝐸 (BG) 

ل
ح

 ال
حو

ن
  

(𝐻𝑂𝐴) ⊂ (𝐻𝐺𝐵𝐴) 
(𝐻𝐺𝐵𝐴) ∩ (𝐵𝐺𝐷) = (𝐵𝐺) 

 
 

 د. مصطفى الرزوقكتابة وتنسيق:  E الجواب: يوسف منصورم إعداد: 
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  𝐴𝐵𝐶𝐷     . رباعي وجوه𝑀   تنتمي الى الحرف[𝑨𝑩]   و𝑵   تنتمي الى

 :للنقاط المثقلة  مركز الأبعاد المتناسبة 𝑮،   [𝑨𝑪]      الحرف

   (𝐶, ,𝐵)و  (2 ,𝐴)و  (1 𝑎)   و(𝐷,     . 𝐷𝑀𝑁المثلث   وهي أيضاً مركز ثقل (3

 يساوي: 𝑎عندئذ    
 

𝐴 1 𝐵 
3

2
 𝐶 2 𝐷 

5

2
 𝐸 3 

ل
ح

 ال
حو

ن
 

 𝐺   :مركز الأبعاد المتناسبة للنقاط(𝐶, ,𝐵)و  (2 ,𝐴)و  (1 𝑎)   و(𝐷, ,𝐺)إذن:  (3 6 + 𝑎) 

 𝐺  مركز ثقل المثلث𝐷𝑀𝑁  :إذن(𝑁, ,𝑀)و  (3 ,𝐷)و   (3 3)  

6وبالتالي:  + 𝑎 = 𝑎ومنه :  9 = 3 
 

 د. مصطفى الرزوقكتابة وتنسيق:   E الجواب: عبد الحميد السيدم إعداد: 
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𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭𝑮𝑯  النقطة  مكعب فيه𝑰  منتصف[𝑩𝑪]  

   [𝑫𝑪]منتصف  Jوالنقطة 

,  𝜷عندئذ قيمة  𝜶 :المحققة للعلاقة   J𝑯⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝜶𝑬𝑰⃗⃗⃗⃗ + 𝜷𝑬𝑮⃗⃗ ⃗⃗  هي: ⃗ 

 

𝐴 
𝛼 = −1 

𝛽 =
1

2
 

𝐵 
𝛼 = −1 

𝛽 =
−1

2
 

𝐶 
𝛼 = 1 

𝛽 =
1

2
 

𝐷 
𝛼 =

1

2
 

𝛽 = 1 
𝐸 

𝛼 =
1

2
 

𝛽 = −1 

ل
ح

 ال
حو

ن
  

J𝐻⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑀𝐸⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   [𝐴𝐵]منتصف  𝑀 حيث  

J𝐻⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑀𝐼⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐼𝐸⃗⃗⃗⃗ =
1

2
𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐼𝐸⃗⃗⃗⃗ =

1

2
𝐸𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐼𝐸⃗⃗⃗⃗  

 J𝐻⃗⃗⃗⃗  ⃗ = −𝐸𝐼⃗⃗⃗⃗ +
1

2
𝐸𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗  ⇒    𝛽 =

1

2
𝛼  و   = −1       

 يمكن الحل باستخدام معلم متجانس ملاحظة: 
 

 

 أمين الحايككتابة وتنسيق: م   Aالجواب: رياض الحسينم إعداد: 
 



MeEn Math Team 
X-Math πac 

 

 

 بوت ملفات قناةتم التحميل بواسطة 

X-Math πac♾♾ 
MeEn Math Team  فريق  

 لطلاب البكالوريا الرياضيّاتبمادة  يهتمّ 

 هنا اضغط  :بوت الملفات للوصول إلى

 هنا اضغط  :الخاصة قناة التلغرام للوصول إلى

 هنا اضغط  :قناة التلغرام العامةللوصول إلى 

 هنا اضغط  : صفحة الفيس بوكللوصول إلى 

 هنا اضغط  :قناة اليوتيوب  للوصول إلى

https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://telegra.ph/%D8%A7%D9%84%D8%B3%D9%84%D8%A7%D9%85-%D8%B9%D9%84%D9%8A%D9%83%D9%85-10-01
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Ch_X_MathBac
https://t.me/studentsofbacmath
https://www.facebook.com/profile.php?id=61551632384298&mibextid=ZbWKwL
https://www.facebook.com/profile.php?id=61551632384298&mibextid=ZbWKwL
https://youtube.com/@Ch_X_MathBac
https://youtube.com/@Ch_X_MathBac
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot



