
ي أبحاث الأشعةف                                             تمارين اختيار من متعدد   

𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬𝑭𝑮𝑯  متوازي سطوح  و𝑲  مركز ثقل المثلث𝑩𝑬𝑮 
 

 

 ــــل:الحــــــــــ

𝐹𝐺⃗⃗⃗⃗ لدينا  ⃗ + 𝐹𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐹𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐹𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ ……… . . (1 

𝐹𝐺⃗⃗⃗⃗ولدينا   ⃗ + 𝐹𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐹𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 3𝐹𝐾⃗⃗⃗⃗  ⃗ ……… . . (2 

𝐹𝐾⃗⃗⃗⃗ ( نجد :2( و 1من   ⃗ =
1

3
𝐹𝐷⃗⃗⃗⃗ = 𝐾𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ومنه نجد  ⃗ 

2

3
𝐹𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

= 𝐷𝐾⃗⃗⃗⃗⃗⃗أي   
2

3
𝐷𝐹⃗⃗⃗⃗  Cفالخيار الصحيح هو           ⃗ 

 

,𝟎أمل في معلم متجانس )تن 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗ )  الرباعي 𝑨𝑩𝑪𝑫  النقاط الأتية:، حيث 

𝑨(𝟎, 𝜶,−𝟏)   , 𝑩(𝟏, 𝟏, −𝟐)   , 𝑪(𝟑, 𝜷, 𝟎)  ,   𝑫(𝟐, −𝟑, 𝟏)  

, 𝛂إن قيمة  𝜷  التي تجعل𝑨𝑩𝑪𝑫 : معين هي 

 الحــــــــــــــل:

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗(1,1 − 𝛼,−1)  , 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗(2, −3 − 𝛼, 2)  ,   𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗(1, 𝛽 + 3,−1) 

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗ 1  أي  ⃗  − α = β + 3  ⇒    α + β = −2… . (1 
𝐴𝐵 = 𝐴𝐷  ⇒  𝐴𝐵2 = 𝐴𝐷2 

1 + (1 − 𝛼)2 + 1 = 4 + (−3 − 𝛼)2 + 4   

3 − 2α + 𝛼2 = 17 + 6𝛼 + 𝛼2 

8α = −14  ⇒ α = −
7

4
 
نعوض في (1
⇒        𝛽 = −

1

4
 

   Cفالخيار الصحيح هو 

 

 
 

𝑫𝑲⃗⃗عندئذ يكون  ⃗⃗ ⃗⃗  مساوياً :  

A 
𝟏

𝟐
𝑫𝑭⃗⃗⃗⃗⃗⃗  B 

𝟏

𝟑
𝑫𝑭⃗⃗⃗⃗⃗⃗  C 

2

3
𝐷𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

D 
𝟏

𝟒
𝑫𝑭⃗⃗⃗⃗⃗⃗  E 

𝟑

𝟒
𝑫𝑭⃗⃗⃗⃗⃗⃗   :م. عبد الحميد السيدإعداد 

A 𝛂 = 𝛃  و  𝟏− = −𝟏 B 𝛂 = −
𝟑

𝟓
𝛃  و   = −

𝟕

𝟓
 C 𝛂 = −

𝟕

𝟒
𝛃  و   = −

𝟏

𝟒
 

D 𝛂 = 𝛃  و  𝟎 = −𝟐 E 𝛂 = −
𝟑

𝟐
𝛃  و   = −

𝟏

𝟐
 سائر سلمه أ.إعداد:  

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
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,𝟎أمل في معلم متجانس )تن 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗ )  النقطة𝑩(𝟏, 𝟏, 𝟏)  

:𝑸والمستوي  𝒙 − 𝒛 =  Ωهو المستوي المحوري لقطر الكرة  𝟐

 تعطى بالشكل: Ωالممثلة كما في الشكل المجاور ، فإن معادلة الكرة  

  الحــــــــــــــل:
 𝑸والعمودي على المستوي  𝐁المار من  dوجد المعادلات الوسطية للمستقيم ن(1طريقة 

𝒖⃗⃗ 𝒅 = 𝒏⃗⃗ 𝑸(𝟏, 𝟎, −𝟏) 

𝒅: {
𝒙 = 𝒕 + 𝟏
𝒚 = 𝟏

𝒛 = −𝒕 + 𝟏
  𝒕 ∈ 𝑹 

𝒕فنجد:    𝑸في معادلة المستوي  dنعوض معادلات الوسطية للمستقيم  = 𝟏  

𝒕نعوض قيمة  = ,𝑨(𝟐فنجد: dفي معادلات الوسطية ل 𝟏 𝟏,      مركز الكرة (𝟎

  Sكتابة معادلة الكرة  

𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (−𝟏, 𝟎, +𝟏) 

𝑹 = 𝑨𝐁 = √𝟏 + 𝟎 + 𝟏𝟐 = √𝟐 ⇒ 𝑹 = √𝟐  

𝑺: (𝒙 − 𝟐)𝟐 + (𝒚 − 𝟏)𝟐 + 𝒛𝟐 =    Dفالخيار الصحيح هو   𝟐

 (2طريقة 

 وهو يساوي نصف قطر الكرة  𝑄عن المستوي  𝐵نحسب بعد النقطة 

𝑅 = 𝑑𝑖𝑠𝑡(𝐵 − 𝑄) =
|1 − 1 − 2|

√(1)2 + (0)2 + (1)2
= √2 

   Dفالخيار الصحيح هو   ة الكرة المعطاةمعادل Bويجب أن تحقق النقطة 
 

 
 

𝑨𝑩𝑪    مثلث قائم في𝑨  و𝑨𝑳𝑯𝑲  مستطيل عندئذٍ فإن الجداء𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗. 𝑲𝑳⃗⃗ ⃗⃗  يساوي: ⃗ 

 الحــــــــــــــل:

  Aفالخيار الصحيح هو  (𝐴𝐶)على  𝐻مسقط  𝐿لنقطة بما أن ا

 

 

 

 

 

A 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 + 𝒛𝟐 = 𝟑 B (𝒙 − 𝟐)𝟐 + (𝒚 + 𝟏)𝟐 + 𝒛𝟐 = 𝟐 C (𝒙 − 𝟐)𝟐 + (𝒚 − 𝟏)𝟐 + 𝒛𝟐 = √𝟐 

D (𝒙 − 𝟐)𝟐 + (𝒚 − 𝟏)𝟐 + 𝒛𝟐 = 𝟐 E 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 + 𝒛𝟐 =  علي عليم. إعداد:  𝟐

A 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗.𝑨𝑯⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   B 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗.𝑯𝑨⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  C 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗.𝑳𝑨⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

D 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗.𝑨𝑲⃗⃗⃗⃗⃗⃗  E 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗.𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗   :مازن الزعبيمإعداد. 

𝑄 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
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عدداً حقيقياً ، ولنتأمل النقاط الثلاث:   𝛂ليكن 

𝑨(𝟑, 𝟏,−𝟑)     𝑩(−𝟏, 𝟓,−𝟑)   𝑪(−𝟏, 𝟏, 𝜶)   

,𝟎)في الفراغ المنسوب إلى معلم متجانس  𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗   ): نتأمل النقاط 

𝑨(−𝟒,𝜶, 𝟐)     𝑩(−𝟐, 𝟏, 𝜷)     𝑪(𝜸, 𝟑,−𝟓)     𝑮( 𝟎, 𝟏, −𝟏) 

,𝜶عندئذٍ قيم  𝜷, 𝜸  التي تجعل𝑮  مركز ثقل المثلث𝑨𝑩𝑪 :هي 

 الحــــــــــــــل:

𝒙𝑮 =
𝒙𝑨 + 𝒙𝑩 + 𝒙𝑪

𝟑
⇒  
−𝟒 − 𝟐 + 𝜸

𝟑
= 𝟎 ⇒ 𝜸 = 𝟔  

𝒚𝑮 =
𝒚𝑨 + 𝒚𝑩 + 𝒚𝑪

𝟑
⇒ 
𝜶 + 𝟏 + 𝟑

𝟑
= 𝟏 ⇒ 𝜶 = −𝟏  

𝒛𝑮 =
𝒛𝑨 + 𝒛𝑩 + 𝒛𝑪

𝟑
⇒
𝟐 + 𝜷 − 𝟓

𝟑
= −𝟏 ⇒ 𝜷 = 𝟎  

      Aفالخيار الصحيح هو

 

,𝟎في معلم متجانس ) 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗   )𝒎,𝒏  ن  يحققان ان حقيقيان موجباعدد𝒏 > 𝒎  و𝒏.𝒎 = 𝟔 

,𝑨(√𝟑نتأمل النقاط   𝟑, 𝟎)     𝑩(𝟎, 𝟔, 𝟎)     𝑴(𝟎, 𝟔,𝒎)     𝑵( 𝟎, 𝟎, 𝒏) 

 هي:𝟑√𝟓يساوي   𝑨𝟎𝑩𝑴𝑵المجسم  حجم التي يكون عندها 𝒏,𝒎إن قيمة 

 الحــــــــــــــل:
𝒎.𝒏من الفرض لدينا    = 𝟔… . . (𝟏 

 فإن 𝟑√𝟓يساوي  𝑨𝑶𝑩𝑴𝑵ولما كان حجم الهرم 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝑺(𝑶𝑩𝑴𝑵) × 𝒉 

𝑺(𝑶𝑩𝑴𝑵) =
𝑩𝑴 +𝑶𝑵

𝟐
× 𝑶𝑩  &  𝑺(𝑶𝑩𝑴𝑵) =

𝒎+ 𝒏

𝟐
× 𝟔 = 𝟑(𝒎 + 𝒏) 

𝒉 = 𝒙𝑨 = √𝟑 

𝟏

𝟑
× 𝟑(𝒎 + 𝒏) × √𝟑 = 𝟓√𝟑 

𝒎+ 𝒏 = 𝟓        …  (𝟐 

 ( نجد :2( و  1بالحل المشترك بين 

 𝒏 = 𝟑  ,    𝒎 = 𝐧وذلك لأن    𝟐 > 𝐦     فالخيار الصحيح هوA   

A 𝛂 = −𝟏 , 𝛃 = 𝟎 , 𝜸 = 𝟔 B 𝛂 = 𝟔 , 𝛃 = 𝟎 , 𝜸 = −𝟏 C 𝛂 = 𝟏 , 𝛃 = 𝟎 , 𝜸 = −𝟔 

D 𝛂 = 𝟔 , 𝛃 = −𝟏 , 𝜸 = 𝟎 E 𝛂 = 𝛃 = 𝜸 =  م. عدي الخميسإعداد:  𝟑

A 𝐧 = 𝟑,𝐦 = 𝟐 B 𝐧 = 𝟔,𝐦 = 𝟏 C 𝐧 = 𝟒,𝐦 =
𝟑

𝟐
 

D 𝐧 = 𝟐√𝟐,𝐦 = √𝟑 E 𝐧 = 𝟑√𝟐,𝐦 =  أحمد حسنإعداد:  𝟐√

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
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,𝟎في معلم متجانس ) 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗ ا النقاط:(  لتكن لدين 𝑨(𝟐, 𝟑, 𝟎)     𝑪(𝟐, 𝟑, 𝟔)    𝑩(𝟒,−𝟏, 𝟐) 

 هو: (𝑨𝑪)عن المستقيم  𝑩يكون بعد النقطة  

 
 
 

 الحــــــــــــــل:

1) ❺             𝑢⃗ = 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗(0,0,6)    

𝐴𝐶 = {
𝑥 = 2
𝑦 = 3    
𝑧 = 6𝑘

     ∶ k ∈ R    

,𝐵′(𝑥نفرض  𝑦, 𝑧) المسقط القائم ل هي هي𝐵 ( علىAC) 

𝐵′(2,3,6𝑘) 

𝐵𝐵′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗(−2 ,4,6𝑘 − 2) 

𝐵𝐵′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗⟘𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗  ⇒ 𝐵𝐵′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗ ⇒ 36𝑘 − 12 = 0 

⇒  𝑡 =
1

3
 ⇒         {𝐵𝐵′⃗⃗ ⃗⃗  ⃗(2,4,0)}  

 𝐵𝐵′ = √4 + 16 =    Eفالخيار الصحيح هو   (𝑨𝑪)عن المستقيم  𝑩بعد النقطة  𝟓√𝟐

 
 

,𝟎ب إلى معلم متجانس )المنسو في الفراغ 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗  نتأمل الأشعة  ) 
 𝒘⃗⃗⃗ (−𝟒,𝒎,−𝟐), 𝒖⃗⃗ (𝟏, 𝟎, 𝟐) , 𝒗⃗⃗ (−𝟏, 𝟐, 𝟎)   

, 𝒘⃗⃗⃗التي تجعل الأشعة  𝒎فإن قيمة العدد الحقيقي  𝒖⃗⃗  , 𝒗⃗⃗   :مرتبطة خطياً هي 

 الحــــــــــــــل:

, 𝒘⃗⃗⃗أن الأشعة  بما 𝒖⃗⃗  , 𝒗⃗⃗  :مرتبطة خطياً فمحقق لدينا العلاقة الشعاعية 

𝒘⃗⃗⃗ = 𝒂𝒖⃗⃗ + 𝒃𝒗⃗⃗ ⇒ (−𝟒,𝒎,−𝟐) = 𝒂(𝟏, 𝟎, 𝟐) + 𝒃(−𝟏, 𝟐, 𝟎) 

−𝟒 = 𝒂 − 𝒃… . (𝟏         &     𝒎 = 𝟐𝒃 … . (𝟐      &    − 𝟐 = 𝟐𝒂… . . (𝟑 

𝒂( نجد أن 3من  = 𝒃( فنجد أن 1نعوض في   𝟏− = 𝟑    

𝒃 نعوض قيمة = 𝒎( فنجد : 2في    𝟑 =  Bفالخيار الصحيح هو     𝟔

 

 

 

 

 

 
 

A 𝟐√𝟑 B 𝟑√𝟓 C 𝟑√𝟐 

D 𝟒 E 𝟐√𝟓  :نعبد الرحمإعداد 

A 𝒎 = 𝟑 B 𝒎 = 𝟔 C 𝒎 = −𝟑 D 𝒎 = 𝟏 E 𝒎 = −𝟔 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
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,𝑨(𝟑عدداً حقيقياً ، ولنتأمل النقاط الثلاث:  𝛂ليكن  𝟏,−𝟑)     𝑩(−𝟏, 𝟓,−𝟑)   𝑪(−𝟏, 𝟏, 𝜶) 
 متساوي الأضلاع من أجل: 𝑨𝑩𝑪فإن المثلث 

 

 

 

  الحــــــــــــــل:

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗(−4,4,0)     &    𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗(−4,0, 𝛼 + 3)    &   𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗(0,−4, 𝛼 + 3) 

𝐴𝐵2 = (−4)2 + (−4)2 + 0 = 32 

𝐴𝐶2 = (−4)2 + 0+(𝛼 + 3)2 = 16+(𝛼 + 3)2 

𝐵𝐶2 = 0 + (−4)2+(𝛼 + 3)2 = 16+(𝛼 + 3)2 

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗‖متساوي الأضلاع فمحقق لدينا  𝑨𝑩𝑪بما أن المثلث   ⃗‖ = ‖𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗‖ = ‖𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗‖ 

𝐴𝐶2 = 𝐴𝐵2 ⇒ 16+(𝛼 + 3)2 = 32    ⇒    (𝛼 + 3)2 = 16    

⇒ {
𝛼 + 3 = 4 ⇒     𝜶 = 𝟏

𝛼 + 3 = −4 ⇒       𝜶 = −𝟕
   Dفالخيار الصحيح هو  

𝑨𝑩𝑪𝑫   رباعي وجوه فيه𝑰  : 𝟐نقطة تحقق العلاقة𝑰𝑨⃗⃗⃗⃗ = 𝑫𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑩𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑪𝑨⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

 : 𝑰عندئذ النقطة 
 

 

 
 

  الحــــــــــــــل: 

𝟐𝑰𝑨⃗⃗⃗⃗ = 𝑫𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑩𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑪𝑨⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⇒  𝟐𝑰𝑨⃗⃗⃗⃗ = 𝑫𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑩𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗   

⇒   𝟐𝑨𝑰⃗⃗⃗⃗ = 𝑨𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

   Cفالخيار الصحيح هوحسب علاقة المتوسط    [𝑩𝑫]تقع في منتصف  𝑰فتكون النقطة 
 

ً  غير الصفرين مرتبطان  𝒗⃗⃗ و  𝒖⃗⃗القول إن الشعاعين    خطيا

𝒖⃗⃗ (𝟎, 𝟏. 𝟐, 𝟎)

𝒗⃗⃗ (𝟎, 𝟓, 𝟎)
} ⇒ 𝒖⃗⃗ =

𝟏. 𝟐

𝟓
𝒗⃗⃗  

,   𝒖⃗⃗فيكون الشعاعان  𝒗⃗⃗   ًفالخيار الصحيح هومرتبطان خطياD   

A 𝛂 = −𝟑  B 𝛂 = −𝟑, 𝛂 = −𝟑 C  أياً كانت قيمة𝛂  من𝑹 

D 𝛂 = 𝟏, 𝛂 = −𝟕 E 𝛂 = −𝟏, 𝛂 =  علي علي أ.إعداد:  𝟕−

A  تنطبق على𝐀 B  تقع في منتصف[𝑨𝑪] 

C  تقع في منتصف[𝑩𝑫] D   مركز تقل الرباعي𝑨𝑩𝑪𝑫 

E  مركز تقل المثلث𝑨𝑩𝑪  :رشا بارة & ربيع عبيدإعداد 

A 𝒖⃗⃗ (𝟏, 𝟐, −𝟏), 𝒗⃗⃗ (𝟐, 𝟒, 𝟐) B 𝒖⃗⃗ (𝟐, 𝟎, 𝟐), 𝒗⃗⃗ (𝟏, 𝟑, 𝟏) 

C 𝒖⃗⃗ (𝟎, 𝟒, 𝟑), 𝒗⃗⃗ (𝟐, 𝟐, 𝟎) D 𝒖⃗⃗ (𝟎, 𝟏. 𝟐, 𝟎), 𝒗⃗⃗ (𝟎, 𝟓, 𝟎) 

E  مهما يكن𝒖⃗⃗   , 𝒗⃗⃗  م. سائر سلمهإعداد:  واقعين في مستويين متوازيين 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 



ي أبحاث الأشعةف                                             تمارين اختيار من متعدد   

 بالعلاقتين :  𝑾⃗⃗⃗⃗ و  𝒒⃗⃗عرف الشعاعين ون   شعاعان  𝒗⃗⃗ و  𝒖⃗⃗ سفي معلم متجان

𝑾⃗⃗⃗⃗ = 2𝒖⃗⃗ − 𝒗⃗⃗      ,      𝒒⃗⃗ = 2𝒖⃗⃗ + 𝒗⃗⃗   

 متعامدان نستطيع إثبات أن:  𝑾⃗⃗⃗⃗ و  𝒒⃗⃗فإذا كان 

  الحــــــــــــــل:

. 𝒒⃗⃗متعامدان فإن   𝑾⃗⃗⃗⃗ و  𝒒⃗⃗بما أم الشعاعان  𝑾⃗⃗⃗⃗ = 𝟎 

(2𝒖⃗⃗ + 𝒗⃗⃗ ). (2𝒖⃗⃗ − 𝒗⃗⃗ ) = 𝟎  

⇒ 𝟒‖𝒖⃗⃗ ‖2 − ‖𝒗⃗⃗ ‖2 = 𝟎 ⇒ 𝟒‖𝒖⃗⃗ ‖2 = ‖𝒗⃗⃗ ‖2 

    D ‖ 𝒖⃗⃗‖𝟐  فالخيار الصحيح هو     = ‖𝒗⃗⃗ ‖ ⇒   ‖𝒖⃗⃗ ‖ =
1

2
‖𝒗⃗⃗ ‖ 

 

,𝟎) انسفي معلم متجنتأمل   𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗   ): النقطتين الأتيتين𝑨(𝟏, 𝟐, 𝟑)   𝑩(𝟐, 𝟐, 𝟑) 

𝟑𝒙الذي معادلته  𝑷والمستوي  + 𝟒𝒚 − 𝒛 = 𝟎 

 هي: 𝑨,𝑩ويمر من النقطتين  𝑷الذي يعامد  𝑸فإن معادلة المستوي 

  الحــــــــــــــل:

𝑛𝑝⃗⃗⃗⃗ (3,4, −1)        &         𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗(1,00)    &      𝑛𝑄⃗⃗ ⃗⃗  (𝑎, 𝑏, 𝑐) 

{
 𝑛𝑄⃗⃗ ⃗⃗  ⟂𝑛𝑝⃗⃗⃗⃗ ⇒  𝑛𝑄⃗⃗ ⃗⃗  . 𝑛𝑝⃗⃗⃗⃗ = 0⃗       ⇒ 3𝑎 + 4𝑏 − 𝑐 = 0 ……(1

𝑛𝑄⃗⃗ ⃗⃗  ⟂𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ⇒  𝑛𝑄⃗⃗ ⃗⃗  . 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗ ⇒    𝑎 = 0 …… . . (2
 

𝑐نفرض  = 𝑏نجد    4 = 1  ⇐   𝑛⃗ (0,1,4)    والمستوي𝑸    يمر من𝑨 

 𝑄: 𝑦 + 4𝑧 − 14 =      Aفالخيار الصحيح هو    0

. 

 

 

 

A  𝒖⃗⃗  و 𝒗⃗⃗   ً ‖ C ‖𝒖⃗⃗ لهما النظيم نفسه  𝒗⃗⃗ و  B 𝒖⃗⃗ مرتبطان خطيا = 2‖𝒗⃗⃗ ‖ 

D ‖𝒖⃗⃗ ‖ =
1

2
‖𝒗⃗⃗ ‖ E ‖𝒖⃗⃗ ‖ = 4‖𝒗⃗⃗ ‖  :م. هدى مدنيإعداد 

A 𝒚 + 𝟒𝒛 − 𝟏𝟒 = 𝟎 B 𝟒𝒛 − 𝒚 − 𝟏𝟒 = 𝟎 C 𝒙 + 𝒚 + 𝒛 − 𝟏𝟒 = 𝟎 

D 𝒙 − 𝒚 − 𝟏𝟒 = 𝟎 E 𝒙 + 𝒚 − 𝟕 =  أ. جهاد حبيبإعداد:  𝟎

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 



ي أبحاث الأشعةف                                             تمارين اختيار من متعدد   

 

,𝟎) في معلم متجانس 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗   ) 

:𝑷𝟐إذا علمت  𝒙 − 𝟐𝒚 − 𝟐𝒛 + 𝟒 = 𝟎   &  𝑷𝟏: 𝒙 − 𝟐𝒚 − 𝟐𝒛 + 𝒂 = 𝟎 

,𝐝𝐢𝐬𝐭(𝑷𝟏والتي تحقق   𝒂 للعدد إن أصغر قيمة 𝑷𝟐) =  ساوي:ت 𝟔

   الحــــــــــــــل:

𝐝𝐢𝐬𝐭(𝑷𝟏, 𝑷𝟐) =
|𝒅𝟏 − 𝒅𝟏|

√𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 + 𝒄𝟐
 

𝐝𝐢𝐬𝐭(𝑷𝟏, 𝑷𝟐) =
|𝟒 − 𝒂|

√𝟗
= 𝟔  ⇒ |𝟒 − 𝒂| = 𝟏𝟖 

          𝟒 − 𝒂 = −𝟏𝟖   ⇒   𝒂 = 𝟐𝟐 𝟒   وإما    − 𝒂 = 𝟏𝟖   ⇒   𝒂 = −𝟏𝟒   إما 

                𝑬فالخيار الصحيح هو    

,𝟎) المنسوب إلى معلم متجانس في الفراغ 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗   ) تعطى التمثيلات الوسيطية لمستقيمين

 كما يلي: 𝒅  و′𝒅 متوازيين وغير منطبقين

𝒅: {
𝒙 = 𝒕 − 𝟏
𝒚 = 𝒕

𝒛 = 𝟐𝒕 − 𝟐
      𝒕𝝐𝑹          𝒅′: {

𝒙 =
𝟏

𝟐
𝒔

𝒚 =
𝟏

𝟐
𝒔 − 𝟏

𝒛 = 𝒔

      𝒔𝝐𝑹                

 هي: 𝒅  و′𝒅 المحدد بالمستقيمين  𝑷إن معادلة المستوي 

   الحــــــــــــــل:

𝒕و ذلك بتعويض  𝒅نختار نقطة من المستقيم  = ,𝑨(−𝟏فنجد   𝟎 𝟎,−𝟐) 

𝒔و ذلك بتعويض  ′𝒅نختار نقطة من المستقيم  = ,𝑩(𝟏فنجد   𝟐 𝟎, 𝟐) 

𝒖𝒅⃗⃗ ⃗⃗  (𝟏, 𝟏, 𝟐)        &         𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (𝟐, 𝟎, 𝟒)    &      𝒏𝒑⃗⃗ ⃗⃗  (𝒂, 𝒃, 𝒄) 

 𝒏𝒑⃗⃗ ⃗⃗  ⟂𝒖𝒅⃗⃗ ⃗⃗ 𝒏𝒑⃗⃗ومنه       ⃗⃗  . 𝒖𝒅⃗⃗ ⃗⃗  = 𝒂 فنجد   𝟎⃗⃗ + 𝒃 + 𝟐𝒄 = 𝟎 ……(𝟏 

𝒏𝒑⃗⃗ ⃗⃗  ⟂𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗      ومنه𝒏𝒑⃗⃗ ⃗⃗  . 𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝒂   فنجد   𝟎⃗⃗ + 𝟐𝒄 = 𝟎 …… . . (𝟐 

𝒄نفرض  = 𝒂نجد    𝟏− = 𝒃 ( فنجد1نعوض في   𝟐 = 𝒏𝒑⃗⃗ فيكون 𝟎 ⃗⃗  (𝟐, 𝟎, −𝟏)    

:𝑨  𝑃  يمر من  𝑷المستوي و 2𝑥 − 𝑧 =   Dفالخيار الصحيح هو    0

A 𝒂 = 𝟒 B 𝒂 = 𝟏𝟒 C 𝒂 = −𝟖 D 𝒂 = 𝟖 E 𝒂 = −𝟏𝟒 

A 𝒙 − 𝒚 + 𝟐 = 𝟎 B 𝒙 − 𝒚 + 𝒛 = 𝟎 C 𝒙 + 𝒚 − 𝟒𝒛 = −𝟏 

D 𝟐𝒙 − 𝒛 = 𝟎 E 𝒙 − 𝒚 =  أ. محمد غوشإعداد:  𝟎

 محمد مصطفى م. إعداد:
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 



ي أبحاث الأشعةف                                             تمارين اختيار من متعدد   

𝑨𝑩𝑪𝑫𝑬  هرم رأسه𝐄 𝟏ه وقاعدته مربع طول ضلع  ،[𝑨𝑬]  عامودي على المستوي(𝑨𝑩𝑪𝑫) 

  𝑨𝑬 = 𝟔 𝐋 ,  نقطة من القطعة[𝑬𝑪]  بحيث𝐋  مركز أبعاد متناسبة للنقطتين (𝑬, 𝟐), (𝑪, 𝟏) 

 هي : (𝑨𝑩𝑪𝑫)وتمس المستوي  𝐋التي مركزها  𝑺ة فمعادلة الكر 

  

  

 

 

 

 
 

 

 

   الحــــــــــــــل:
 

, 𝑨,𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗)لنختر المعلم المتجانس  𝑨𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ,
𝟏

𝟔
𝑨𝑬⃗⃗ ⃗⃗  ⃗  ) 

𝑬(𝟎, 𝟎, 𝟔)  , 𝑫( 𝟎, 𝟏, 𝟎)   , 𝑪(𝟏, 𝟏, 𝟎) 

,𝑬) مركز أبعاد متناسبة للنقطتين  𝐋بما أن  𝟐), (𝑪,   :فإن (𝟏

 𝑳 (
𝟏(𝟏)+𝟐(𝟎)

𝟏+𝟐
,
𝟏(𝟏)+𝟐(𝟎)

𝟏+𝟐
,
𝟏(𝟎)+𝟐(𝟔)

𝟏+𝟐
𝑳ومنه نجد :   ( (

𝟏

𝟑
,
𝟏

𝟑
, 𝟒) 

    (𝑨𝑩𝑪𝑫): 𝒁 = 𝑹فيكون   𝟎 = 𝒅𝒊𝒔(𝑳−(𝑨𝑩𝑪𝑫) = 𝟒 

 𝑺: (𝒙 −
𝟏

𝟑
)
𝟐

+ (𝒚 −
𝟏

𝟑
)
𝟐

+ (𝒛 − 𝟒)𝟐 =  Dيح هوفالخيار الصح    𝟏𝟔

  هي : [𝑨𝑩]فتكون معادلة المستوي المحوري للقطعة المستقيمة 

  الحــــــــــــــل:
𝒏𝒑⃗⃗ ⃗⃗  = 𝒖⃗⃗ 𝒅(𝟏, 𝟏, 𝟐) 

𝒕عة وذلك بتعويض النقطة المطلوبة هي منتصف القط =
𝟏

𝟐
)فنجد  

𝟏

𝟐
, −

𝟏

𝟐
, 𝟏)  

𝒙فتكون معادلة المستوي   + 𝒚 + 𝟐𝒛 − 𝟐 =  Bفالخيار الصحيح هو 𝟎

 

A 
(𝒙 +

𝟏

𝟑
)
𝟐

+ (𝒚 +
𝟏

𝟑
)
𝟐

+ (𝒛 − 𝟒)𝟐 = 𝟒 

B (𝒙 −
𝟏

𝟑
)
𝟐

+ (𝒚 −
𝟏

𝟑
)
𝟐

+ 𝒛𝟐 = 𝟏𝟔 

C (𝒙 −
𝟏

𝟑
)
𝟐

+ (𝒚 −
𝟏

𝟑
)
𝟐

+ (𝒛 − 𝟒)𝟐 = 𝟒 

D (𝒙 −
𝟏

𝟑
)
𝟐

+ (𝒚 −
𝟏

𝟑
)
𝟐

+ (𝒛 − 𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔 

E (𝒙 −
𝟐

𝟑
)
𝟐

+ (𝒚 −
𝟐

𝟑
)
𝟐

+ (𝒛 − 𝟒)𝟐 = 𝟏𝟔 

A 𝒙 + 𝒚 + 𝟐𝒁 + 𝟏 = 𝟎 B 𝒙 + 𝒚 + 𝟐𝒛 − 𝟐 = 𝟎 C 𝒚 + 𝟐𝒛 + 𝟏 = 𝟎 

D 𝒙 + 𝒚 + 𝒛 + 𝟑 = 𝟎 E 𝒙 + 𝒚 + 𝒛 − 𝟏 =  د. محمد غوشإعداد:  𝟎

 م. سائر سلمهإعداد: 
 

 تنسيق: م. صلاح سالم
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
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,𝟎) في معلم متجانس 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗  ) تعطى معادلة المستوي 𝑷:بالشكل 

 𝑷: 𝟐𝒙 − 𝒚 + 𝒛 + 𝟏 = 𝒅𝒊𝒔(𝑨−𝑷)وإذا كان   𝟎 = ,𝑨(𝟑و      𝟔√ 𝟏, 𝟎)   

 𝑷على  𝑨مسقط  ′𝑨ندئذٍ تكون إحداثيات النقطة ع

     الحــــــــــــــل:

𝑨′𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗و الارتباط الخطي ل  𝑷ستوي إلى الم ′𝑨يجب التحقق من ) انتماء  ( 1الطريقة  𝒏𝒑⃗⃗و  ⃗  ⃗⃗   ) 

𝑨′𝑨و  𝑷إلى المستوي  ′𝑨يجب التحقق من ) انتماء   (2الطريقة  = √𝟔) 

⃗⃗′𝑶𝑨نستخدم القانون البسيط  (3الطريقة  ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝑶𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗ −
𝒂𝒙𝑨+𝒃𝒚𝑨+𝒄𝒛𝑨+𝒅

𝒂𝟐+𝒃𝟐+𝒄𝟐
× 𝒏𝒑⃗⃗ ⃗⃗   

(𝒙, 𝒚, 𝒛) = (𝟑, 𝟏, 𝟎) −
𝟐(𝟑) − (𝟏) + 𝟎 + 𝟏

𝟒 + 𝟏 + 𝟏
× (𝟐,−𝟏, 𝟏) 

(𝒙, 𝒚, 𝒛) = (𝟑, 𝟏, 𝟎) − (𝟐, −𝟏, } ومنه  (𝟏
𝒙 = 𝟑 − 𝟐 = 𝟏
𝒚 = 𝟏 + 𝟏 = 𝟐
𝒛 = 𝟎 − 𝟏 = −𝟏

 → 𝑨′(𝟏, 𝟐,−𝟏) 

  Dفالخيار الصحيح هو       الطريقة الكلاسيكية  (4الطريقة 

 

,𝟎) في معلم متجانسلدينا  𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗   ) النقطتين𝑨(𝟐,−𝟏, ,𝑩(−𝟐  و  (𝟐 𝟏,−𝟐)  

,𝑴(𝒙نقرن بكل نقطة  𝒚, 𝒛)  من الفراغ المقدار𝑴𝑨𝟐 +𝑴𝑩𝟐 = 𝑲 

 : تمثل كرة هي  𝑴التي تجعل مجموعة النقاط  𝑲إن قيمة 

     الحــــــــــــــل:

𝑴𝑩𝟐 = (𝒙 + 𝟐)𝟐 + (𝒚 − 𝟏)𝟐 + (𝒛 + 𝟐)𝟐  

 𝑴𝑨𝟐 = (𝒙 − 𝟐)𝟐 + (𝒚 + 𝟏)𝟐 + (𝒛 − 𝟐)𝟐 . 

 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 + 𝒛𝟐 =
𝟏

𝟐
(𝑲 − 𝟏𝟖).  

𝑴𝑨𝟐 +𝑴𝑩𝟐 = 𝑲 𝟐 أي𝒙𝟐 + 𝟐𝒚𝟐 + 𝟐𝒛𝟐 + 𝟏𝟖 = 𝑲  ومنه 

𝑲عندما  >   Eفالخيار الصحيح هو  هي كرة Mالنقاط نجد أن  مجموعة  𝟏𝟖

 

 

 

A (𝟐, 𝟑, 𝟏) B (𝟏, 𝟏,−𝟐) C (𝟏, 𝟎,−𝟏) D (𝟏, 𝟐,−𝟏) E (𝟐,−𝟏, 𝟏) 

A 𝑲 ≥ 𝟏𝟖 B 𝑲 ≤ 𝟏𝟖 C 𝑲 = 𝟏𝟖 D 𝑲 < 𝟏𝟖 E 𝑲 > 𝟏𝟖 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 أ. محمد العيسىإعداد: 
 

 م. أحمد الرفاعيإعداد: 
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 



ي أبحاث الأشعةف                                             تمارين اختيار من متعدد   

,𝟎) في الفراغ المنسوب إلى معلم متجانس 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗  ) 

 : [𝑨𝑩]لدينا التمثيلات الوسيطية للقطعة المستقيمة  

𝑨𝑩: {
𝒙 = 𝒕

𝒚 = 𝒕 − 𝟏
𝒛 = 𝟐𝒕

      𝒕𝝐[𝟎, 𝟏]          

 هي : [𝑨𝑩]ي المحوري للقطعة المستقيمة فتكون معادلة المستو

  الحــــــــــــــل:
𝒏𝒑⃗⃗ ⃗⃗  = 𝒖⃗⃗ 𝒅(𝟏, 𝟏, 𝟐) 

𝒕النقطة المطلوبة هي منتصف القطعة وذلك بتعويض  =
𝟏

𝟐
)فنجد  

𝟏

𝟐
, −

𝟏

𝟐
, 𝟏)  

𝒙فتكون معادلة المستوي   + 𝒚 + 𝟐𝒛 − 𝟐 =  Bفالخيار الصحيح هو 𝟎
 

,𝟎)في الفراغ المنسوب إلى معلم متجانس  𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗  ) 

    الممثل وسيطياً بالشكل : ∆لدينا المستقيم 

  ∆: {
𝒙 = 𝒕 + 𝟐
𝒚 = −𝒕
𝒛 = 𝒕

      𝒕𝝐𝑹            والنقطة𝑨(𝟏, 𝟎,  لا تنتمي إليه (𝟎

 ( هي:1بعداً مساوياً ) 𝑨 وتبعد عن النقطة ∆التي تنتمي إلى  𝑫فتكون إحداثيات النقطة 

 الحــــــــــــــل:

𝑫بما أن  ∈ 𝑫(𝒕فنجد  ∆ + 𝟐,−𝒕, 𝒕)      &𝑨𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗ (𝒕 + 𝟏,−𝒕, 𝒕) 
𝑨𝑫لدينا  = 𝒕)فيكون  𝟏 + 𝟏)𝟐 + 𝒕𝟐 + 𝒕𝟐 = 𝟏  

𝟑𝒕𝟐فنجد  + 𝟐𝒕 = 𝒕(𝟑𝒕أي   𝟎 + 𝟐) = 𝟎 

𝒕إما  = ,𝑫(𝟐فتكون  𝟎 𝟎,   البعد  وهي تحقق  (𝟎

𝒕إما   = −
𝟐

𝟑
)𝑫فتكون  

𝟒

𝟑
,
𝟐

𝟑
, −

𝟐

𝟑
 تحقق  وهي  لا  (

 Cفالخيار الصحيح هو

 

 

 

A 𝒙 + 𝒚 + 𝟐𝒁 + 𝟏 = 𝟎 B 𝒙 + 𝒚 + 𝟐𝒛 − 𝟐 = 𝟎 C 𝒚 + 𝟐𝒛 + 𝟏 = 𝟎 

D 𝒙 + 𝒚 + 𝒛 + 𝟑 = 𝟎 E 𝒙 + 𝒚 + 𝒛 − 𝟏 = 𝟎   

A (𝟎, 𝟎, 𝟎) B (𝟎, 𝟏, 𝟏) C (𝟐, 𝟎, 𝟎) D (𝟎, 𝟏, 𝟎) E (𝟑,−𝟏, 𝟏) 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 أ. جهاد حبيبإعداد: 
 

 د. محمد غوشإعداد: 
 

 

 



ي أبحاث الأشعةف                                             تمارين اختيار من متعدد   

,𝟎) متجانس في الفراغ المنسوب إلى معلم 𝒊 , 𝒋 , 𝒌⃗⃗  ) 

   المعرفان وسيطياً وفق:  (𝒅) و   (∆)المستقيمان 

∆: {
𝒙 = 𝟑𝒕 + 𝟏
𝒚 = 𝟐𝒕

𝒛 = −𝒕 + 𝟏
      𝒕𝝐𝑹          𝒅: {

𝒙 = 𝒔 + 𝟐
𝒚 = 𝟏

𝒛 = 𝟑𝒔 + 𝟏
      𝒔𝝐𝑹                

  (𝒅) و   (∆)فإن المستقيمان 

 ـــــل:ــــالحـــــــــ

 

 

,𝑨)اد المتناسبة للنقاط المثقلة مركز الأبع 𝑴ولتكن  𝑨𝑩𝑪نتأمل مثلثاً  𝟑)  , (𝑩, 𝟏)  , (𝑪, 𝟐) 

,𝒙عندئذٍ قيمة كل من العددين  𝒚   بحيث𝑨𝑴⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝒙𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝒚𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

 ــل:الحــــــــــــ

 {

(𝑨, 𝟑) → 𝜶 = 𝟑
(𝑩, 𝟏) → 𝜷 = 𝟏
(𝑪, 𝟐) → 𝜸 = 𝟐

}ومنه     
𝒙 =

𝜷

𝜶+𝜷+𝜸+
=
𝟏

𝟔

𝒚 =
𝜷

𝜶+𝜷+𝜸+
=
𝟏

𝟑

} 

 Dفالخيار الصحيح هو

 

A  منطبقان B متوازيين وغير منطبقين  C متخالفان ومتعامدان 

D متقاطعان وغير متعامدين E أ. خليل شيخوإعداد:  متقاطعان و متعامدان 

𝒖⃗⃗ ∆(𝟑, 𝟐,−𝟏)    &  𝒖⃗⃗ 𝒅(𝟏, 𝟎, 𝟑) 
مركبات الشعاعين غير متناسبة فشعاعي التوجيه 
غير مرتبطين خطياً فالمستقيمان إما متقاطعان أو 

 متخالفان  ، بالحل المشترك نجد:

𝟑𝒕 + 𝟏 = 𝒔 + 𝟐…… (𝟏 

𝟐𝒕 = 𝟏…… (𝟐 

−𝒕 + 𝟏 = 𝟑𝒔 + 𝟏…… (𝟑 

𝒕( نجد: 2من  =
𝟏

𝟐
𝒔( فنجد 1نعوض في   =

𝟏

𝟐
 

( فنجد : 3من نتحقق 
𝟓

𝟐
≠
𝟏

𝟐
 غير محققة   

 متخالفان. (𝒅) و   (∆)فالمستقيمان 
 لندرس التعامد :

𝒖⃗⃗ 𝒅. 𝒖⃗⃗ ∆ = 𝟑 + 𝟎 − 𝟑 = 𝟎 

 متعامدان  (𝒅) و   (∆)إذاُ المستقيمان 
 Cفالخيار الصحيح هو  متخالفان ومتعامدان فالمستقيمان

 

A 𝒙 =
𝟏

𝟑
  , 𝒚 =

𝟏

𝟔
 B 𝒙 =  𝒚 = 𝟑 C 𝒙 =  𝒚 = −𝟏 

D 𝒙 =
𝟏

𝟔
  , 𝒚 =

𝟏

𝟑
 E 𝒙 = 𝟔  , 𝒚 =  م.عدي الخميس إعداد:  𝟑

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 

 



ي أبحاث الأشعةف                                             تمارين اختيار من متعدد   

 

 𝑨𝑩𝑪𝑫  رباعي وجوه فيه النقطتان𝑷,𝑹  : تحققان العلاقتين 

𝑨𝑷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝜶𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗       &       𝑪𝑹⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝜶𝑪𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗     𝜶 ∈ ]𝟎, 𝟏[   

,𝑱والنقطتان  𝑰  منتصفا الحرفين[𝑨𝑪]  و[𝑩𝑫]  على الترتيب 

 تحقق العلاقة : 𝑮في نقطة  (𝑰𝑱)و  (𝑷𝑹)عندئذٍ يتلاقى المستقيمان 

    ــــــل:الحــــــــ

= 𝑨𝑷⃗⃗⃗⃗⃗⃗لدينا العلاقة   𝜶𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

 
ً
,𝑷)إذا ,𝑨)مركز الأبعاد المتناسبة للنقطتين  (𝟏 𝟏 − 𝜶), (𝑩,𝜶) 

𝑪𝑹⃗⃗لدينا العلاقة  ⃗⃗  ⃗ = 𝜶𝑪𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

 
ً
,𝑹)إذا ,𝑪)مركز الأبعاد المتناسبة للنقطتين  (𝟏 𝟏 − 𝜶), (𝑫,𝜶) 

,𝑨)مركز الأبعاد المتناسبة للنقاط المثقلة  𝐺نفرض  𝟏 − 𝜶), (𝑩,𝜶), (𝑪, 𝟏 − 𝜶), (𝑫,𝜶)  

,𝑮)حسب الخاصة التجميعية تكون   ,𝑷)مركز الأبعاد المتناسبة للنقطتين المثقلتين  (𝟐 ,𝑹)و (𝟏 𝟏)   

  [𝑨𝑪]منتصف  𝑰بما أن 
ً
,𝑰)إذا 𝟐 − 𝟐𝜶)  مركز الأبعاد المتناسبة للنقطتين(𝑨, 𝟏 − 𝜶), (𝑪, 𝟏 − 𝜶) 

  [𝑩𝑫]منتصف 𝑱بما أن 
ً
,𝑱)إذا 𝟐𝜶)   مركز الأبعاد المتناسبة للنقطتين(𝑩,𝜶) , (𝑫,𝜶) 

,𝑮) حسب الخاصة التجميعية ,𝑱)مركز الأبعاد المتناسبة للنقطتين المثقلتين (𝟐 𝟐 − 𝟐𝜶), (𝑰, 𝜶)  

= 𝐼𝐺⃗⃗⃗⃗وبالتالي 
2𝛼

2
𝐼𝐽⃗⃗⃗ = 𝐼𝐺⃗⃗⃗⃗أي    𝛼𝐼𝐽⃗⃗⃗  Bفالخيار الصحيح هو  

 

 𝑨𝑩𝑪𝑫  رباعي وجوه فيه𝑯  الأبعاد المتناسبة للنقاط مركز 

  (𝑨, 𝟏), (𝑩, 𝟑), (𝑪, 𝟐), (𝑫, 𝟏)   

 𝑰 منتصف[𝑨𝑩]  والنقطة𝑱  منتصف[𝑪𝑩]  

 تنتمي إلى المستوي 𝑯عندئذٍ النقطة 

    الحــــــــــــــل:
  [𝑨𝑩]منتصف  𝑰بما أن 

ً
,𝑰)إذا ,𝑨)مركز الأبعاد المتناسبة للنقطتين  (𝟐 𝟏), (𝑩, 𝟏) 

  [𝑪𝑩]منتصف  𝑱بما أن 
ً
,𝑱)إذا ,𝑪)مركز الأبعاد المتناسبة للنقطتين  (𝟒 𝟐), (𝑩, 𝟐) 

,𝑨)مركز الأبعاد المتناسبة للنقاط:   𝑯لدينا فرضاً  𝟏), (𝑩, 𝟑), (𝑪, 𝟐), (𝑫, 𝟏) 

,𝑰)للنقاط  بعاد المتناسبةمركز الأ 𝑯حسب الخاصة التجميعية فإن    ,𝑱)و  (𝟐 ,𝑫)و (𝟒 𝑯ومنه  (𝟏 ∈ (𝑰𝑱𝑫) 

 Bفالخيار الصحيح هو

A 𝐼𝐺⃗⃗⃗⃗ = −𝐼𝐽⃗⃗⃗   B 𝐼𝐺⃗⃗⃗⃗ = 𝛼𝐼𝐽⃗⃗⃗    

C 𝐼𝐺⃗⃗⃗⃗ =
1 − 𝛼

𝛼
𝐼𝐽⃗⃗⃗   D 𝐼𝐺⃗⃗⃗⃗ =

𝛼

1 + 𝛼
𝐼𝐽⃗⃗⃗   E 𝐼𝐺⃗⃗⃗⃗ =

𝛼

1 − 𝛼
𝐼𝐽⃗⃗⃗   

A (𝑨𝑩𝑪) B (𝑰𝑱𝑫) C (𝑨𝑩𝑱) D (𝑨𝑪𝑫) E (𝑪𝑫𝑰) 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 أ. وائل أبو الخير إعداد: 
 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 أ. عبدو عبدو إعداد: 
 

 



ي أبحاث الأشعةف                                             تمارين اختيار من متعدد   

 

 

𝑨𝑩𝑪𝑫    رباعي وجوه منتظم طول ضلعهa  ، 

𝑰 , 𝑱  هما بالترتيب منتصفات, [𝑨𝑩]  , [𝑫𝑩] 

. 𝑨𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗ إن 𝑱𝑰⃗⃗   يساوي :⃗ 
 

 

 

 

    الحــــــــــــــل:
 [𝐼𝐽]  هي قطعة مستقيمة تصل بين منتصفي ضلعين في المثلث فهي توازي الضلع الثالثة وتساوي

𝐴𝐷⃗⃗نصفها ، فالشعاعان   ⃗⃗ 𝐽𝐼⃗⃗⃗  و⃗  𝐽𝐼⃗⃗⃗‖  , مرتبطان خطياً ومتعاكسان بالجهة      ‖ =
𝑎

2
 

𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 𝐽𝐼⃗⃗⃗  = −‖𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖. ‖ 𝐽𝐼⃗⃗⃗  ‖ = −𝑎.
𝑎

2
= −

𝑎2

2
 Cفالخيار الصحيح هو   

 𝐴𝐵𝐶𝐷  رباعي وجوه فيه𝐼  منتصف[𝐴𝐵] و 𝐽  منتصف[𝐶𝐷]  

 على الترتيب [𝐵𝐶]و  [𝐴𝐷]منتصفا الحرفين   L و k و

 يساوي:  𝐽𝐾⃗⃗⃗⃗و   𝐿𝑰⃗⃗⃗⃗عندئذ كلاً من الشعاعين 

 

 

 

 
 

    الحــــــــــــــل:

𝐿𝐼⃗⃗  ⃗ = 𝐿𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐼⃗⃗⃗⃗ =
1

2
(𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗) =

𝟏

𝟐
𝑪𝑨⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

      Eفالخيار الصحيح هو

A −
𝒂𝟐

𝟒
 B 

𝒂𝟐

𝟐
 C 𝒂𝟐 

D −
𝒂𝟐

𝟐
 E −𝒂𝟐  :م. صلاح سالم إعداد 

A 
𝟏

𝟐
𝑩𝑫⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  B 

𝟏

𝟐
𝑩𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗  C 

𝟏

𝟐
𝑨𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

D 
𝟏

𝟐
𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗ E 

𝟏

𝟐
𝑪𝑨⃗⃗⃗⃗  أحمد الرفاعيم.  إعداد:  ⃗ 

 : م. صلاح سالممع الحل تنسيقال
 

 عبد الحميد السيدكر والامتنان للأستاذ القدير صاحب الفكرة : شكل المحبة والتقدير وال

 والشكر موصول للأساتذة المدققين 

 (يوسف منصور-محمدعمر –أحمد خالد  –العيسى  محمد –نادر أبو الراس )

 والشكر أيضاً لجميع أعضاء الكروب ولمن سعى ولو بجزء بسيط في انجاز هذا العمل المتواضع

 صلاح أحمد سالم الأستاذمحبكم في الله 
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 بوت ملفات قناةتم التحميل بواسطة 

X-Math πac♾♾ 
MeEn Math Team  فريق  

 لطلاب البكالوريا الرياضيّاتبمادة  يهتمّ 

 هنا اضغط  :بوت الملفات للوصول إلى

 هنا اضغط  :الخاصة قناة التلغرام للوصول إلى

 هنا اضغط  :قناة التلغرام العامةللوصول إلى 

 هنا اضغط  : صفحة الفيس بوكللوصول إلى 

 هنا اضغط  :قناة اليوتيوب  للوصول إلى

https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
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https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot
https://t.me/Ch_X_MathBac
https://t.me/studentsofbacmath
https://www.facebook.com/profile.php?id=61551632384298&mibextid=ZbWKwL
https://www.facebook.com/profile.php?id=61551632384298&mibextid=ZbWKwL
https://youtube.com/@Ch_X_MathBac
https://youtube.com/@Ch_X_MathBac
https://t.me/Docs_X_MathBac_bot

