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

  ًᢻالمساحات : أو  : 

 
  سطحا متوازيي الأضلاع المشتركين في القاعدة والمحصورين بين مستقيمين متوازيين أحدهما  
  متساويان في المساحةيحمل هذه القاعدة     
  والمحصور معه بين مساحة المستطيل المشترك معه في القاعدة  تساويمساحة متوازي الأضلاع  
 مستقيمين متوازيين    
  مساحة متوازي الأضلاع المشترك معه في القاعدة  نصفمساحة المثلث تساوي  
 والمحصور معه بين مستقيمين متوازيين أحدهما يحمل القاعدة المشترك    
  المثلثان المرسومان على قاعدة واحدة ورأساهما على مستقيم يوازي هذه القاعدة  

   متساويين في المساحةيكونان     
  متساويين في المساحةمتوسط المثلث يقسم سطحه إلى سطحي مثلثين 
  المثلثات التي قواعدها متساوية الطول والمحصورة بين مستقيمين متوازيين تكون  
 متساوية المساحة    
  في الرأسالمثلثات التي أطوال قواعدها متساوية ، وعلى مستقيم واحد ومشتركة  ،  
 متساوية المساحةتكون     
  المثلثان المتساويان في مساحتيهما ، والمرسومان على قاعدة واحدة وفي جهة واحدة من  
 يوازي هذه القاعدةهذه القاعدة ، يكون رأساهما على مستقيم     
  قاعدتيهوينصف  واحدعدد محاور تماثل شبه المنحرف المتساوي الساقين 
 متساويان في القياسالقاعدة لشبه المنحرف المتساوي الساقين  زاويتا 
  متساويان في الطولقطراه شبه المنحرف المتساوي الساقين 
 همتوازي أضلاع ،   ابجد J سم٢٠=  اهب ∆فإذا كانت مساحة  ؛ جد@  

 @Y ٤٠ = ٢٠×  ٢=   ابجد ~فإن مساحة  
  متوازي أضلاع الذي طولا ضلعين متجاورين
سم ٤وطول ارتفاعه الأصغر  Y ٥،  Y ٧ه في

  @Y ٢٤=  ٧×  ٤=  فإن مساحته

  ٣٥إذا كانت مساحة متوازي الأضلاع Y @ 
فإن طول الارتفاع  Y ٧وطول أحد أضلاعه 

  Y ٥=  ٧÷  ٣٥= الساقط عليه 
 ١٠الذي طول قاعدته  مساحة المثلث Y 

  @Y ٣٠=  ٦ × ١٠ × Y =  ٦وارتفاعه 
  ٢٤مثلث مساحتهY@  ٨وارتفاعه Y   

 ٢٤ × ٢ = فإن طول قاعدته
٦=  ٨ Y  

 ٦الذي طولا قطريه  مساحة المعين Y  ،١٠Y 

=  × ٤٨=  ١٢ × ٨ Y@  
  سم ٨ه وطول أحد قطري@ سم٢٤معين مساحته

 ٢٤ × ٢ = فإن طول القطر الآخر
٦=  ٨Y  

 ١٢الذي محيطه  مساحة المعينY  وارتفاعه

٦Y  =١٨=  ٦×  ٣ Y@  
  ٣٥معين مساحتهY@ ٧ طول قاعدتهو Y   

  Y ٥=  ٧ ÷ ٣٥ = ارتفاعهفإن 
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 ٦الذي طول قطره  مساحة المربع Y   

    =  × ١٨=  ٦ × ٦ Y@  
  سم ٥٠إذا كان مربع مساحته @  

  Y ٠١=   ٥٠×٢ = فإن طول قطره
 ٢٠محيطه  مربعY تكون مساحته   

    = ٢٥=  ٥×  ٥ Y@  
 ٩مساحته  بعمرY حيطهكون مي   

    = ١٢=  ٣×  ٤ Y  
 شبه المنحرف الذي طولا قاعدتيه المتوازيتين  

    ٨ Y  ،١٠ Y  ٥وارتفاعه Y  

١٠+٨=  فإن مساحته    
٤٥=  ٥ × ٢ Y@  

 الذي طول قاعدته  مساحة شبه المنحرف  
   Y ٨وارتفاعه  Y ١٠المتوسطة      

              =٨٠=  ٨×  ١٠ Y@  
  ١٥شبه منحرف طول قاعدته المتوسطة Y 

  Y ٥=  ١٥÷ ٧٥=  فإن ارتفاعه@  Y ٧٥ومساحته 
  ١٠٠شبه منحرف مساحتهY @٥ارتفاعه و Y    

  Y ٢٠=  ٥÷  ٠١٠= فإن طول قاعدته المتوسطة 
 ٦ المتوازيتين هيقاعدت شبه منحرف طولاY  ،

٨Y   ٨ + ٦=  طول قاعدته المتوسطةفإن
٧=  ٢ Y  

  ١١طول القاعدة المتوسطة شبه منحرفY 
    ٩Y المتوازيتين هيقاعدت  أحدطولاو

  Y ١٣=  ٩ - ١١×  ٢ = طول قاعدته الأخرىفإن 
   ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

   

  ه المنحرف الذي مساحتهᘘ٤٢شY@ 

 ᡧ ᢕᣌتᗫه المتوازᘭقاعدت ᢻً٥وطوY  ،٩Y  
  أوجد طول ارتفاعه . 

   

  ٧Y=  ٩٢+٥=  طول القاعدة المتوسطة ي

  ٦Y=  ٧÷  ٤٢= طول ارتفاعه  ى

  هᗫᖁقط ᢝᣠطو ᡧ ᢕᣌة بᘘال س ᡧ ᢕᣌ٤ :   ٣مع   فإذا

  أوجد طول ᛿ل من قطᗫᖁه .  @᛿٥٤Yانت مساحته 

  :س٤،  س٣ القطرينطولاً نفرض أن  

  ٥٤س = ٤× س ٣×  =  مساحة المعين ي
  )  ٦(÷    ٥٤س@ = ٦ ى

  ٣س =  V    ٩س@ =   ى
  Y ١٢،  Y ٩ القطرينطولاً  ى

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  



   Y=  جب

  Y=  اج

  Y=  اد

  أكمل :
&ابج  = × ٤٠=  ٨ × ١٠ Y@    

  ٤٠×٢ = !به
١٦=   ٥ Y    

ابجد متوازي أضلاع  

@٤٨Yمساحته
  هج!منتصفو،

  أكمل :
  

*& بجه   =*% ٢٤=  ابجد Y @  

  *&بهو  = *& هبج   

                                                  =١٢ Y@ 

  

 ا

 ج ب

 ه د

 و
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 

  بج! منتصف  د
 

اهج &* =  هبا &* 
   

    بجا& في متوسط !د ا ي

     y ادج &* =  ادب&* ى

    هبج& في متوسط !د ه ي

 y   دجه &* =  دبه&* ى 
  

اهج&*  = اهب&*  لج

 

  د! ا منتصف ه
 

  ابج&*   =  بده&* 
   

    ابج& في متوسط اد! ي

       y ابج &*  =  ادب&* ى

    ابد& في متوسط ه! ب ي

 y   ابد &*  =  دبه&* ى 
  

  ابج&*   =  بده&*  لج

 

    بج! T  د! ا
  بج! منتصف ه، 

 

دمهج الشᜓل * =  مهب ا الشᜓل* 
   

  !د ا، قاعدة مشتركة  !بج T د! ا ي
    ادج &* =  ادب&* ى

  من الطرفين :  ادم&*بحذف 
      y  دمج &* =  ب ام &* ى
    مبج& في متوسط ه! م ي
 y   جمه &* =  مهب&* ى 

  

    مهج د الشᜓل * =  مهب ا الشᜓل* لج

  

    بج! T  د! ا

  صد = اس، 
  

  دجمص الشᜓل * =  بمس ا الشᜓل*
   

   !بج T د! ا ي

    ادج &* =  ادب&* ى
  من الطرفين :  ادم&*بحذف 

      y  دمج &* =  ب ام &* ى

   مشتركة رأس م ، صد = اس ي
 y   دصم &* =  اسم&* ى 

  

    دجمص الشᜓل * =  بمس ا الشᜓل* لج
  
  
  
  

 
 

  

 ه
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 
    بج! T  د! ا
   هج! منتصف د، 

 
همد &* =  ب م ا&* 
 د! ا ي T بج!   

    ادج &* =  ادب&* ى
  من الطرفين :  ادم&*بحذف 

      y  دمج &* =  ب ام &* ى
    مهج& في متوسط !د م ي
  y   مدج &* =  مده&* ى 
  

  همد&*  = ب ام&*  لج

 
   متوازي أضلاع ابجد

   به=  بج، 
*&وهج =  *%بجدا 

   
    ابجد %،   وبج& ي

  !بج T د! ، ا !بج يشتركان في القاعدة
  y  ابجد %*  =  وبج &* ى
    وهج& في متوسط وب! ي
          y وهج &*  =  وبج&* ى
  

بجدا% *  = وهج&*  لج

هاون،  بجدا    
    متوازياً أضلاع

 
   ابجد % *
  هاون % *  =
 ابجد%،  ادو&  لح   

            بج! | اد!،    اد!  ةيشتركان في القاعد         
B  * &ادو  =  * % ابجد  y   
   هاون %،  ادو&  لح

            هن! | او!،    او!  يشتركان في القاعدة         
B  * &ادو  =  * % هاون  y   

   ي تج أن :     ،من 
*% هاون %  = ابجد  

 

   % ابجد
  د@ ا ت ه، 

  

  بجه&* =  ابد&*
   

   ابجد%،  ابد&  لح
            ج!ب | !دا،    !دا  يشتركان في القاعدة         

B  * &ابد  =  * % ابجد  y   
   ابجد%،  بجه&  لح

          د!ا | !بج،    !بج  يشتركان في القاعدة         
B  * &بجه  =  * % ابجد  y   

بجه&*  = بدا&* ي تج أن :     ،من 

 
دمج &* =  ب ام&* 

د! ا T !بج 
   

   : ادم&*بإضافة دمج &* =  ب ام&* لح
   ادج &* =  ادب&*  لح

  !د ا يشتركان في القاعدةوهما 
  !بج T د! ا  لج

*&اجد &* =  ابه 
 !ده  T !بج  

   

اجد &* =  ابه&* لح 
    لطرفين:ا من اده&*بحذف 

  هج د &* =  دهب&*  لح
  !ده يشتركان في القاعدةوهما 

  !بج T  ده!  لج
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᠍
      -: الᙬشاᗷه : ثانᘭا

   

  

 
ج ه د& R بجا& 
!دج  
 

  هد! | اب! ي
  بالتبادل     )د آ(ق=  )ا آ(ق ى
  بالتبادل   )ه آ(ق=  )ب آ(ق  ،

  ج ه د& R بجا& ى

    
اب
بج=  ده

اج=  هو
   دج

٤ ى
٣=  ١٢

 دج 

١٢×٣=  دجى
٩=  ٤ Y  

  

 
دها& R ابج& 

!ده  
  

  ده | بج! ي
   بالتناظر   )اده آ(ق=  )ب آ(ق ى
  بالتناظر   )اهد آ(ق=  )ج آ(ق  ،

  اده& R بجا& ى

    
اب
بج=  اد

اج=  ده
   اه

٤٫٥=  ٦٤ ى
 ده 

٤٫٥×٤=  هدى
٣=  ٦ Y  

  

 

جبا& R سصا& 
جص!  

 اجب& ، سصا& ي  

      )ج آ(ق=  )اسص آ(ق       
  مشتركة      )ا آ(          

  اجب& R سصا& ى

    
اس
سص=  اج

اص=  جب
   اب

٤ ى
٥=  اج

١٠×٤=  جاى ١٠
٨=  ٥ Y  

  Y ٣= ٥ - ٨=  اجى

  

 

دهو& R بجا& 
بآ(ق(  

 فيهما  دهو&  ،  ابج& ي  

  
اب
٥ = ده

٢٣=  ٧٫٥    

بج    
   ٢٣=  ٤٦ = هو

اج    
   ٢٣=  ٦٩ = دو

  دهو& R بجا& ى
    % ٨٠=  )ه آ(ق=  )ب آ(ق ى

 

 ب ا

 ج

 ه د

٣Y 

١٢Y 

٤Y 

 ج ا 

 ب

 ه

 د
٢Y 

٤Y ٤٫
٥

Y 

 فيهما

 

 س

 ص

 ج ب

٤Y 
٥Y 

٦Y 

 

٩Y 

٤Y 

٥Y ٦Y 

٦Y 

٨٠% 

٧٫
٥

Y 

 ا
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   

  الزوايا قياسات يتشابه المضلعان إذا كانت

   متساوية في القياس المتناظرة
  أطوال الأضلاعيتشابه المضلعان إذا كانت 

  متناسبة المتناظرة
 متشابهان لعان المتشابهان لثالثالمض    متشابهةكل المربعات تكون  
  إذا كانت نسبة التكبير بين المضلعين

  متطابقانفإن المضلعين يكونان  ١ =المتشابهين 
  مضلعان متشابهان النسبة بين طولا ضلعين

محيطيهما  النسبة بينتكون ٥:  ٣متناظرين فيهما
النسبة بين طولا ،  مثلثان متشابهان   ٥:  ٣هي 

فإذا كان  3 : 2ضلعين متناظرين فيهما 
  Y ٦٠محيط المثلث الأكبر 

٦٠ × ٢ =محيط المثلث الأصغر فإن :
٤٠=   ٣ Y 

 :أبج& إذا كان  R &أب،  دهو  = ده 

  دهو& محيط =  أبج& محيط فإن :

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 لثثا 

᠍
:  والمساقط وលقلᘭدس فيثاغورث عكس : ا 

   

 
  

%٩٠=  )جدا آ(ق

ابجد 
بقائم الزاوية في  بجا& ي  

   Y ١٥=  @)٩(+@)١٢(    =  اج ى

A z فيه : جدا  

    ٢٨٩@ = )٧١(@ = )دا(

    ٢٨٩@ = )٨( +@ )١٥(@ = )جد( +@ )اج، (

B  )جد( +@ )اج(@ = )دا(  @  

B ٩٠=  )جداآ(ق%  
B  جدا&*+ابد&*=  ابجدمساحة الشᜓل   

                 =   ×١٢×  ٩   +  ×١٥×  ٨  

                  =١١٤=  ٥٤+  ٦٠ Y@        

 

   

  ، اج! ، اد! اب!
   

 

  بج × بد@ = )اب( لج
             =٢٢٥=  ٢٥ × ٩  

  Y ١٥=  ٢٢٥     =  اب لج

  جب × جد@ = )اج( لج
             =٤٠٠=  ٢٥ × ١٦  

  Y ١٥=  ٤٠٠     =  جا لج

  دج × دب@ = )اد( لج
             =١٤٤=  ١٦ × ٩  

  Y ١٢=  ١٤٤     =  دا لج
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

  !اج  

  اج! على  اب!طول مسقط ، 
  

e بقائم الزاوية في   ابج م  

   Y ١٠=  @)٨(+@)٦(    =  اج ى

e  اد!هو  اج!على  اب!مسقط 
  

  اج × اد@ = )اب( لج

=  اد لج      ١٠ × اد@  = )٦(     
٣٦
٣٫٦=   ١٠ Y 

 

   
   د!ابج! ، 

      ابج& ، 

   

e اقائم الزاوية في   ابج م  

   Y ٢٥=  @)٢٠(+@)١٥(    =  بج ى

٢٠ ×١٥=  اد لج
١٢=  ٢٥ Y  

   ١٢×  ٢٥×  =  ابج& مساحة لج
                                                            =١٥٠ Y@ 

   ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
    

 zابج  

  ٩Y= بج ،١٢Y =  اج ، ٧Y= اب
 A z فيه : ابج  

    ١٤٤@ = )١٢(@ = )با(
   ١٣٠@ = )٩( +@ )٧(@ = )بج( +@ )اج، (

B  )بج( +@ )اج(@ > )اب(  @  

B zجمنفرج الزاوية في  ابج   

 zصع س  

  ٥Y= سع ،٦Y =  صع ، ٤Y= ص س
 A z فيه : سصع  

    ٣٦@ = )٦(@ = )صع(
   ٤١@ = )٥( +@ )٤(@ = )سع( +@ )سص، (

B  )سع( +@ )ص س(@  < )صع(  @  

B zحاد الزوايا   صع س  
   ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 
  نقطةمسقط نقطة تنتمي لمستقيم على هذا المستقيم هي    
  طول مسقط قطعة مستقيمة معلومة على مستقيم معلومN طول القطعة المستقيمة الأصلية 
  صفر =وطولها  نقطةعلى المستقيم هو  عموديةمسقط قطعة المستقيمة 
 :اب!  إذا كان  T #جد    : فإنطول مسقط!ابعلى#جد=طول!اب  
 بجا مثلث قائم فيآب  : فإنمسقط!ابعلى#بج{ب} هو 
 &ابج  )بج(@ + )جا(@ = )با( @     فإن:ق)قائمة  )ج آ 

 &ابج  )جا(@ = )اب( - @ )بج( @    : فإنق )٩٠=  )ا آ% 

 &بجا  )فإن :    @ )جا(@ + )با(@ > )بجمنفرجةتكون  ا آ 

 & ع ص س  )فإن :  @)سع(@ + )صع(@ < )ص سحادةتكون  ص آ 

 &دهو  )فإن :    @)دو(@ + )ده(=  ٢ -@ )هوةمنفرجتكون  آد 
  

 

 

 ا

 د ج ب

١٥Y ٢٠Y 




