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𝒇(𝒙)وفق: ∗ℝالمعرف على  𝒇للتابع  𝑭إن التابع الأصلي  1 = 𝟑𝒙𝟐 +
𝟏

𝒙𝟐
+ 𝑭(𝟏)والذي يحقق  𝟏 =  هو 𝟐

𝑨 𝒙𝟑 +
𝟏

𝒙
+ 𝒙 + 𝟏 𝑩 𝒙𝟑 −

𝟏

𝒙
+ 𝒙 + 𝟏 𝑪 𝒙𝟑 +

𝟏

𝒙
+ 𝒙 + 𝟐 𝑫 𝒙𝟑 −

𝟏

𝒙
+ 𝒙 + 𝟐 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝑭(𝒙) = 𝒙𝟑 −
𝟏

𝒙
+ 𝒙 + 𝒌 

𝑭(𝟏) = 𝟐   ⟹   𝟐 = 𝟏 − 𝟏 + 𝟏 + 𝒌    ⟹   𝒌 = 𝟏 
𝑭(𝒙) = 𝒙𝟑 −

𝟏

𝒙
+ 𝒙 + 𝟏 

 كتابة وتنسيق: أ. أمين الحايك 𝑩 :الجواب إعداد: أ. صفوح الأفندي
 

2 
𝑰نفسه على المجال  𝒇تابعان أصليان للتابع  𝑮  و 𝑭بفرض  = ]𝟎, +∞[  

𝑭(𝒙)فإذا كان  = 𝒍𝒏𝒙  فإن𝑮(𝒙) :يمكن أن يكون 
𝑨 𝟏 − 𝒍𝒏𝒙 𝑩 𝒍𝒏(𝟐𝒙) − 𝟏 𝑪 𝒍𝒏𝒙𝟐 𝑫 𝒍𝒏𝟐𝒙 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝒇(𝒙)لدينا  = 𝑭′(𝒙) =
𝟏

𝒙
 . ومشتقات التوابع ضمن الخيارات هي 

𝑫 𝑪 𝑩 𝑨 
𝟐𝒍𝒏𝒙

𝒙
 𝟐𝒙

𝒙𝟐
=

𝟐

𝒙
 𝟐

𝟐𝒙
=

𝟏

𝒙
 −𝟏

𝒙
 

    
 

 كتابة وتنسيق: أ. أمين الحايك 𝑩 :الجواب إعداد: أ. فادي طنوس
 

𝑰إن قيمة التكامل:  3 = ∫ 𝟒𝒔𝒊𝒏(𝒙) ∙ 𝒔𝒊𝒏(𝟑𝒙)
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 :تساوي 
𝑨 −𝟏 𝑩 𝟎 𝑪 𝟏 𝑫 𝟐 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝟐𝒔𝒊𝒏𝒂: نعلم أن ∙ 𝒔𝒊𝒏𝒃 = 𝒄𝒐𝒔(𝒂 − 𝒃) − 𝒄𝒐𝒔(𝒂 + 𝒃) 

𝑰 = ∫ 𝟐(𝟐𝒔𝒊𝒏(𝟑𝒙) ∙ 𝒔𝒊𝒏(𝒙))

𝝅

𝟒

𝟎

𝒅𝒙 = ∫ 𝟐(𝒄𝒐𝒔(𝟐𝒙) − 𝒄𝒐𝒔(𝟒𝒙))

𝝅

𝟒

𝟎

𝒅𝒙 

= 𝟐 [
𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏(𝟐𝒙) −

𝟏

𝟒
𝒔𝒊𝒏(𝟒𝒙)]

𝟎

𝝅

𝟒

= [𝒔𝒊𝒏(𝟐𝒙) −
𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏(𝟒𝒙)]

𝟎

𝝅

𝟒

 

= [(𝒔𝒊𝒏 (
𝝅

𝟐
) −

𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏(𝝅)) − (𝒔𝒊𝒏(𝟎) −

𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏(𝟎))] 

= [(𝟏 −
𝟏

𝟐
(𝟎)) − (𝟎 − 𝟎)] = 𝟏 

 وتنسيق: أ. أمين الحايككتابة  𝑪 :الجواب إعداد: أ. أمين الحايك
 

𝑰إن قيمة  4 = ∫
𝟏

√𝒙
𝒆√𝒙𝒅𝒙

𝟒

𝟏
 تساوي : 

𝑨 𝟐(𝒆 − 𝒆𝟐) 𝑩 𝟐(𝒆𝟐 − 𝒆) 𝑪 𝟐(𝒆𝟐 + 𝒆) 𝑫 𝒆𝟐 − 𝒆 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝑰 = ∫
𝟏

√𝒙
𝒆√𝒙𝒅𝒙

𝟒

𝟏

= 𝟐 ∫
𝟏

𝟐√𝒙
𝒆√𝒙𝒅𝒙

𝟒

𝟏

= 𝟐 [𝒆√𝒙]
𝟒

𝟏
= 𝟐(𝒆𝟐 − 𝒆) 

 سالمكتابة وتنسيق: أ. صلاح أحمد  𝑩 :الجواب إعداد: أ.محي الدين اسماعيل
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5 
−[على المجال المعرف 𝒇  الخط البياني للتابع   𝑪ليكن

𝟏

𝒂
, 𝒇(𝒙)   وفق: ]∞+ =

𝒂

√𝒂𝒙+𝟏
𝒂حيث ،  ≠ 𝟎 

𝒙ذين معادلتاهما لومحور الفواصل والمستقيمين ال 𝑪إذا كانت مساحة السطح المحصور بين  = 𝒙و   𝟎 = 𝟏 
 هي:  𝒂فإن قيمة العدد الحقيقي  (𝟐)تساوي 

𝑨 1 𝑩 2 𝑪 3 𝑫 4 

حو
ن

 
حل

ال
  

∫
𝒂

√𝒂𝒙 + 𝟏
 𝒅𝒙 = 𝟐

𝟏

𝟎

  ⇒ [𝟐√𝒂𝒙 + 𝟏]
𝟎

𝟏
= 𝟐 

√𝒂 + 𝟏  − 𝟏 = 𝟏  ⇒         √𝒂 + 𝟏 = 𝟐  
𝒂 + 𝟏 = 𝟒    ⇒       𝒂 = 𝟑 

 كتابة وتنسيق: أ. صلاح أحمد سالم 𝑪 :الجواب علي أحمد شقوفإعداد: أ. 
 

6 
𝒇(𝒙)وفق:  ℝتابعاً معرفاً على  𝒇ليكن  = 𝒙 + 𝟐 − 𝒙 ∙ 𝒆𝒙  وليكن∆: 𝒚 = 𝒙 + مقارباً مائلًا للخط البياني  𝟐
,𝟎]ضمن المجال  ∆ومقاربه  𝑪𝒇. عندئذ مساحة السطح المحصور بين ∞−عند  𝑪𝒇للتابع   تساوي: [𝟏

𝑨 𝒆 − 𝟏 𝑩 𝟏 𝑪 𝒆 𝑫 𝒆 + 𝟏 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝒇(𝒙) − 𝒚∆ = −𝒙 ∙ 𝒆𝒙 ≤ ,𝟎]   يكون        𝟎  ضمن المجال   [𝟏

𝑺 = ∫ (𝒚∆ − 𝒇(𝒙))𝒅𝒙
𝟏

𝟎

= ∫ 𝒙 ∙ 𝒆𝒙𝒅𝒙
𝟏

𝟎

 

𝒖 = 𝒙 𝒗′ = 𝒆𝒙 
𝒖′ = 𝟏 𝒗 = 𝒆𝒙 

𝑺 = [𝒙 ∙ 𝒆𝒙]𝟎
𝟏 − ∫ 𝒆𝒙𝒅𝒙

𝟏

𝟎

= [𝒙 ∙ 𝒆𝒙 − 𝒆𝒙]𝟎
𝟏 

𝑺 = (𝒆 − 𝒆) − (𝟎 − 𝟏) = 𝟏 
 كتابة وتنسيق: أ. أمين الحايك 𝑩 :الجواب إعداد: أ. رزان البديوي 

 

7 
 إن قيمة التكامل:

∫
𝟑𝒙 − 𝟐

(𝒙 − 𝟐)(𝒙 + 𝟐)

𝟏

−𝟏

𝒅𝒙 

𝑨 𝒍𝒏𝟑 𝑩 𝟑𝒍𝒏𝟐 𝑪 𝟐𝒍𝒏𝟑 𝑫 𝟑𝒍𝒏𝟑 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝟑𝒙يحققان:   𝑨   و  𝑩نبحث عن ثابتين  − 𝟐 = 𝑨(𝒙 − 𝟐) + 𝑩(𝒙 + 𝟐) 
𝒙نعوض في طرفي المعادلة  = 𝑨نجد:  𝟐− = 𝟐 
𝒙نعوض في طرفي المعادلة  = 𝑩نجد:  𝟐 = 𝟏 

∫
𝟑𝒙 − 𝟐

(𝒙 − 𝟐)(𝒙 + 𝟐)

𝟏

−𝟏

𝒅𝒙 = ∫
𝟐

𝒙 + 𝟐

𝟏

−𝟏

𝒅𝒙 + ∫
𝟏

𝒙 − 𝟐

𝟏

−𝟏

𝒅𝒙 = 

= [𝟐𝒍𝒏(𝒙 + 𝟐)]−𝟏
𝟏 + [𝒍𝒏(𝟐 − 𝒙)]−𝟏

𝟏  
= 𝟐𝒍𝒏𝟑 − 𝒍𝒏𝟑 = 𝒍𝒏𝟑 

 كتابة وتنسيق: أ. أمين الحايك 𝑨 :الجواب إعداد: أ. نادر أبو راس
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∫إذا كان  8
𝒂

𝒙+𝟏
𝒅𝒙

𝟐

𝟎
= 𝒍𝒏𝟗  فإن قيمة العدد الحقيقي𝒂 :تساوي 

𝑨 𝒍𝒏𝟑 𝑩 𝟐 𝑪 𝟐𝒍𝒏𝟑 𝑫 𝟑 

حو
ن

 
حل

ال
 

 ∫
𝒂

𝒙 + 𝟏
𝒅𝒙

𝟐

𝟎

= 𝒍𝒏𝟗 ⇒ 𝒂[𝒍𝒏(𝒙 + 𝟏)]𝟎
𝟐 = 𝒍𝒏𝟗 

𝒂(𝒍𝒏𝟑 − 𝒍𝒏𝟏) = 𝒍𝒏𝟑𝟐 ⇒ 𝒂𝒍𝒏𝟑 = 𝟐𝒍𝒏𝟑 ⇒ 𝒂 = 𝟐  
 كتابة وتنسيق: أ. صلاح أحمد سالم 𝑩 :الجواب منال وردةإعداد: أ. 

 

𝑰ليكن   9 = ∫
𝒆𝒙+𝟑

𝒆𝒙+𝟒
𝒅𝒙

𝒍𝒏𝟏𝟔

𝟎
𝑱و      = ∫

𝟏

𝒆𝒙+𝟒
𝒅𝒙

𝒍𝒏𝟏𝟔

𝟎
𝑰إن قيمة       .     − 𝟑𝑱 :تساوي 

𝑨 𝒍𝒏𝟓 𝑩 𝒍𝒏𝟏𝟓 𝑪 𝒍𝒏𝟏𝟔 𝑫 𝒍𝒏𝟒 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝑰 − 𝟑𝑱 = ∫ [
𝒆𝒙 + 𝟑

𝒆𝒙 + 𝟒
− 𝟑

𝟏

𝒆𝒙 + 𝟒
] 𝒅𝒙

𝒍𝒏𝟏𝟔

𝟎

= ∫
𝒆𝒙

𝒆𝒙 + 𝟒
𝒅𝒙

𝒍𝒏𝟏𝟔

𝟎

 

= [𝒍𝒏(𝒆𝒙 + 𝟒)]𝟎
𝒍𝒏𝟏𝟔 = 𝒍𝒏𝟐𝟎 − 𝒍𝒏𝟓 

𝑰 − 𝟑𝑱 = 𝒍𝒏
𝟐𝟎

𝟓
= 𝒍𝒏𝟒 

 كتابة وتنسيق: أ. صلاح أحمد سالم 𝑫 :الجواب حمدمماهر الإعداد: أ. 
 

𝑰إن قيمة التكامل المحدد  10 = ∫ 𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝒙 . 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒙
𝝅

𝟎
∙ 𝒅𝒙 :تساوي 

𝑨 −𝟒 𝑩 −𝟐 𝑪 𝟎 𝑫 𝟒 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝑰 = 𝟑 ∫ 𝐜𝐨𝐬 𝒙 . (𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝒙 𝐜𝐨𝐬 𝒙)
𝝅

𝟎

𝒅𝒙 

= 𝟔 ∫ 𝐬𝐢𝐧 𝒙 . (𝐜𝐨𝐬 𝒙)𝟐
𝝅

𝟎

𝒅𝒙 = −𝟔 ∫ (𝐜𝐨𝐬 𝒙)′. (𝐜𝐨𝐬 𝒙)𝟐
𝝅

𝟎

𝒅𝒙 

𝑰 = −𝟔 [
𝟏

𝟑
𝐜𝐨𝐬𝟑 𝒙]

𝝅

𝟎
= −𝟐[𝐜𝐨𝐬𝟑 𝒙]

𝝅

𝟎
 

= −𝟐(𝐜𝐨𝐬𝟑 𝝅 − 𝐜𝐨𝐬𝟑 𝟎) = −𝟐(−𝟏 − 𝟏) = 𝟒 
 كتابة وتنسيق: أ. صلاح أحمد سالم 𝑫 :الجواب إعداد: أ.فادي المحمد

 

11 
,𝟎]على المجال المعرف  𝒇 الخط البياني للتابع  𝑪ليكن 𝒇(𝒙) وفق: [𝟏 = 𝒙. √𝟏 − 𝒙  

 يساوي : 𝑽حجمه دورة كاملة حول محور الفواصل يولد مجسماً دورانياً  𝑪يدور  عندما

𝑨 𝛑

𝟏𝟐
 𝑩 𝛑

𝟔
 𝑪 𝝅 𝑫 𝟐𝝅 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝑽 = 𝛑 ∫ 𝒇𝟐(𝒙)
𝒃

𝒂

𝒅𝒙 

𝑽 = 𝛑 ∫ 𝒙𝟐. (𝟏 − 𝒙)
𝟏

𝟎

𝒅𝒙 = 𝝅 [
𝒙𝟑

𝟑
−

𝒙𝟒

𝟒
]

𝟏

𝟎
 

𝑽 = 𝝅 [(
𝟏

𝟑
−

𝟏

𝟒
) − (𝟎)] =

𝛑

𝟏𝟐
 

 كتابة وتنسيق: أ. صلاح أحمد سالم 𝑨 :الجواب صندفيإعداد: أ.نور الدين 
 

على المجال  [0,2]  𝑥 + 1 >0 
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∫إذا كان  12 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝒃

𝒂
= 𝒂 + 𝟐𝒃    وبفرض أن𝒂, 𝒃  عددان حقيقيان مختلفان فإن∫ (𝒇(𝒙) + 𝟓)𝒅𝒙

𝒃

𝒂
 يساوي: 

𝑨 𝒂 + 𝟐𝒃 + 𝟓 𝑩 𝟔𝒂 − 𝟑𝒃 𝑪 𝟕𝒃 − 𝟒𝒂 𝑫 𝟕𝒃 − 𝟓𝒂 

حو
ن

 
حل

ال
  

 بحسب خواص التكامل المحدد فإن:

∫ (𝒇(𝒙) + 𝟓)𝒅𝒙
𝒃

𝒂

= ∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙
𝒃

𝒂

+ ∫ 𝟓𝒅𝒙
𝒃

𝒂

 

= 𝒂 + 𝟐𝒃 + [𝟓𝒙]𝒂
𝒃 

= 𝒂 + 𝟐𝒃 + (𝟓𝒃 − 𝟓𝒂) = 𝟕𝒃 − 𝟒𝒂 
 كتابة وتنسيق: أ. صلاح أحمد سالم 𝑪 :الجواب العمرخالد إعداد: أ. 

 

13 

𝑰المعرف على   𝒇الخط البياني للتابع   𝑪𝒇ليكن  = [−𝟏, 𝟏]  
𝒇(𝒙) والمرسوم في الشكل المجاور وفق: = 𝒎𝒊𝒏((𝒙 − 𝟏)𝟐, (𝒙 + 𝟏)𝟐) 

∫عندئذ قيمة  𝒇(𝒙)
𝟏

−𝟏
𝒅𝒙 :يساوي 

𝑨 𝟑

𝟐
 𝑩 𝟐

𝟑
 𝑪 𝟏

𝟐
 𝑫 𝟏

𝟑
 

حو
ن

 
حل

ال
  

∫ 𝒇(𝒙)

𝟏

−𝟏

𝒅𝒙 = ∫(𝒙 + 𝟏)𝟐

𝟎

−𝟏

𝒅𝒙 + ∫(𝒙 − 𝟏)𝟐

𝟏

𝟎

𝒅𝒙 

= [
𝟏

𝟑
(𝒙 + 𝟏)𝟑]

−𝟏

𝟎

+ [
𝟏

𝟑
(𝒙 − 𝟏)𝟑]

𝟎

𝟏

 

= (
𝟏

𝟑
− 𝟎) + (𝟎 +

𝟏

𝟑
) =

𝟐

𝟑
 

 كتابة وتنسيق: أ. صلاح أحمد سالم 𝑩 :الجواب رياض الزاملإعداد: أ. 
 

14 
,𝟎[تابعاً معرفاً على  𝒇ليكن  𝒇(𝒙)وفق:  ]∞+ = 𝟏 −

𝟏

𝒙
 𝑪𝒇خطه البياني  

𝒙ومحور الفواصل والمستقيمين  𝑪𝒇 بينلسطح المحصور ا 𝑺ليكن  = 𝒙و  𝟏 = 𝟐  
 ساوي:دورة كاملة يحول محور الفواصل  𝑺حجم المجسم الدوراني الناتج عن دوران  𝑽عندئذ 

𝑨 𝝅 (
𝟑

𝟐
− 𝒍𝒏𝟐) 𝑩 𝝅 (

𝟏

𝟐
− 𝟐𝒍𝒏𝟐) 𝑪 𝝅(𝟑 − 𝒍𝒏𝟐) 𝑫 𝝅 (

𝟑

𝟐
− 𝟐𝒍𝒏𝟐) 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝑽 = 𝝅 ∫ (𝒇(𝒙))𝟐𝒅𝒙
𝟐

𝟏

= 𝝅 ∫ (𝟏 −
𝟏

𝒙
)

𝟐

𝒅𝒙
𝟐

𝟏

= 𝝅 ∫ (𝟏 −
𝟐

𝒙
+

𝟏

𝒙𝟐
) 𝒅𝒙

𝟐

𝟏

 

𝑽 = 𝝅 [𝒙 − 𝟐𝒍𝒏𝒙 −
𝟏

𝒙
]

𝟏

𝟐

= 𝝅 [(𝟐 − 𝟐𝒍𝒏𝟐 −
𝟏

𝟐
) − (𝟐 − 𝟐𝒍𝒏𝟏 − 𝟏)] 

𝑽 = 𝝅 (
𝟏

𝟐
− 𝟐𝒍𝒏𝟐) 

 كتابة وتنسيق: أ. أمين الحايك 𝑩 :الجواب إعداد: أ. أنطوان جلوف
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𝑰إن قيمة التكامل  15 = ∫ (|𝟐𝒙 − 𝟒| − |𝒙 + 𝟑|)
𝟏

−𝟏
𝒅𝒙 :تساوي 

𝑨 𝟐 𝑩 𝟏 𝑪 −𝟏 𝑫 −𝟐 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝟐𝒙لدينا  − 𝟒 < ,𝟏−]على المجال   𝟎 𝒙&   وكذلك    [𝟏 + 𝟑 > ,𝟏−]على المجال   𝟎 𝟏]    
𝑰وعليه يكون :         = ∫ ((−𝟐𝒙 + 𝟒) − (𝒙 + 𝟑))

𝟏

−𝟏
𝒅𝒙  

𝑰 = ∫(−𝟑𝒙 + 𝟏)

𝟏

−𝟏

𝒅𝒙 = [−
𝟑

𝟐
𝒙𝟐 + 𝒙]

−𝟏

𝟏

 

= (−
𝟑

𝟐
+ 𝟏) − (−

𝟑

𝟐
− 𝟏) = 𝟐 

 أحمد سالمكتابة وتنسيق: أ. صلاح  𝑨 :الجواب موسى حجيجإعداد: أ. 
 

𝑰العدد  16 = ∫
𝟐𝒙

(𝒙+𝟏)𝟐
𝒅𝒙

𝟏

𝟎
 يساوي :   

𝑨 𝒍𝒏𝟐 𝑩 𝒍𝒏𝟐 + 𝟏 𝑪 𝟐𝒍𝒏𝟐 − 𝟏 𝑫 𝟐𝒍𝒏𝟐 + 𝟏 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝑰 = ∫
𝟐𝒙 + 𝟐 − 𝟐

(𝒙 + 𝟏)𝟐
𝒅𝒙

𝟏

𝟎

= ∫ (
𝟐

𝒙 + 𝟏
−

𝟐

(𝒙 + 𝟏)𝟐
) 𝒅𝒙

𝟏

𝟎

 

= [𝟐𝒍𝒏(𝒙 + 𝟏) +
𝟐

𝒙 + 𝟏
]

𝟎

𝟏

= (𝟐𝒍𝒏𝟐 + 𝟏) − (𝟐𝒍𝒏𝟏 + 𝟐) 
 𝑰 = 𝟐𝒍𝒏𝟐 − 𝟏 

 كتابة وتنسيق: أ. صلاح أحمد سالم 𝑪 :الجواب الكلشأحمد إعداد: أ. 
 

17 
𝑱ولدينا  ℝتابع اشتقاقي على  𝒈بفرض  = ∫ (𝒙𝟐 − 𝟏) ∙ 𝒈′(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟐

𝟏

−𝟏
  

𝑰بالاستفادة من التكامل بالتجزئة نستنتج أن قيمة  = ∫ 𝒙 ∙ 𝒈(𝒙)𝒅𝒙
𝟏

−𝟏
 تساوي: 

𝑨 −𝟐 𝑩 −𝟏 𝑪 𝟏 𝑫 𝟐 

حو
ن

 
حل

ال
  

        :𝑱من 
𝒖 = 𝒙𝟐 − 𝟏 𝒗′ = 𝒈′(𝒙) 

𝒖′ = 𝟐𝒙 𝒗 = 𝒈(𝒙) 

𝑱 = [(𝒙𝟐 − 𝟏) ∙ 𝒈(𝒙)]−𝟏
𝟏 − 𝟐 ∫ 𝒙 ∙ 𝒈(𝒙)𝒅𝒙

𝟏

−𝟏

 
𝟐 = [(𝟎) − (𝟎)] − 𝟐𝑰   

 𝑰 = −𝟏 
 كتابة وتنسيق: أ. أمين الحايك 𝑩 :الجواب إعداد: أ. غيث شمسو

 



التكامل والتوابع الأصليةاختبار  رياضيات البكالوريا السورية المؤتمتة : أ . عبد الحميد السيدإشراف   
 

6 
 

18 
𝒇(𝒙) وفق ℝتابعاً معرفاً على  𝒇ليكن  = 𝒆𝒙 ∙ 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆−𝒙)   ويحقق العلاقة𝒇(𝒙) − 𝒇′(𝒙) =

𝟏

𝟏+𝒆−𝒙
 

 يعطى بالصيغة: ℝعلى  𝒇للتابع أحد التوابع الأصلية  . عندئذℝعلى  𝒇التابع المشتق للتابع  ′𝒇حيث 
𝑨 𝑭(𝒙) = 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆𝒙) + 𝒆−𝒙 𝑩 𝑭(𝒙) = 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆𝒙) + 𝒆𝒙 ∙ 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆−𝒙) 
𝑪 𝑭(𝒙) = 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆𝒙) − 𝒆𝒙 ∙ 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆−𝒙) 𝑫 𝑭(𝒙) = 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆𝒙) + 𝒆−𝒙 ∙ 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆−𝒙) 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝒇(𝒙) =
𝒆𝒙

𝟏 + 𝒆𝒙
+ 𝒇′(𝒙) 

𝑭(𝒙) = 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆𝒙) + 𝒇(𝒙) 
𝑭(𝒙) = 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆𝒙) + 𝒆𝒙 ∙ 𝒍𝒏(𝟏 + 𝒆−𝒙) 

 كتابة وتنسيق: أ. أمين الحايك  𝑩: الجواب محمد المصري إعداد: أ. 
 

19 
𝒇(𝒙) وفق ℝتابعاً معرفاً على  𝒇ليكن  = 𝒙 ∙ 𝒄𝒐𝒔𝒙  ويحقق العلاقة𝒇(𝒙) + 𝒇′′(𝒙) = −𝟐𝒔𝒊𝒏𝒙 
 يعطى بالصيغة: ℝعلى  𝑭 يتابع أصل 𝒇. عندئذ للتابع ℝعلى  𝒇للتابع الثاني المشتق  ′′𝒇حيث 

𝑨 𝑭(𝒙) = −𝒄𝒐𝒔𝒙 + 𝒙 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝑩 𝑭(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔𝒙 + 𝒔𝒊𝒏𝒙 
𝑪 𝑭(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔𝒙 − 𝒙 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝑫 𝑭(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔𝒙 + 𝒙 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝒙 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝑭(𝒙) + 𝒇′(𝒙) = 𝟐𝒄𝒐𝒔𝒙 
𝑭(𝒙) + 𝒄𝒐𝒔𝒙 − 𝒙 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝒙 = 𝟐𝒄𝒐𝒔𝒙 

𝑭(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔𝒙 + 𝒙 ∙ 𝒔𝒊𝒏𝒙 
 كتابة وتنسيق: أ. أمين الحايك  𝑫: الجواب حسن علي سليمانإعداد: أ. 

 

20 
𝒇(𝒙)ليكن التابع  = 𝒆𝒙  خطه البياني𝑪𝒇  و𝒈(𝒙) = 𝒆−𝒙  خطه البياني𝑪𝒈   

𝒙والمستقيمين  𝑪𝒈و  𝑪𝒇حة السطح المحصور بين سام عندئذ  = 𝒙و  𝟎 =  تساوي: 𝟏

𝑨 𝒆 − 𝟏

𝟐
 𝑩 (𝒆 − 𝟏)𝟐

𝟐
 𝑪 𝒆 − 𝟏

𝒆
 𝑫 (𝒆 − 𝟏)𝟐

𝒆
 

حو
ن

 
حل

ال
  

𝒆𝒙نعلم أن  ≥ 𝒆−𝒙  𝟎]ضمن المجال, 𝒆𝒙ومنه  [𝟏 − 𝒆−𝒙 ≥ 𝒇(𝒙)ومنه   𝟎 − 𝒈(𝒙) ≥ 𝟎 

𝑺 = ∫ (𝒇(𝒙) − 𝒈(𝒙)). 𝒅𝒙
𝟏

𝟎

= ∫ (𝒆𝒙 − 𝒆−𝒙). 𝒅𝒙
𝟏

𝟎

= [𝒆𝒙 + 𝒆−𝒙]𝟎
𝟏 

𝑺 = 𝒆 + 𝒆−𝟏 − 𝟐 =
𝒆𝟐 − 𝟐𝒆 + 𝟏

𝒆
=

(𝒆 − 𝟏)𝟐

𝒆
 

 كتابة وتنسيق: أ. أمين الحايك 𝑫 :الجواب إعداد: أ. عبد الله الكناوي 

 


