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  الحكيم  محمد

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي̱تمي الى المس̑توي  ABمن مس̑تقيم نقطة   

  م˞لاً  AGالمحوري 
  الحل: 

,𝑚(𝑥نفرض نقطة  -1 0,0) 
𝐴𝑀ଶ̮شكل المساواة  -2 = 𝑀𝐺ଶ 

طبعا نحنا م̲ا˭د اول نقطة من المس̑تقيم يلي هي  
A  نية من المس̑توي يلي هيԵ ونقطةG  وم̲˪ل

وم̲وصل لقيمة ا̠س ( ا̠س مو Գ̠س تبعك 
  ) Թس̑نغل 

  تساوي و نظير

  ABم˖ساوية البعد عن 

 ˊكون معي م˞لا 

M(K,0,1)   يعني مجهول  

من النقطة منروح م̲˪ل 

𝐴𝑀ଶهييك = 𝐵𝑀ଶ 

 ل و˨

ون˖ˍه شو بثˌ̲߶ م˞لا 
  الواԹت مجهوߦ او Գ̠سات 

K  نظيرةF  ب̱س̑بة لL   

 هوي بقلي اسم النقطة  -1
ˉشكل شعاع بˌˍلش ب بداية  -2

ونهاية النقاط التانية يعني مو 

 𝐹𝐿ሬሬሬሬ⃗نقطتي م˗ل 
ˉشكل شعاع نهايته هي نقطتي   -3

وبدايته النقطة الي بتكون هي 

 وبحل   𝐼𝐾ሬሬሬሬ⃗  ب̱س̑بة ل يعني

𝐹𝐼ሬሬሬሬ⃗ بحل هيك -4 = 𝐼𝐾ሬሬሬ⃗   

 

C AB  

A-  : النقطة كامߧ معلومة 
  CA , CBنحسب  -1
اذا ˓ساو ت̱تمي ما˓ساوو  -2

 لات̱تمي 
  

B-  النقطة ف̀ا شي مجهول 
 فوق  1نفس الخطة  -1
 CB=CAنحل  -2

  هامة : حجوم 

𝑉:  الهرمحجم  =
ଵ

ଷ
𝑆. ℎ                                    

𝑆مثلث متساوي الاضللاع : حجم  =
௔మ√ଷ

ସ
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  الحكيم  محمد

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4 3



𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗ 𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗

3 

1  

A 

 

B 

 

AB CDE 

1 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ 𝐶𝐸ሬሬሬሬሬ⃗ 𝐶𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ 

2  

A 

 

B  

Cعنا نقطة م˞لا  د كل   lبدي او
 Cنقطة من محور الرواقم بعدها عن 

 م˞لا ̊دد رح ̮سميه دب 

𝐶𝑀  ˊروح ˉشكل = و́رح  دب
  بحلها ورح يطلع معي إما ǫٔو 

   

𝑑ଵ A

𝑢ሬ⃗𝑑ଶB

𝑣⃗ 

1 𝑢ሬ⃗𝑣⃗

 

2 



𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ , 𝑣⃗, 𝑢ሬ⃗ 

نقاط بدي اثˌت انو  4ومعي  Aعندي مركز الكرة 
  لكرة تقع ̊لى ا

ة  ABاحسسب  -1 وهاد نصف قطرها وهي مجمو̊
يعني م̲قول ABمسافة  Oالنقاط التي تبعد عن 

 ت̱تمي الى الكرة ف̀عني   Mفي نقطة 
(𝑥 − 𝑥௔)ଶ + (𝑦 − 𝑦௔)ଶ + (𝑧 − 𝑧௔)ଶ = 𝐴𝐵ଶ 

  منروح م̲عوض النقاط بلمعادߦ وتطلع محققة    - 2  

  اثبات ان ̦كل نقطةD  س̑تقيم من الم
AB  ا˨داثيات من الشكل

𝐶(𝑥. كمثال يعني ˊكون  ( (2.3
  في شي مجهول من النقطة ) 

  الحل: 

𝐴𝐷ሬሬሬሬሬ⃗ = 𝛼𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  
ل بيطلع ا˨داثيات  م˗ل الي  Dو˨

ˉسؤال وطبعا انت بتفرضا 

𝐷(𝑥, 𝑦, 𝑧)  

̊لى ̠رة   mوقوع نقطة

  Rوقطرها   𝑏مركزها 
د المسافة  lنوMb  

1- 𝑅 = 𝑚𝑏  
 فالنقطة تقع ̊لى الكرة 

2- 𝑅 ≠ 𝑚𝑏   لاتقع
  ̊لكرة 

انۡء نقطة الى مس̑توي : فرضاً 
    Mو النقطة  ABCالمس̑توي 

 اول شي النقطة  -1
 م̱شكل  -2

𝐴𝑀ሬሬሬሬሬሬ⃗ = 𝛼𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ + 𝛽𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗  

  

 اثبات وقوع نقطة ̊لى ̠رة

X

 



 

𝐶𝐷 = ට(𝑥ௗ − 𝑥௖)ଶ +  





 
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 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

  مركز و نصف قطر المعادلة العامة:بدي 

𝑠: (𝑥 − 𝑥଴)ଶ + (𝑦 − 𝑦଴)ଶ + (𝑧 − 𝑧଴)ଶ = 𝑟ଶ 

  بروح اقسم القطر عتنين وبعوض  قطر ومركز : معي 

: نصف القطر هو مركز ولكرة تمر من نقطة معي 
 الطول تبع المركز و النقطة 

 : 𝑜𝑥 محوره -1

ቐ
𝑌ଶ + 𝑍ଶ −

𝑟ଶ

ℎଶ
𝑥ଶ = 0

0 ≤ 𝑥 ≤ 𝑥المركز 
 

  صف القطر  : نr    المركز   h :xح̀ث  
 :𝑜𝑦 محوره -2

ቐ
𝑋ଶ + 𝑍ଶ −

𝑟ଶ

ℎଶ
𝑦ଶ = 0

0 ≤ 𝑦 ≤ 𝑦المركز 
 

  : نصف القطر  rالمركز       h  :yح̀ث  

 𝑜𝑧محورها  -3

𝑋ଶ + 𝑍ଶ −
𝑟ଶ

ℎଶ
𝑧ଶ = 0

0 ≤ 𝑧 ≤ 𝑧المركز 
 

  : نصف القطر  rالمركز       ئ: hح̀ث 

 

 ا   الأسطوانة 

 : 𝑜𝑥محورها  -1

൜
𝑌ଶ + 𝑍ଶ = 𝑅ଶ

𝑥ଵ ≤ 𝑥 ≤ 𝑥ଶ 
   𝑥ଵصغرҡٔالمركز ا : 

  

 :𝑜𝑦ورها مح -2

൜
𝑋ଶ + 𝑍ଶ = 𝑅ଶ

𝑦ଵ ≤ 𝑦 ≤ 𝑦 
  

 

 𝑜𝑧محورها  -3

൜
𝑌ଶ + 𝑋ଶ = 𝑅ଶ

𝑧ଵ ≤ 𝑧 ≤ 𝑧ଶ 
  

 

𝑥ଶلاحظة : م -4 = 𝑥ଵ + ℎ  

 

,𝐴)مركز ابعاد متناسبة للنقطتين  Gاذا كانت  𝛼), (𝐵, 𝛽)   كان𝐴𝐺ሬሬሬሬሬ⃗ =
ఉ

ఉାఈ
𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗   

,𝐴)اد للنقاط مركز ثقل المثلث هو نقطة تلاقي المتوسطات او هو مركز لابع 𝛼), (𝐵, 𝛼), (𝐶, 𝛼)   

,𝐴)فهي مركز ابعاد للنقطتين   ABاذا كان في نقطة منتصف قطعة مستقيمة  𝛼), (𝐵, 𝛼)  

,𝐴)م ا م للنقاط  Gاذا كان  𝛼), (𝐵, 𝛽), (𝐶, 𝛾), (𝐷, 𝛿)     حيثα + β + γ + δ ≠ م ا م لثلاث نقاط  Hوكان 0
(𝐴, 𝛼), (𝐵, 𝛽), (𝐶, 𝛾)  كانG ين م ا م للنقطت(𝐷, 𝛿), (𝐻, 𝛼 + 𝛽 + 𝛾)   

,𝐴)م ا م للنقاط  Gاذا كان  𝛼), (𝐵, 𝛽), (𝐶, 𝛾), (𝐷, 𝛿)     عندئذ اياً كانت النقطةM كان 

 𝛼𝑀𝐴ሬሬሬሬሬሬ⃗ + 𝛽𝑀𝐵ሬሬሬሬሬሬ⃗ + 𝛾𝑀𝐶ሬሬሬሬሬሬ⃗ + 𝛿𝑀𝐷ሬሬሬሬሬሬ⃗ = (𝛼 + 𝛽 + 𝛾 + 𝛿)𝑀𝐺ሬሬሬሬሬሬ⃗  

 
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 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

911 

 

 





 

 



 

4 











 

 

 
‖ ‖ = ‖ ‖



4





3







 

 M 

[IJ]  





M 4

 













25

 

 

𝑥ீ =
𝛼𝑥஺ + 𝛽𝑥஻ + 𝛾𝑥௖

𝛼 + 𝛽 + 𝛾
 

𝑥ீ =
𝛼𝑦஺ + 𝛽𝑦஻ + 𝛾𝑦௖

𝛼 + 𝛽 + 𝛾


𝑥ீ =
𝛼𝑧஺ + 𝛽𝑧஻ + 𝛾𝑧௖

𝛼 + 𝛽 + 𝛾


 


