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𝑓   متزايد على مجال معين     𝐶௙ሗ يقع فوق محور الفواصل على نفس  
  لمجال ا

𝑓  على مجال معين ناقصمت  𝐶௙ሗ  لمجال ا محور الفواصل على نفس  تحت يقع  

  𝑓(𝑎)   قيمة حدية محليا و𝑓(𝑎)ሗ  موجودة    𝑓(𝑎)ሗ = يقطع محور الفواصل   𝐶௙ሗ  أي 0
     𝑎 عند 

𝑓     غير اشتقاقي عند نقطة 𝑎     𝑓ሗ   غير معرف عند 𝑎  

  𝑦 = 𝑎𝑥 + 𝑏   مقارب مائل     𝑦 = 𝑎   مقارب افقي للخط𝐶௙ሗ  

𝐶௙ 𝐶௙ሗ 

 لي الاص   لمعرفة رسمة المشتق من التابعملاحظة 
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𝑓(𝑥)  ان نهاية التابع -1 =
௫మିସ

|௫ିଶ|
  2ିعند    

A −𝟒 B 4 C −∞ D +∞ 

على    𝑓ليكن   -2 المعرف  𝑓(𝑥): وفق    𝑅التابع  = ቊ
௫మି|ଶ௫|

௫మା|௫|
 ∶    𝑥 ≠ 0

𝑚                𝑥 = 0
قيمة     التابع    𝑚ان  تجعل  التي 

  0 عند ال مستمراً 

A 1 B 1 C −2 D −𝟏 

𝑓(𝑥)ان نهاية التابع   -3 =
ଵି௖௢௦௫

௦௜௡௫
  0عند  

A 1 B 0 C 2 D 4 

limان   -4
௫→଴

௫మି√ଵି௖௢௦మ௫

௫
 

A 𝟎 B 𝟏 C  غير موجودة D −𝟏 

𝑓(𝑥)ان نهاية التابع   -5 =
௫௦௜௡௫

ଵି௖௢௦
  0عند  

A 1 B 0 C 2 D 4 

𝑓(𝑥)  ان نهاية التابع -6 =
√ଷ௫ାଵିସ

ଷି√ଶ௫ିଵ
  5عند   

A 𝟗

𝟖
 

B 
−

𝟗

𝟖
 

C 𝟗

𝟒
 

D −𝟗

𝟒
 

𝑓(𝑥)ان نهاية التابع   -7 =
ଶ√௫ି√ହ௫ିଵ

௫ିଵ
  1عند  

A 1 B −𝟏

𝟒
 

C 𝟏

𝟒
 

D -4 

𝑦تابع يقبل    𝑓(𝑥)ليكن لدينا   -8 = 4𝑥 + limمقارب مائل, إن   1
௫→ାஶ

௙(௫)ି௫

௫
  

A 1 B 𝟐 C 4 D 3 

𝑓(𝑥)مجموعة تعريف التابع  ان  -9 =
଺

|௫|ି௫
  

A [0, +∞[ B ]0, +∞[ C ] − ∞, 0[ D ] − ∞, 0] 
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  : درجة لكل سؤال ) 50سئلة  الاتية ( الأأجب عن   

 السؤال الأول : 

  جدول   𝐶௙خطه البياني    𝑅\{1}على قي  تابع معرف و اشتقا 𝑓 ليكن 

  تغيراته هو الاتي : 

, وهل يوجد  راف مجموعة تعريفه واكتب معادلة كل مستقيم افقي او شاقولي  ات التابع عند اطنهاي جد  -1
 ؟ علل اجابتك  ∞−مستقيم مقارب مائل في جوار   𝐶௙للخط  

𝑓ሗ(𝑥)اجحات الاتية :  استنتج حلول كل من المتر -2 ≤ 0   𝑓(𝑥) < 0 

limجد كل من النهايات   -3
௫→଴

𝑓(𝑓(𝑥)) lim و 
௫→ଷ

ଵ

௙(௫)
 

𝑔(𝑥)اوجد مجموعة تعريف التابع   -4 = ඥ𝑓(𝑥) 

  السؤال الثاني: 

𝑓(𝑥):  وفق   𝑅التابع المعرف على    𝑓ليكن   = −2(𝑐𝑜𝑠(𝑥) + 𝑥)  :المطلوب    

و ∞+احسب نهايات التابع عند   -1 −  و اثبت ان التابع متناقص  ∞
𝑓(𝑥)اثبت ان للمعادلة     -2 =  حلاً وحيداً  2−

𝑓(𝑥)اثبت ان التابع   -3 =
ଵ

ସିଷ௦௜ (ଷ௫)
 محدود  

𝑓(𝑥)هل يوجد نهاية للتابع   -4 =
ୱ୧୬(|௫|)

௫
 عند الصفر ؟ علل إجابتك    

 لسؤال الثالث :  ا

𝑓(𝑥)لدينا التابع  ليكن  = 𝑥 + 𝐸(𝑥 +   المطلوب :  [1,1−]المعرف على المجال  (1

𝐸(𝑥بصيغة لاتحوي  𝑓(𝑥)اكتب عبارة   -1 +  على المجال  وارسم الخط البياني الموافق  (1
 هل التابع مستمر على المجال   -2

  لسؤال الرابع :  ا

𝑓(𝑥)   :وفق   𝑅\{1}المعرف على   𝑓تابع  الخط البياني لل 𝐶௙ليكن   =
ଽ

(௫ାଵ)మ
 المطلوب: 

 راف مجموعة تعريفه ات التابع عند اط احسب نهاي -1
[ ∋ 𝑥من المجال   عنصر 𝑥يحقق الشرط : اذا كان    𝛼  اً عدد   عين -2 − 1 − 𝛼, 𝛼 + مختلفاً عن   ]1

𝑓(𝑥)كان   1− > 10ସ  
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  درجة للتمرين الثاني ) : 60درجة للتمرين الأول و   40جب عن التمارين الاتية (  أ

  التمرين الأول : 

𝑓(𝑥)وفق :   𝑅\{1}التابع المعرف على    𝑓يكن  ل =
ଶ௫ିଷ

ଵି௫
  المطلوب : و  

و ∞+احسب نهايات التابع عند   -1 − ∞ 
𝑥أعط عدداً حقيقياً يحقق الشرط : إذا كان   -2 > 𝐴   كان𝑓(𝑥) ∈ ] − 2.01, −1.99[ . 
limثم أحسب   𝑥بدلالة    𝑓(𝑓(𝑥))أكتب    -3

௫→ାஶ
𝑓(𝑓(𝑥)) 

 𝑓ିଵ(𝑥)عكسي  ال تقابل الاحسب   -4

  لتمرين الثاني :  ا

𝑓(𝑥)   :وفق  المعين بالعلاقة  𝑓تابع  الخط البياني لل    𝐶௙ليكن   =
௫మା௫√௫

௫ାଵ
  لمطلوب:ا 

lim:  يحقق   aأثبت وجود عدد حقيقي مغاير للصفر   -1
௫→ାஶ

௙(௫)

௫
= 𝑎 

lim:  ق يحق  bهل يوجد عدد حقيقي   -2
௫→ାஶ

(𝑓(𝑥) − 𝑎𝑥) = 𝑏  ؟ و استنتج فيما اذا كان للخط𝐶௙   مستقيم

 ؟  ∞+   مقارب مائل في جوار 

  ابعا:  ر

  درجة ):  100حل المسألتين الاتيتين ( لكل مسألة 

  المسألة الأولى :  

𝑓(𝑥)   :وفق   𝑅\{1}المعرف على   𝑓تابع  الخط البياني لل 𝐶௙ليكن   = |𝑥 − 3| +
ଶ

௫ିଵ
  المطلوب: 

 ة  ق بدون قيمة مطلاكتب التابع  -1
 راف مجموعة تعريفه واكتب معادلة كل مستقيم افقي او شاقولي  ات التابع عند اط حسب نهايا -2
 ادرس تغيرات التابع وشكل جدول بها   -3
:ଵ∆بل مقاربين مائلين  اثبت ان التابع يق  -4 𝑦ଵ = 𝑥 − :ଶ∆و    ∞+عند   3 𝑦ଶ = −𝑥 +  ∞−عند    3

 ع النسبي لكل مقارب مع الخط البياني ومن ثم ادرس الوض 
 ଵ∆و    ଶ∆و المستقيمين   𝐶ارسم الخط   -5
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  لمسألة الثانية :  ا

𝑓(𝑥)   :وفق   𝑅\{−2}المعرف على   𝑓تابع  الخط البياني لل 𝐶௙ليكن   =
ଶ௫మା଺௫ା଺

ଶ௫ାସ
 المطلوب: 

 راف مجموعة تعريفه واكتب معادلة كل مستقيم افقي او شاقولي  ات التابع عند اط احسب نهاي -1
𝑥جل  من ا -2 ≠ 𝑓(𝑥)ع بالشكل  يمكن كتابة التاب  2− = 𝑎𝑥 + 𝑏 +

௖

ଶ௫ାସ
,𝑎حيث      𝑏, 𝑐 ث اعداد ثلا  

 حقيقية يطلب تعيينها  
 𝐶ط البياني  و ادرس الوضع النسبي بينه وبين الخ 𝑓ل للتابع  استنتج المقارب المائ -3
,𝐴(−2اثبت ان النقطة   -4  و المستقيمات المقاربة  𝐶ثم ارسم   𝐶هي مركز تناظر للخط البياني    (1−
ً ناق -5 𝑓(𝑥)عدد حلول المعادلة  𝑚 حسب قيم الوسيط الحقيقي  ش بيانيا = 𝑚  

  

  

 

  _____ ___________________________أنتهت الأسئلة ____

  

  

  

  

  

  

  

  

  

 


